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1°. Пусть О единичный круг. Определим при г, С О функцию 

Иа(2; Г) = Л__£Аехр|-^а(г; (֊1<а<оо) (1)

Следующую функцию назовем функцией типа Грина:
Оа(г; ;) = -1од|Д«(г; |2|<1, |:<1. (2)

Функция -4«(г; введена М. М. Джрбашяном (’) при построении им 
теории факторизации классов М (—1<а<ск>) мероморфных в еди­
ничном круге функций.

Некоторые свойства функции 0о(г; ') получены как в работе (’) 
М. М. Джрбашяна, так и в работе (։) автора при —1<Сх<'0.

Заметим, что при а = 0 имеем

Следовательно
(3)

(4)

совпадает с обычной функцией Грина для £).
Пусть и неотрицательное распределение массы на единичном 

круге 1Э.
Потенциал типа Грина определим следующим образом
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В настоящей заметке приводятся теоремы как для оценки функции 
иа(г) в [), так и конечности ее сегментного изменения.

В дальнейшем логарифмическую емкость множества Е обозна­
чим через С0(Д), а р — емкость, при 0<р< 1, через СДД).

2°. Вспомогательные утверждения. Из определения (2) и (I) 
легко усмотреть, что

G«(z; ;) = Re { U70(z; ',) - U7a(z; Д]-log|Д0(г; Z)|. (6)
Для дальнейшего заметим, что как известно (см. (3) стр. 44 и 48)

а также

где с—как здесь, так и в дальнейшем абсолютная постоянная. 
Имеем также

(9)

И мея в виду (8) и (9) из равенства (G) получим

(Ю)

Следующую лемму можно доказать с помощью леммы 3 работы (')
Лемма 1. Пусть а, и г(г) = а г(е։0—а) при

Тогда
1

Для доказательства основных теорем нам 
дующий результат Л. Карлесона ('), стр. 32.

Теорема А. Пусть 0<3><Ч и

нужен также сле-

I (1—|;|)^/и(:)<оо
о

для некоторого фиксированного р, 0<^Р<Д- Тогда для всех О, 
Ое=0<2т: кроме быть может некоторого множества Е с нулевой 
'Т-хаусдорфовской мерой, при 0<р<1 и С()(Д)-0 при р = 0, функция 
ио(г) имеет конечное изменение на отрезке, соединяющем точки 
уе1ч и е1и.
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3’. Основные теоремы. 11спол1>^яИ|н։^^1

СЛеЛ7ео ре маРТПусть И удовлетворяет условию

Доказан

( 1<а<0).

Тогда функция Щг) ограничена всюду в П, 
некоторого множества Е, для которого ин( •) ( \а<0
и С„(Е) — О при а = 0.

Пусть /: компактное множество в О, для которого С։+а(£)>о. 
В связи с теоремой 1 интересно выяснить существует ли положите^, 
ное распределение ՛,՛ на Т. такое, что потенциал типа Грина на /. 
становился -| оо и был конечен па П)Е.

При а 0 теорема 1 и такой результат получены в работе (՛, 
стр. 152 и 271).

Для доказательства следующей теоремы псиольз) с лея оценка 
(10) н теорема А.

Т е о р е м а 2. Пусть 1 и

| (1 Г|)1+' 1ое •֊- сМ’)<°°- (- 
о

Тогда для всех 0, 0֊ 0<С2п, кроме быть может некоторого мно­
жества для которого С|+а(А՝) = 0 при —1</։<Д), и Со(Е)==0 
при а о функция (/в(г) имеет конечное изменение на. сегменте

Следующая теорема доказывается с помощью оценки (10), лем­
мы 1 в того факта, что при а = 0 она справедлива (®).

I еорема 3. Пусть 0, где 0^0<^~, фиксирована и

Если. Т—дуга окружности в О с центром в е'\ то для всех а на 
/., кроме быть может некоторого множества Е на Т, для кото­
рой С0(Р) =0, функция Па(г) имеет конечное изменение на сег- 
менте, соединяющем точки с точкой е^

Отметим, 1то при а О результаты двух последних теорем бы­
ли получены в работе (°).

Ереванский 1Юлитех1П1ческий 
К. Маркса
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