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В работе М. М. Джрбашяна и автора (') был введен класс функ-

ций Н, Это совокупность функций,

голоморфных в областиձ(1) = 0< И <оо

и удовлетворяющих условию

|Г(ге'’)|։гп Дг^Мг< ф оо 1?|< ~՜» (И
2։о

где АГ, не зависит от ?. Там же была установлена следующая тео
рема (теорема 3 стр. 408).

Теорема А. Если /Дг)£/У։|в; ш|, то для любого ,
2а-1

1 I- Р -г ш р =  справедливо интегральное представление

Г(г‘= Е (г1 ; И4-1) -н-։ (-)</- փ
о

+ | Г* Е( (гП?е^1^-т(1/։+1/^. (1 + 1 )ч>-։®(<н (<։)Л (2)

О

Для всех |?|^«/2а, где почти всюду на (0, оо)

±»г(։-ю յ 7. н./_ ।
V, )(է) = -^-5----------յ- ------ ՛ Е(1^е^ )Ի֊> ժէքԼէ(Օ, օօ). (3)ս* յ • Ա 

о

266



При этом 0.1 я |ф| = г/2։ равенство (2) имеет место почти всюду 
на (0, ею), а Оля г ■' Д(։) его можно записать в виде

«•

о'
(4)

где интегралы справа сходятся абсолютно.
Далее была доказана (стр. 414, теорема 4)
Теорема Б. Если Е(г) определяется по формуле (4), где 

У[±)(з) — произвольные функции из /,։(0, ос), а параметры р, з, в>, ц 
имеют прежние значения, то она принадлежит классу Н։\з-. ш|.

Однако нз формулы (4) произвольные функции г’<±>(-)^£։(0, ос) 
не определяются по формулам (3). Оказывается, что представление 
функции класса /-/,(»; и>] не единственно, т. е. ту же функцию ^(г) 
нз класса Н.\т, ш] в области Д(«) можно представить по формуле ти
па (4), но с другими функциями т*( (-) £ 1.гЮ, ею). Поэтому невоз
можно восстановить функции Гс-Дт) по значениям/-(г) в области Др).

Естественно возникает вопрос: какие дополнительные данные 
нужны для восстановления функций ■ц±։(՛:) £ А։(0, ею)?.

В настоящей заметке дается ответ на поставленный вопрос. 
Далее полученный результат обобщается на случай, когда число 
слагаемых интегралов в преобразовании типа (4) больше двух. И 
в заключение приводится теорема о расщеплении функции инте
грируемой с квадратом на заданной конечной системе лучей, исхо
дящих из начала координат.

I . Пусть г»( ,(•:)—произвольные функции из класса А,(0, сю).
Рассмотрим функцию

н«+1/р1<-г2 ц)-?*-1 •։>(_)(■:)։/■: 4֊

о

Е; (ге-'(|’+' р)'1* 1 *>! + )(”)^՜ (5)

2а 1 4֊ Р -г шгде р>------- , р =------ -------- , — КХ 1
2а—I 2р

Как известно (*) определенная формулой (5) функция ^(с) 
на в областях Д։ и Д։:

голоморф-

Д, = Д(а ) = । г; |8ггг|<^-, 0<|г|<ею
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и удовлетворяет условиям

</г<ЛЪ<ео.

где М< ~~ н 1»1>^՜ г — 
2։ 2« о

(Мг — не зависит от ?). Это мм крнт-

ко запишем так:
Следующая

(Д,) и Г(г>^//2.(Д,).
теорема лает фактически рмулу обращения для

0< И<оо

(5). . /- МИ
Теорема 1. Если по произвольным функциям !՛(.>(■:) из класса 
£։(0, ею) составить функцию

,»

| |»)е -*■

I

где

Е (хе -п,. и)^-| а-.,

2*
2«-1’ —1< "< I.

то почти всюду на (0, -чг) справедливы следующие формулы обра
щения

е֊"'-\
-֊и

Л՝(/' г՜1 & )/՛-'(// ■+

д ? е11 ֊ 1
б-. ] и 

и
‘1’* + О>)Г

Е (1'-е‘И)^֊,д( 4-

2 . Пусть г'*(")^/л(0, <х>), *•»!, 2. ... п произвольны. Рассмотрим 
функцию
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/•(г) — V [ Е 
» I и

где предполагается

0*£ ?,<•։< • <Т«<2«
н

р>« —шах — ------ (ъ>1 = ъ + 2’».
I - • .л | Э>^| — Фд |

Тогда формула (6) определяет, вообще говоря. разные аналитичес
кие функции н угловых областях Д* (*—1. 2. . . ., л):

О < 1г| <

При этом * —1. 2, . . . л.
При сделанных предположениях относительно г» (*"1. 2..........л»
и р, верна

Теорема 2. Если Оля прои «вольных функций ։>>(■։)(£,(0. вс)
2...........л) составить функцию

и)~ ’М'М'. 
»-| л

| -|֊ 6 -• шгде и «------——, - то почти всюйу на (О, гч.) < правед./илн
2р

следующие формулы обращения 4=1, 2.......... п

-_____ — ---------- - Л Г1 <"»♦- ”՛ )Г '</Г
2гр д’- | — И

3’. Пусть Г означает совокупность лучей агрг—э*. * — 1.2. . л.
О• • <»։<2«, исходящих из начала координат. Г разби
вает плоскость на л угловых областей /9>, *=1, 2. . . л:

О#—|г; ?*<Аг£2<ф* I: 0 И<е>о| (?•♦! — ?, 4֊ 2*)

Пусть и('.) произвольная функция из класса £«,_.{Г) ( — 
т. е. определена на системе лучей Г и удовлетворяет условию

У |Г(;|рг.|-^.1 = V. к? (Г^’^рг
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Обозначим через //_•. (£)*) (Л=1, 2, . . п) класс функций £(г),
голоморфных в области /Л и удовлетворяющих условию

?* <?<ф*+ь (7)
о

Известно (։։), что функции класса (О») почти всюду 
имеют граничные значения £(ге‘**) и я(ге'**+1 ), которые также удов
летворяют условию (7). Следующая теорема является следствием 
теоремы 2.

Теорема 3. Д.1 я данной системы Г и данной функции 
С'(') С 1-2֊. (Г) существует единственный набор функций ₽*. (г) £ 
£7/2.-«(/Л), таких что

и(ге‘п) = £*֊|(гв'¥») — (ге‘9*)

1* = 2, 3...........л 4-1, (?„<-ւ(£) =^։(г)).
Отметим, что при п = 2 утверждение теоремы 3 фактически содер
жится в совместной работе С. А. Акопяна и И. О. Хачатряна (։).

Еоевакскнй институт народного хозяйства

Ա. I). ԱՎԵՏՒՍՅԱՆՄ. И. ՋгрաշյюС»ի ինտեգրալ ձևափոխությունների տեսության մասին
Ներկա աշխատանբու մ, որոշակի պայմանների ղև պքում, տրվում է Մ. Մ. 

X րբաշյանի և հեղինակի կողմից դիտւս րկված ( ) ձևափոխության Համար 
շրշման բանաձև, երբ ֆունկցիաները կամայական են £յ(0, Օօ) ր}ասՒՁէ
Այնուհետև այղ արղյունբն րն ղհ ան բա ց վ ո ւ մ Լ այն ղեպբի համար, երբ ղոլմա- 
րելիների թ ի վ ր ( ) տիպի ձեափ ոխոլթ յան մեք երկուսից ավելի Էէ Վերք Ում 
բերվում Լ մի կետից ելնող եա ոա ղա յթն ե րի սիստեմի վրա տված և բաոա֊ 
կուսով ինտեղրելի (թ ո ւ յ լ կշոով) ֆունկցիաների տրոհման մասին թեորեմւ
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