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1. Настоящая заметка примыкает к работе (*). Введем необхо­
димые обозначения.

Пусть и= \г: |-|<31 - единичный круг в комплексной плоскос­
ти. Г-его граница, п. и т натуральные числа. и>гп. Через Д1։(^>(С/) 
обозначим множество всех мера морфных в и функций / таких, что 
а) число полюсов / в и с учетом кратностей не превосходит л;
6) число геометрически различных полюсов / в и не превосходит т- 
В) || ^ II Г = я։р йт |/|(’,)К1.

сеГ'՜
Пусть /?/ — сумма главных частей функции /£ ЛЕ/1’(С) по всем 

ее полюсам н С,/’=/-/?/• —голоморфная составляющая функции/.
Положим

.V-)(^)=sup | ||/« || г : /GW<rw։.

Из теоремы 2 работы (’) вытекает, что для любых л, лг(л^>1), 
п^т) справедлива оценка

X(”\U)<Cm log п\ (I)

здесь и в дальнейшем буквой С (с теми или иными индексами) 
обозначаются положительные абсолютные постоянные.

Если т — фиксированное число, то действительно имеет
логарифмический порядок роста при л-»оо (4). При т=п логариф­
мический множитель в (1) может быть опущен (։). где показано, что 
А'/’(С')Хл; тем самым, для последовательностей |тл|, тя -оо, таких, 
тп асимптотически близка к п (напомним, что п1,Сл). оценка 
АЛ‘‘(С) Сл»1оил не является точной. Следующая теорема показы­
вает. что для любой последовательности |/пя|, растущей не быстрее 
какой-либо степени л*, , эта оценка дает правильный поря­
док роста •՝։«/»>((/) (для л-ос.).

156



Теорема. Пусть 3R — |ллл| — любая последовательность на­
туральных чисел (тл£п) такая, что

йгп -;,>gw" < 1 (2)
log п

Тогда для всех п

Л<--‘(^>С(Ж)/п.1о8Я, (3)

где C(SR)^>0 зависит только от последовательности 3R.
Тот факт, что множитель в оценке (3) должен зависеть от за­

данной последовательности 5Х. вытекает из сказанного выше.
2. Наметим доказательство теоремы; мы опускаем вычисления, 

связанные с обоснованием ряда дальнейших оценок.
Для произвольной точки a^U положим

К„. a(Z) = Кп я = 1. 2.......

где Кп\г) = Рп(\1г);Рп(г), а Ря(г) есть и -ая частная сумма Тейлора 
функции 1(У I —г в окрестности нуля (функция Я, (г) рассматрива­
лась в работе (•); подробнее см. (’)).

Пусть 9Х = |я»л | —произвольная последовательность, удовлет­
воряющая условиям теоремы. Рассмотрим последовательность рацио­
нальных функций следующего вила

Ф„(г)= П Кр„ <№). я = 1, 2, .

В (•) показано, что многочлен Л»(-1 не имеет корней в и, следова­
тельно функция Ф, (г) имеет полюсы только в точках а\ »= 
= 1, .... Л1л, число которых с учетом кратностей не превосходит л. 
Отсюда следует, что Ф„ (г) М(”д(и) (|ФП (г)| = 1, )•

Пусть gn = I? g„ Где g» (а) = [г € U: 2—0
1—аг

Нетрудно убедиться, что для всех п 

£* £&* ~ |г - 1| ^

Из определения множества к» следует (։), 
что

|Фл(2)|<*, г&Ьп)

По формуле Коши

(4)
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Отсюда, используя (4), получаем

(5)
Гя

где Г„ = Г:")0(7„; заметим, что не уменьшая общности можно считать 

«т*' •
//'"л*1

Из условия (2) следует, что для л>л(ЯХ) можно положить.
Р- = |Л> 'ь

Пусть для любого л>1 < = т„)

z=eit. 10g Л ,fl| 1____ I
л*’* С nl log п I

2=e*: --------------
л/+1 С л14 Nog я

log п
п

B<J) показано, что при z = 0<|6|-^“

»rg(l֊az)+arg(j—֊)+arg А'я.а (z) <С|/
(6)

где O- .u<l, а С не зависит от п и а.
Зафиксируем произвольное i0, Используя неравенство

(6), получаем:

4֊argXp„0(")(2|
Ли* (7)

(так как |arg (1— ——
log л

напомним, что здесь и

далее мы считаем рп = [л5 |). Если i0 1, то для г<70 при z(zJni 

arK кр„.°\п V)l = |2arg Ctnf —n‘ ^C4 ——
ziulog/r logfl

(Я)

(надо учесть, что в данном случае
г«- (J

|argpn (<։'•)! =£"|fjl и
arg----------- sgc. -J-J—

1 — ae'b ՛ 1 — a ).
При i0-ptnn, применяя (6) для значении m„), получаем

(9)log я ’
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1—а'/’г 

I — z

Так как

< С,

Фл(г) 1 **
afg jyy - arg — v arg A>„^>(z).

то, объединяя оценки (7), (8) и (9), имеем:

arg
Ф-.(г)

1 -z
(ю>

Из (10), учитывая конструкцию множества Jn и то, что |Фя(х)|— 1. 
г£Г, получим

Л

7—М [77 С(ЗХ)Ш, log/7 
log « / J Р|

/JO)
111)

J’№
. log//

«' log n

Теперь заметим, что оценки типа (8) и (9) справедливы также 
для г£/'л. Однако при / = г0

|arg 
/. log п

Из последних замечаний следует, что

|argФя(г)|<ея. 2C4 = v ГлЛ (llm =rt = 0). (12)
/ —։

Так как множество З'п симметрично относительно осн, то для всех л

Отсюда, учитывая (12) и конструкцию множества Уя, нм՛* м

1 Г Ф„(г)
2r.i 1-2

<С13 П1П log/z (13)

Отметим, что

_±_ C^rfz
2-i J I ֊- 

Гя/( <U<)

Cni4 log log n. (14)
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Пспользуя (5), (11). (13) и (14), получаем 

|/?фя( DI >С(ЗХИЧ log п.

Очевидно, что аналогичные соотношения справедливы для 
U). Теорема доказана.

Ереванский политехнический институт 
им. К. Маркса

I. Դ. ԴՈԻԴՈՐՅԱՆ 

1Որււմորֆ ֆոէնկցիսւյի հորւմորֆ բաղադրիչի նորմայի 
դնաքւաա ականի վ1. րաբԼր յալ

Ւնչպես բխում է (’) ա-խւստան^ի թեորեմ 2-իդ, ցանկացած Ո, П1 
{Ո > I), Ու^Ո) րնական թվերի համար 1Ո ԿՒ ունի հետե լալ ցնահատականր»

*<”>(U)<Cm log л. (1)

որտեդ' и = |z : |z| < 1 I --- միավոո - ր շանն է կոմսլլեբս հարթ ութ լան
վրա, իսկ C՝^ դրական բացարձակ հաստատուն էէ 

եերկա հոդվածում g-njfl է տրված, որ ցանկաց ած \ffln ' ջորդակա-
ն ութ լան համար, որր աճ ու մ է ոչ արաւք քան Ո*֊ի որևէ աստիճան (0<Հ7)<^ 
^^1), (1) դնահատականը տալիս է աճի ճշ դրիսւ կարդր, երր
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