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О множестве функций с суммируемой производной 

(Прелстаилено чл. корр. АН Армянской ССР Н У. Аракеляном 1/Х11 1975)

1. В 1951 году С. И. Мергеляи (։) построил пример голоморф
ной и ограниченной в круге И: |г|<1 функции /(г) у которой

7 = Х-1-/у
I)

Обозначим множество таких функций через ЭД'. Дж. Пиранян (։) 
продолжил изучение множества 9)?" и доказал, что ЭД" содержит 
произведения Бляшке и ограниченные голоморфные и I) функции 
/(г)¥=0.

Несмотря на то, что построение примеров функций из ЭД՝ соп
ряжено с определенными техническими трудностями, В. II. Гаврилов 
высказал нам предположение, что множество ЭД“ достаточно массив
ное, является множеством второй категории (по Беру) в Н“. В нас
тоящей заметке мы доказываем справедливость этого предположения 
также и в случае пространств Харди Нр, 0<р<Ъо,

2. Для произвольного фиксированного р, 0<рг^сю рассмотрим 
в топологическом пространстве Харди Нр множество ЭД/’ функций 
/(г), удовлетворяющих условию (I).

Теорема. Для любого р, 0<р^ос, дополнение множества 
ЭД/' относительно Нр является множеством типа Р, и первой 
категории в Нр.

Доказательство. Положим А1’=Нр'У%Р, 0<р<е© и рассмот
рим множества А^ функций /(г) из класса Нр, р(О<р<оо); - фикси
рованно, которые удовлетворяют условию

J | |/'(2)|^хс(у<л. 

м
Тогда Ар= II А?. Покажем, что каждое множество Ар 

л*1
за мкн у то II

топологии ///'. Фиксируем п\ // —I, 2, . . ., и рассмотрим последова
тельность функций |/л(г)| с. А? сходящуюся к функции /0(г) в топо-
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Пр
Логин пространства Нр. Из сходимости /*(■?)-►/0( г ) следует, что 

равномерно на компактах круга О. поскольку хорошо 
известно (*), что если функция /?>0, то

|/(г)|«2>Н |/(е")|»’Л }'(1 -г)՜. г=\г\ (2)

где /(е“) £ Др—означает угловые предельные значения функции /(г). 
Нр

Из неравенства (2) вытекает, что из того, что /*(-?)-*-/0(г), следует 
равномерная сходимость последовательности /д.(г) к функции /0(г) 
на компактах круга £). Применяя теорему Фату (*), получим

п

11так, /0(г) Г А? и следовательно, для любого натурального п; п = 
= 1,2,..., множеств։» А։,п замкнуто в топологии пространства /П'.

Покажем теперь, что множество № являющееся дополнением 
множества АР относительно Н1', всюду плотно в Н1', поскольку 
содержится в дополнении множества А" относительно ///’ для каждо
го д; // = 1, 2, . . ., и множества А'„ замкнуты, отсюда будет следо
вать, что все А" нигде не плотны в НР.

Прежде всего заметим, что сумма двух функции /(г) 4- £(г) из 
которых одна, к(г), принадлежит Т?7'. а другая, /(г) не принадлежит 
Ж также не принадлежит Действительно, так как

то замечание доказано.
Если g(z) то положим Д*(г)= А —g(^) k =1,2...;

если то рассмотрим произвольную функцию g0(c) £ Т?-

и положим /*(z) = #(г) 4- — g0<2)- В силу такого выбора последо- 
k

вательностей |Л(г)}, все /*(*)£№, 6=1, 2, . . . В каждом из наз- 
Нр

ванных случаев, Л(г)-»-^(£), и значит, $?/' плотно в HP. Теорема до
казана.

В заключение, пользуясь случаем, выражаем искреннюю благо
дарность В. И. Гаврилову за постановку’ задачи и постоянное вни
мание к работе.

Ереванский государственный педагогический институт 
нм. X. Абовяиа
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Ա. Ն. յ13ՐԱ4|նՏ31ԼՆ, Ա. Ն. ԿԱՆԱՏՆԻԿՈՀ,
1Լծանց |ալւււ| քւանրագւււմարելի ֆունկցիաների թացմււ ip յան մասին

Հողվածում ղիտարկւէոլմ են միավոր շրջանում հոլոմորֆ այն / ( £) 
ֆունկցիաների S0? բազմությունը, որի համար | ( I/' (շ) | dxd\' = ~j֊ OW.

frl <*
Աոյացուցվում է, որ բազմության (բացումը Հարդիի Ւք/ՀՕ <Հ [) OQ ) 

ղասերի նկատմամբ հանդիսանում է Fz տիպի և աոաջին կա տ h դո ր ի ա յի 
բազմություն H^(ՕհԼ/) ֊Հծօ) տարածություններում։
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