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1 . Пусть ип—открытый поликруг в Сп, Г"—его остов, ///'((7") 
пространство всех л-гармоннческих функций и в (7я, для которых 

II и ) = 8иР < ) |(7(г1с)р^/л,։(да) )*'л»< +оо.
О • г < I Гл

А//’((7"1 подпространство А/'((7") состоящее из голоморфных 
функций в ип. В этой заметке будут получены:

а) характеристика тех неотрицательных борелевских мер р на 
единичном круге (7=(7։, для которых оператор

п(г, г, . . ., г), г£(7 отображает А/'((/") в пространство 
/7'((7, </р). при 1</7< г и НР(ип) в пространство и\и, г/р), при 
0< р < + «о.

б) Используя указанный результат и интегральное представле
ние М. М. Лжрбашяна классов В1’ (см. (*)), будет получена полная 
характеристика тех аналитических функций / в (7, для которых су
ществует Р£Нр(ип). 1)<р С-|-оо так, что /(г) = ОР(г),

Отметим но этой тематике известную работу Хёрмандера (’), где 
описан класс тех неотрицательных мер р на строго нсевдовыпуклой 
области ։Д сСя, для которых

рс1тп, ք ֊
При доказательстве этой оценки Хёрмандером существенно исполь
зуется строгая псевдовыпуклость области Однако, как известно, 
поликруг не только не является такой областью, но и биголоморфно 
не отображается на область такого типа (см. (։)).

Рудин в своей монографии (4) доказал, что если /£/7։((7*), то 
77/ 1Р, и обратно для любой « £ № существует /£№((72), такая, 
что /7/=-з. Рудиным была поставлена проблема: „найти аналоги это
му для других и 0<^д» < | ои“ (см. (1) стр. 49). Им было доказа-

Здесь как и всюду ниже г/ги„(и’)—будет обозначать нормированную я-мерну» 
меру Лебега на Тп.
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по (исходя из обобщения теоремы Харди-. 1иттлвуда), что из /£//1(С2) 
Здесь же была поставлена задача, отображает ли опера

тор П ТР(и։) на В1 (см. (*) стр. 65)? В заметке будут получены от
веты на эти вопросы Рудина.
2°. Пусть Ду = )г: 1—? —

Теорема 1. Пусть у.—неотрицательная мера на ( такая, что

(I)О < I < 1.

Тогда существует такое положительное число С(р), что

|| и ||;р(с„։). 1<Х+оо. (2)

и обратно, если для некоторого р(] выполняется (2), то •։ удов
летворяет условию (1).
3 а м е ч а н и е: Простые примеры показывают, (например </»1(г, ?) — 
— (I— г)п~‘Г(1гс1^ и(г) = Р(г, 1), г^ип, р- ядро Пуассона для Пп). 
что при р— I утверждение теоремы не справедливо.

Наметим ход доказательства теоремы 1.
Исходя из интерполяционной теоремы Марцинкевича достаточно 

доказать, что оператор О имеет слабый тип (1.1) Как оператор дейст
вующий из Л’(7'м) в пространство /’(£/,с/՝Н. С этой целью вводим 

где

22- = 2՝/—л, /, Л=1, 2............и-, х —(«,, х։...............’«)££; /->0
Ул

а—фиксировано. Сначала доказывается, что

•.(£■,(«)) „֊ Г/(ОЛ, (3)
л 3

I 
где

(л) = |г^>- (г, 4»)>а|, л>0
А в дальнейшем при помощи элементарных оценок ядра Пуассона 
получается следующая оценка.

ОЩге‘?)^С' 2֊1’>Гз(г, ?),

где
и(г)- Р(г, ад) /(ад)<//ил(ад),

. Т»

' С(я, ■։.,.) и дальнейшем будет обозначать положительное число, зависящее 
только от .



Применяя оценку (3), отсюда получаем, что О—имеет слабый тип 
(1.1).

Используя тот факт, что при / £ 0</?<-}-оо, |/р2—
«-субгармоническая функция в ип, для которой «-гармоническая ма 
жоранта

и(г) =■) Р(г, ад) |/(ад)| л®«//лл(ад)

принадлежит //*(£/•). Из теоремы 1 немедленно вытекает
Следствие 1. Если у—удовлетворяет условию (1), то сущест
вует положительное число С, что имеет место

И Ю/Р'^еСЦ/Ц^у,), 0О<+00
и

В частности, полагая <р) = (1 г)՛' -гдгду получаем, что Е)/^ 
^ВР(п 2) при /^Н!\ где ВР(т)- пространство тех аналитических 
функции В и, для которых

11/11 &■(»<» = ( ) J \f (re‘’)\i'(\-iTrdrdi)4i’< + <х>. 
V

Теорема 2. Пусть (^В>'(п 2). 0<^р<4г>°. тогда колено пост
роить такую функцию ц £ Н^и՛1), что П&=/.
Доказательство. Пусть сначала 1 тогда по теореме
М. М. Джрбашяна (’)

2«-1 Г Г (1-^՞ 7(p^)pdprf0
֊ J J (1 z?e֊^n 

О -г

Пусть далее 9

2л-1 Г Г (l-p«)-"-y(pe'")pdpde
" ................ " « J J (1-г1?е֊|я)։(1-г,ое֊1’)’...(1-глре-|")։

н — г.

Очевидно, что Dg=f. Предположим, что функция у £ ЕЦТп\ причем

II Ф II /7=1- —+ —=1, такая, что 
р q

(f lgr(w)|^mrt(w))։'' = J gr(wyj(w)dmn{w), 
T" T«

где 
gXw) = ^(rw1( rw................ rwn).

Тогда получаем 

I - 
2n—\C(* Г

II Azr II /Л7-П) (1 -р’)л 2|/(р*/й) I p(r^e~^^)\'j(w)\dm

и — ~ Tn
(4) 

Пусть теперь
U{z) = \ P(z, w) | |i(w) \dmn(w).
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Очевидно, что и^!1Цип) (см. (՛')).
Но последний интеграл в (4) можно написать, как Г) Сследо
вательно по геореме I ИС/£ ///((I — г)"՜2 гг/гг/н). Применяя неравенст
во Гёльдера в (4) получаем

»)и _  1( ( |?г(к՛) I" ! ||/|| в„,„_2) II ^С(д) и/н л,,(,_21
/ • *

Доказательство теоремы при 0<р<1 основано на следующей 
лемме.
Лемма. Пусть /£8Р(т), О^уУ’Сд-оо. т>0. и пусть

А».,—( г:1- —<|։|<1- к- (Л-}֊1)к^Г<^< {֊֊г֊

тогда

тах (|/(г) |/’(1-|г|)"+2)«С01 /1| в„ .

Доказательство этой леммы получается из известных рассуждений, 
приведенных в (5).

Предположим теперь, что /£/?>'(//—2), 0<^<1. тогда из лем

мы непосредственно следует, что /£/^(а) при а> —------ 1 и потому
Р

| /(г)= а"֊1 Г С (» РгГ֊У(ре'нИр</Н _1_ д
I " ] и (1— гое-^)ип р п

и -X

Пусть теперь снова

Очевидно, что (окажем, что к£НР(Сп)

т.Р
(ан — 1)Р

I и

Т"

(1 р«)ап-2/(ре<и),<^9

(I — т։У։гре“'н)в...(1 — дапгое_|н)а

V
4тп(ъ).

При помощи элементарных оценок можно доказать

Ж 

Г" А»./
- »։гре-;в/“ ... |1—К'„гре-,н|а

(I рг)1'։-3|/(ре/й)|рб/рг/н

Применяя лемму получаем доказательство теоремы и в этом случае.
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Следствие 2. (Гальярдо (в)). Пусть тогда существуют
такие положительные числа Сг(р), С9(р). что

lf(e^) f(e^)\P
d*d^ ||/<‘Ч|Я/^

Институт математики■»

d^d f 1 <Հ թ<Լ ; OQ.

Академии наук Армянской ССР

Ֆ. Ա. ՇԱՄՈՅԱՆ
ներդրման թեորեմ //-հարմոնիկ ֆու նկցիսւների տարածությու ններում 

և մի ջանի կիրառություններ

Հոդվածում դւոնվում է պալման I միաւ/ոքւ շրջանում արված н դրա֊ 
կան չափի ւքրա, Ո/Փ դեպքում ւոեդի անի հետևյալ անհավաոարու [J (ունր,

ք ք |D«|Pdji<C О U И

որտերյ՝

Du(z)=u{z, z, ■ • • z), Z£U

Ա-֊ն Ո~հարմոնիկ ֆունկցիա է Ս^֊մ իավոր ւդոլիշրջ անու մ, որպես ։ս[դ ք9եո- 
րևմի հետև անք ստայվաէ է ///’. 1Ւու դինի մի պրորյեմի ւուծումրէ
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