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О структуре на множестве по.турегулярных Н-замкнутых 
расширении топологических пространств

(Предстиолено чл.-хорр АН Армянской ССР Р. А. Александрином 16/VI 1975)

Все топологические пространства, о которых будет идти речь, пред­
полагаются хаусдорфовыми

В работе (') доказывается, что для любого вполне регулярного 
пространства X множество К(Х) всех бикомпактных расширении про­
странства А' с обычным отношением порядка образует полурешетку 
сверху, а в случае локально бикомпактного вполне регулярного про­
странства—полную решетку.

В работе (а) описаны все полурегуляриые //-замкнутые расшире­
ния произвольного полурегулярного пространства А', путем установле- 
ния взаимно однозначного соответствия между множеством //-структур 
на А' н множеством полурегулярных //-замкнутых расширений прост 
рансгва X.

В (') построены рее хаусдорфовы и все //-замкнутые расширения 
нронзвольного топологического пространства В частности, для полуре 
(улярных пространств построены все неуплотняемые расширения

В настоящей заметке приводится схема построения всех неуплот 
няемых расширении произвольного полурегулярного пространства А

• %
В множестве К(Х) всех неуплотняемых расширений пространства 

А՛ вводится отношение частичного упорядочения и показывается, что 

А'(А') с этим отношением порядка образует полурешетку сверху, оно 
образует полную решетку тогда и только тогда, когда А' к тому же ло­
кально //-замкнуто.

Заметим, что метод построения множества А'(Х) и исследования 
его структуры, данный в (*), не применим в случае полурегулярного 
пространства X, ни для построения неуплотняемых расширений, ин для 

՛ исследования структуры множества К(Х).
Напомним некоторые, необходимые для дальнейшего, определения, 

касающиеся псевдотопологнческих пространств (։՜9!
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Открытии фнльтр гоцолр! нчсского пространства (Д'и'д *4**։ ‘По 
то же самое, фильтр псевдотопологии V называется полурот ударным, 
если он обладает базой, состоящей из канонически открытых множеств. 
Гал лак для юного открытого фильтра ։ пространства (Д', V) семтМет 
но канонически открытых множеств, входящих в с, образует базу от­
крытого фильтра, то каждому открытому фильтру о можно сопоста­
вить колурсгулярнын открытый фильтр ?* с базой, состоящей ил всех 

аноннчсскн открытых множеств, принадлежащих «р. Естественно ? 
называть голурегулярпым открытым фильтром ассоциированным с «. 
В евнз I с этим, если Ф некоторая система открытых фильтров прост­
ранства ( V. Г) систему <1՝ :|=»;?£Ф| будем называть системой по- 
л\регулярных открытых фильтров ассоциированной с Ф.

Множество Ф открытых фильтров пространства (А՜, I7) называет­
ся бикомпактным, если ня каждого семейства (г, ! открытых мно­
жеств. обладающего тем свойством, что для любого ? 6 Ф существует 
;՛ г՛, такое, что е 6 г- найдется конечное подсемейство с таким же 
свойством.

Пусть I множество всех открытых ультрафильтров пространства 
(А I I. нс имеющих точс:. прикосновения, а Г) некоторое разбиение 
множества ( па бикомпактные подмножества. Рассмотрим систему 
открытых фильтров Ф(О| |?(/; где ?</ = □!«: и пусть
Ф»(Л) система открытых, полур гулярпых фильтров, ассоциированная 
с Ф(О). ■ •

Каждой точ ,е а* пространстза (.¥, V) сопоставим систему -Ух е. 
открытых окрестностей и пусть Хс -=- ! Ух, х£ А'|.

Каждый элсмен! множества А,0ПФ<(Л) пр.дставляст собой 
фильтр псевдотопол >гин Г. следовательно, пара А'01/Ф.7/)), У\ 
предстпвляс-т со ой леевч «гопологическо • пространство. Как и в (’), 
ему сопоставим типологическое пространство |‘ А'011Ф»(/?), ) = 
— /у А'01’Ф,.(£Р, I . где топология на множестве А'ои ‘1’>.(^1 с ба­
зой. образованной подмножествами вл та 51г=рг-. у - А'оиФг1/)1; •
когда V пробегает все К . . -■ ,

Пусть I отображение пространства (А', V'! в пространство 
। V ’.՛<՛ (О), и7|, порожденное соответствием л - Ух.

Теорема 1. Пусть (А', |/) полу регулярнее и не П-замкну 
шве пространство, тогда от любого разбиении [} множества I 
всех открытых ультрафильтров пространства (Д'. I7), нс имею- 
тих точек прикосновении, на бикомпактные подмножества, пари 
|(А'и1 | П')-,/| представляет собой неуплотняемое расширение
пространства А՜. Г>. Обратно, каждое неуплотняемое расширена։ 
пространства (.V, I | экви валентно расширению, заданному парой 
|(Х01.՛ Ф*([)>. II г, 'I при некотором разбиении И множества I/ на 
бикомпактные подмножества. ։ 1 I

Так кэ! для не //-замкнутого пространства множество и не пусто 
то из этой теоремы сразу следует, что каждое нолурегулярное и ш* 
Н-замкнутое пространство допускает неуплотняемое расширение
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Пусть множество, построенных указанным выше способом, 
гсех неуодотняв»1ых расширении подурегулярногн пространства Л 
ьогда О пробегает всевозможные разбиения множества / на бпм .т 

пактные подмножества. Согласно теореме 1 К(Х) представляет собой, 
с точностью до эквивалентности расширений, всю совокупность неуя- 
лотняемых расширений пространства А'.
1.Отождествляя пространство (X, I') с его гомеоморфным обратим 
<Х> при отображении./. мы можем в дальнейшем во всех расширениях 

из К՝(Х) опускать гомеоморфизм / и под расширением вместо пары 
понимать только соответствующе .՛ Литологическое пространство.

В множестве К(Х) введем отн шенис частичного упорядочения 
следующим образом; Х։>Х2 тогда и только тогда, когда существует 
О-непрерывное отображение пространства Л'։ на Л? тождественное 

на Л'о.
Предложение 1. Пусть Л։ и X неуплотнясмыс расширения по 

лурегу ляркого пространства А, тогда может существовать только одн ՛ 
Ь -непрерывное отображение пространства Л։ на Х2, тождественное на 
Л
I Предложение 2. Пусть Л полурегулярное пространство н

Х|,/А3£К(Х). тогда из Х^Л’, и следует, что Л', — Л'։.
Предложение 3. Пусть Л' полурегулярное пространство, тогда

А (А) с отношением > обладает единственным и '.большим элементом.
Предложение 4. Для любого полурс։ улярного пространства А 

частично упорядоченное множество К(Х) полно.
I Предложение 5. Пусть А' полурегулярное пространство. Мно­

жество А(А) с отношением > обладает наименьшим элементом тогда 
и только тогда, когда пространство А локально //-замкнуто и не //- 
замкнуто.

1 Сопоставляя предыдущие предложения, непосредственно приходим 
К следующей теореме.

■ Теорема 2. Множество всех неуплотнлемых расширений произ­
вольного полурегулярного и нс Незамкнутого пространства X с отноше­
нием > образует полурвшетку сверху, оно образует полную решетку 

[Тогда и только тогда, когда пространство А к тому же локально Н-зам­
кнуто.

В заключение отметим также, что если исходное пространство 
вполне регулярно, локально бикомпактно и нсбикомпактно, то как .то 
непосредственно следует из наших построений, его наименьшее неуп- 
лотнпемое расширение совпадает с сто одн՛ точечной бнкомпактифнка 
иней

I Институт математики
■ Академия наук Армянской ССР
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U. Դ. ՀՈՎՍէՓձԱն
Տոււ|ո|ո<]իա1|ահ տարածաթււոեեԼրի կիսաոևզուլյսւր Ւէ—փակ թնպ|աէնումնԼր|ւ |»ւսզմուք>|ւսե կսւսու<|ւ|ւսծքի մասին

Հողվածում տրվում է կ ի ս ա ո Լ պո պյ ա ր \ աուս ղորֆյ ան սւո պոյպիական
տ արածութ յան ր ո չ ո ր կիսասեղուլ Հար Ւէ—փակ րն ղյա յն ումն ե րր կաոոէւյելու

եղանակ։ Այդպիսի րն ղյա յնումների րագմ ութ յան մեջ մտցվում է մասնակի 
կաղավորվ ած ութ յան հ արար հրու թ յոլն և ցույց Լ տրվում է որ կամայակաև 
սաոեղույյար Հ աու ս ղորֆյան /\ տարածության րոյՈր կիսաոեպոպյար Ւ!— փակ 
րն պլա յնումների րապմ ութ յունն այդպիսի Հ ա րա րերութ յամ ր կապմ ում ( կիսա- 
ստրուկտուրա վերևից, այն կազմում Ւ, յրիվ ստրուկտուրա այն, և միա^ն այն 
ղեպրում, հրր .Հ^ր // — փակ չէ և /ոկաք Ւ/—փակ էէ
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