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МАТЕМАТИКА

Ф. А. Ша моан

Структура замкнутых идеалов в некоторых алгебрах функций
аналитических в круге и тладкнх вплоть до его (ранним

< 11р< лстаплево академиком ЛИ Армянской ССР М М Джрбашяноы 29/Х1 1974)

Пусть и открытый единичный круг на комплексной плоскости. 
I -его граница. Обозначим через Л—множество всех функций / не 
прерывных в 6'иГ и регулярных в и. Символом НР обозначим 
пространство Харди в круге. Пусть далее

Iе. 11/Я н՛: шах И/’*’ || \<р фоо

/<;»=[/:/<«)£ д տսր |/(<0(ժս«+օ)_/«'"(е—)| =0(|/-|* ) 
м

11/11 <•■ = 11/11 - -Г տսբ|/"”(^’>) /Г(я|(е1И)11'1 Դ 
ո՜՝ I к 1.4

и

= <)( I /1). 11/11 _ փ տսթ 
ք.է

4- /и»(е-<м “)1|'1 '1.

■ Легко видеть, что эти пространства являются банаховыми алгеб­
рами относительно поточечного умножения. В дальнейшем А —будет 
обозначать одну из вышеуказанных алгебр. Для формулировки ос­
новных результатов статьи, введем еще следующие обозначения
3 а) для каждого ненулевого элемента /• А. будем обозначать 
через О/, /у соответственно внутреннюю и внешнюю части /, так. 
что / в свои* очередь (]у—Ву$/, В(—произведение Бляшке
\ сингулярный множитель, (см. (')). Множество нулей функции / в 
открытом круг? и обозначим через Л/, через р/обозначим неотрица­
тельную меру, определяющую 5/, зирр ру—замкнутое «множество на I, 
На котором сосредоточена мера р/. Для любого /£А будем обозначать 
через £т(/) множество нулей /на Г кратности выше т.
| Определение. Пусть О=ВБ—некоторая енутреняя функ­
ция /. множество нулей произведения Бляшке, р сингулярная
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пера, определяющая S. пусть £0. Еп закинутые множест­
ва, удовлетворяющие условиям: Е^Е^ . . . |sup/>i»U(Znr)|, 
EJEn изолированное множество. Будем обозначать через 
/(О, Ео, £։, . . . Еп)—множество элементов f из X обладающих 
свойствами: G делит Gf, Ет( f);jEm. »*=0, I, . . ., п.

Легко видеть, что /—замкнутый идеал в .V. 11з основного резуль­
тата статьи следчет, что идеалами I(G, Ео, . Еп)—исчерпываются
все замкнутые идеалы в X, а именно справедлива следующая

Теорема 1 Пусть / ;01 за минутый идеал в X, Gr — наи­
больший общий делитель внутренних частей функций из /.

тогда

Ет(Ь = Г\ Em(f), т О, I, 2 . . п

l = l(G,, £0(Z) . . . £„(/)).

Отметим, что теорема 1, когда А'=/7^+1 была анонсирована 
Б. II. Коренблюмом (։).

Наметим ход доказательства теоремы 1.
Исходя из результатов работы (’) для доказательства теоремы I 

достаточно установить следующую аппроксимационную теорему.
Теорема 2. Пусть /£Х и Еп(/) определено как выше, тог­

да существует последовательность г *=1, 2. . . . со 
следующими свойствами:

а) |?Г)(г)|^С[г/(г. £л(/))|2("+1՜"”, г£й. т=0, 1. ... п

б) II/4-/11 .г-0 при /г-֊оо, 
где </(г. / ,|(/)) расстояние от точки г до множества Еп(/}.

Пусть £—замкнутое множество меры нуль на Г, и пусть 
(с'՛*. г? *);՜ ։ последовательность дополнительных интервалов мно­

жества Е на Г Предположим, что Е— множество Керлинга —Карлесо­
на. т. е. ■

£ 0* - ’*)।К ֊— ------< т *■
»-л р* — а»

Лемма I. (см. (։/) Пусть '֊—положительное число и

Тогда

"к. в о֊ тальных точках интервала (—-. г|

/ п- \ Са) Л £ L‘( -“ ), функция G,. (г) =ехр (------- -— Ле (/J ——- dt
\ т. J e,f -z 

—•

принадлежит пространству А’л+1՛

Д(л+Л| алгебра функций /i/<"+։> .1
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6) |(л (г)|1, |0Г'(2)|<Ся(։)|^(г.
I л* =0,1, ... л I Лля любого Ъ>0,где Сп(4) положительное 
число, зависящее только от п и В, кроме того (г) -1. при Ъ *0 
равномерно вне множества Е.

В дальнейшем при фиксированном А будем полагать Е=Еп(/).-
II Пусть 7—дуга на I концы которой принадлежат £«(/). Пусть 
далее
[ а(г) - Г М1/у , г€</и,. ад=4(г. £.)
■
I Лем ма 2. Пусть / £Х, ||/||֊^1, пусть далее: —ге'', 
е'€7. н (1 где 1 фиксированное число, тог­
да при (/(г)-»0 справедливы следующие оценки

0/ |log<H>)| > при Л'=Ау^։>.и;)т-5։1р|/(п+ь(<)| ^1;
\ вИ) / U < > < I

1/Й’ь
Q/ |logrf(z)| у

К «(2) / при X =)Հ"Հ

q/ .1.՚°6մ(շ)1 \ |logd(z)|, при X = i,n> 
\ a(z) /

R Когда Х = /.^‘ = А(п> лемма 2 доказана в работе (•). Пусть 'Г>0, 
положим Ф» = (О., | "+1, и пусть

I /« = ф, • /.
■ Сначала доказывается, что ||_Л—/||л — 0, когда ՛■ -0 затем для 
фиксированного '• 0 доказывается, что

II Գ Л՜/* II л -° пр*՝ р-*о.

Отметим, что аналог теоремы 1 справедлив н гля алгебры

'Հ” 1/։/(ոՂ А . ’7)=0(ա(Հ))|

где модуль непрерывности функции .

Институт математики
Хкадемш! паук Армян», кон ССР

.ъ it. /лигпваг

Փսւ1| |iqbm|libp|i tnnpiu Ipuu puili ^pjiuGniif ա(’։ա||ւտիկ h փակ jp^uiGntif 
jfl ւպորկ ֆո ւ G կյ| ի ա (i b|i|i մի puili|i «• րլ tn I (li I • |i f ։ < ։f

'Ւիէքքււք Ւ/ր^^ — ալ\յ ֆոէն1ււքիաՆհրի սր/ակներն են, որոնք

հն լքիաւ/որ շր^ւսնի ներսում և, որոնւք կտր?Ւ պատկանում
է համապատասքսանարտր Խարջիի ///J դասին» |քթՅ-/ւ& և Զիդմւոնդի դասին
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«/^пгц1ин)н1 ։/ { 'Ьч[ив<\ иГЦи1(1/Ь рш >/ фш1^ №сЬ

1гЬ*1 ^1{шрш*](,,и /^р" ^/’*
Р Л п р Л </*. ։1’|1ут|) Д’-|1 1шиГр61|6п »лГ I. шр| ицш 1|(| 1>р|1 д (ГЬ1|Б т

<ГЫ||) 111нп, Ь /-6 ։]1ш1| рдЬиц I. Л-пмГ, 11 9|>дпе|>

л;(/) = п^(/к * = "> 1. . . . //, 
/е/

пртЬч £*(/)-р / фп1(|1|д|ии]|1 Л-|тд ршрйр ки,1ЧЬ <[ЬрпБЬр|1 ршгцГпц^тбй 
к рр;шБшдд|1 *||1Ш» |н|1| Сц -(։ /-фБ ц|ипп1риБпг| фт Ы]д[ю1 Г1Ьр|1 Г1Ьрр|1Б ։Гш- 
иЬр|1 шсГЬБииГЬд pHг|КшИп։ р рш<1шГииршрБ к: ^ЬицтиГ /-Б 1н1нГрГ|1|Г|ги «Г
I. Л’-||С| Ш]С р«1|пр / фт.Б 1|д|1 и»Г։Ьр|1 ршц։Гпър]шб 1>Ьт» прпБд
С/г БЬрр|ъБ ЛЧиир ри1г1и։Сц|ги О' б/-|1 4ри> Б

£>(/)^£л(/)> ^ = 0, 1.2...//.
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