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1 В заметке представлены результаты сравнения двух видов 
индукторов—алгоритмов индуктивного обобщения, а именно, индук
торов, которые формируют гипотезы не противоречащие исходной ин
формации, с индукторами, не обладающими указанным свойством В 
частности, доказано, что при определенных условиях индуктивного 
обобщения индукторы второго вида предпочтительней первого, относи
тельно выбранного ь работе критерия оценки индукторов.

Работа относится к направлению исследований, описанных в(’ ) 
и является продолжением (*).

2. Пусть ЛЬ произвольное конечное множество из к элементов. 
Объектами нашего рассмотрения будут произвольные упорядоченные 
пары непересекающнхся подмножеств в Л1, в том числе пары вида 
( , ЛГ) (ЛГ, 0), которые мы будем обозначать мере» ПМ (пара мно
жеств).

1 В дальнейшем изложении предполагается, что параметр к произ
вольный, но фиксированный, и доказываемые утверждения справед
ливы для /г 5. Для удобства дальнейшего изложения, так же как и 
в (4) перенумеруем все ПМ номерами 1, 2, .... Н, где н -число 
всевозможных ПМ в .11 Эта нумерация в щльнейшем предполагается 
фн ксированной.
I Через * обозначим соответствующий нумерующий оператор, через 
9։, -.0—декодирующие операторы, выделяющие по произвольному но
меру первую и вторую компоненты ПМ с этим номером
I В дальнейшем изложении каждая ПМ и ее номер отождествля- 
Юте я.

1_ Введем следующие обозначения н соглашения:
Л/=|0, 1, 2, ... |, Г=|0, 1, 2.............Н|. ОРФ общерекуренвная
функция, |Л| -мощность множества А.

Для произвольных х, у£ Г, через |лс| обозначим мощность 
множества '։(-<)1Ь0(.с), через л՜ • у, где * — одна из операций
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и. 11. . V (симметрическая разность), обозначим ПМ с номером 
(»(*։(х) • <։(у), »0(х) • •’о(у)).

Если |у| |х|, то у назовем расширением х и будем писан, у х;
если *։(х)С^։(у) и '0(л՜)£-՝*0(у), то у назовем согласованны и расти 
рением х и будем писать хСу.

Пусть также для произвольного Я, А^Т и Л^0, /?(Л) 
= |х|х Г&д?(г£Д&хСг)|, /Г-|х|ху 7 & |х| = /|, при 0 / Л. 
5>,=и/У, 5 г= бо', при 0 г^к. 

1-г 1-0
Элементы множества 7/’ будем называть абсолютными ПМ. а 

Н(А) разложением А.
3. Введем понятие индуктора — алгоритма индуктивного обобще

ния.
Определение I Произвольную одноместную ОРФ /назовем 

индуктором, если

1. у*(х€ 7*-/(л)С 7՜).

2. ух(*€ Г-/(л*)>х),

3. ух|х£ Т&|/(х)| = И */(*) = А

4. ул(х£Л' 7-/(л) = н.|- п.

Определенно 2. Индуктор / назовем согласующим, если
выполнено условие:

2<’>. ух(лг£ Г-хС/(х)).

Множество нсех индукторов обозначим через Г, согласующих 
индукторов через Л, и несогласующих индукторов (т. е. элементов 
множества Г՝՝ Л՝,) через Рне.

Введем критерии оценки возможностей заданных индукторов 
при расшифровке заданных ПМ, аналогичные рассмотренным в |1|.

Определение 3. Для произвольных ПМ V и индуктора / 
объемной сложностью V относительно / назовем число

/) -
т1н|х|, если такое х существует, 
г«Т. Р-Д.О

/■4 1. в противном случае.

где с—заранее фиксированное натуральное число.
Так как всякая ПМ х может быть задана посредством указания 

принадлежности к *։(х) или *„(х) каждого из А элементов множеств։ 
/И, то с точки зрения приложений интересно рассмотрение нндукто 
ров, относительно которых объемная сложность заданных ПМ не пре 
вышает й Поэтому в дальнейшем, мы полагаем с = А.

Определение 4. Для произвольных А^Т, (ЗСР (Авр0, 
(I ■֊ 0) объемной сложностью Я относительно И назовем число

5о<.(Д, (7) = гп1п П1йх5<л(г՛. /).
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4. Укажем некоторые общие свойства согласующих и несогла- 
сующнх индукторов.
Свойство I уу(у£7 5.Л(у. Л-$<Ду.£) ֊
= *•’)). Пусть /£/%, у£Г Ок н Д = |х|/(х) = у|. Ясно, что 
ух(х£Д ‘хСу) Т. к. у^Г)*, то при к | найдется хотя бы одно у* 
такое, что у*=£у и у_Су*.

Определив индуктор /• гак, что

I 1. ух(х£А-/е(х) =Дх))
I 2. ух(х£ Д֊>/*(х) = у#),

толучим, что 5.^у, /*)=к 4- I.
Для несогласующих индукторов утверждение доказывается аналогично

I Очевидно следующее

Свойство 2. а. УУЯ/¥лг(у^ Г&х^/?(у) = у ).

I б. УУЧ£ ¥*(у€ Т'&х£5 М Я(х) = у).
Следствие I. ухд/я (х£ 7 ) >/ />& %€Г„. & 5<1в(х. /) 5<4х. <) • п) 

Следствие 2. 1а/'К*УАх(/£/7сЛ^^Л„&х^
А Хл(х, /’)^5„п(х, Л)У(^(х. £՝) ^л(х. 6 Г,„)).
Таким образом, в каждом из классов и Г1К не существует опти
мальных индукторов.
Свойство 3. уД(/?(т’)с:Д^7 *.?о6(.4, Лс) г*)
Действительно, для произвольного /£ Гг либо

I уу(у€^(и) ’Ял(х£ /?(г) &/(д-)=у))

и тогда ух(х£ Я(г>)~/(х)=х), 
либо ду(у£ Л?(г») & ух(х£ 7’-/(х) / у).

В обоих случаях имеет место доказываемое утверждение.
Н Справедливо также следующее

Свойство 4. угЯ(1 г<к&А С Т - (|Л| > £ З'С'~А Л ) > г)).

■ 5. В условии 2 определения индуктора выделена основная особен
ность акта индуктивного обобщения—построение гипотезы, которая 
увеличивает число классифицированных объектов. При этом условие 
согласованности 2’ дополнительно требует, чтобы «гипотеза» не про 
тиворечила классификации, заданной на исходном множестве объектов 
Казалось, что согласующие индукторы должны производить расшиф 
ровку с меныпей объемной сложностью, чем несогласующие

В нижеследующих теоремах доказывается ошибочность гакого 
предположения В теореме I приведен некоторый достаточно естествен 
ный класс согласующих индукторов, которые расшифровывают прон<- 
вольную ИМ не лучше несОГЛасующнх индукторов В то же время 
возможны классы ПМ, оптимальную расшифровку которых можно 
произвести либо согласующими, либо несог.тасующими индукторами 
(теорема 2).
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Теорема 1. Если Ս = |/|/6 & И’։'։ I֊,. ’•€ Т Л Ղ<*ւ) М’») 
* *օ(*յ = *ւ(^ւ)ձ/(2։)¥=2։ & / (?։)-?։)!,

\’А(А — I -*• А'об(А, /^ис) ՜ Տօօ(.4, 0')),

Теорема 2. дА։А։(А։, А։.С ?՛& 5^(А։, Л„с) : 5.Л(А„ Лс)& 
5ов(А։, Ещ) ><Ь'»л(А., Ес))

Пусть расшифровка некоторой ПМ г՛ производится по ИМ лг та
кой, что л=л։илг н в л, включены .типичные* для г элементы, а в 
.г։ —„нетипичные* или „пяталогнческне*.

Пусть при этом множество объектов, включенных в .г. не позволя
ет полностью расшифровать V посредством заданных индукторов. В 
гаком случае равноправное рассмотрение всех элементов из х. что ха
рактеризует расшнфровк) посредством согласующих индукторов, мо
жет привести к классификации с большим числом ошибок, чем в 
классификации, основанной на л, и не запрещающей ошибки на х^. 
Такая расшифровка возможна при применении несогласующих индук
торов.

В следующей теореме вышеприведенному утверждению придан 
точный смысл.

Теорема 3. Для произвольной ПМт>^5 а можно указать со
гласующий 1\ и несогласующие /. индукторы такие, что для произ- 
вольной ПМ л-£5< |Г|-з | ’ . ; | выполняются следующие соотношения-

/*•(-<•» £<• и г'^Л(х), при I 1.2,

хС/.(х) и хс/,(л-)։
но |Л(х).И'|> |/։(х)Л4
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է. Մ. ԳՈՂՈ1181ԷՆ
.111 մա ուս I Га Լ <յ Га п ւլ 1ւ Г։ ր| ո ւ11 տ ո г Га ե ր |ւ համեմատական р հօ ւ թարյրերր
/։/ ա Սէ ան րո է մ ներկայացված են երկու տիպի ին ղու կ էՈ որների (կամ ին 

Г"41,1 Ւ */ րնղ »անրս/ցման տ յ ղորի}}մն երի ) Հ ա մ ե մ ա ու ո ։ ք1 ք ան Ш ր ղ / ո էն րն ե ր ր է 
Լա մ եմ ա տվ Ու մ են սկղրն տ կ ան ինֆորմացիային չհակասող ինղու կտոր

ներն ոյ ւդ էԼսսւ Կ"1քԿ ունր չունեցող ին ղու կտորների ե տ I Ապ տ д ո ւ ց վ ո< մ Հ , որ 
երկրորղ տիպի ինղուկներն որոշակի ատյմաններում ւովեյի ղերաղա սեյի 
են ւ
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