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Возможность аппроксимации многочленами в соприкасающихся 
областях рассмотрел А. Л. Шагинян (1).

С. Н. Мергелян установил меру наилучшего приближения мно
гочленами в соприкасающихся областях в зависимости от касания (2).

\'е\утап получил меру наилучшего приближения рациональными 
функциями функции |х| на отрезке [ —1,11 (3).

Если обозначить

£՜„(1-*1) = հւք 
{Гл }

ш а х 
֊1 V

где г,Да՜)—рациональная функция порядка //, то упомянутый выше 
результат заключается в том, что

О(е Հո ).

В настоящей заметке рассматриваются две симметричные области 
относительно мнимой оси и /Л, которые касаются в точке О, тре
буется найти меру наилучшего приближения рациональными функ
циями на этом множестве функции

/(•?) =
при 

при
В случае приближения многочленами мера наилучшего приближения 
в областях и /Л, лежащих между прямыми у — кх и у — — кх, 
соприкасающихся в точке г—0, будет (с/;.2)

2
п агс1 нк
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2. Мера иайлучшего приближений Многочленами функции 
/(2) = ,1г при |г—1|^1,

|— г при |гН֊1|^1

в указанных кругах, следует из работы (2) —величина порядка

Покажем, что мера наилучшего приближении рациональными 
функциями этой же функции на заданном множестве величина по- 

п I 1п2д \ рядка О ------  ).
\ п2 /

Построим последовательность рациональных функций, которые 
аппроксимируют наилучшим образом функцию:

Отобразим 
круговое кольцо

при |2’Н֊2|^2—5 
при |г—2|^2—о

кольцо |г—2|>2 % |гф21>2-г, в плоскости г на

к՛—плоскости.
Это отображение осуществляет следующая дробно-линейная функция:

(1)

где о для достаточно малых < выражается формулой

Обозначим
адЦ) = ?£՛!’ да(—В — И'з и Ь(до) =/г(г),

где гс определяется формулой (1).
при 
при

|да|^ 1 
I “'1 ₽

Нетрудно убедиться, что

(Р/Да»)—рациональная функция порядка //) удовлетворяет неравенству
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В работе (4) доказывается, что если

Х(/) = с\ при
с2 при t £

() "1
() о

Рп(ЧО) = шах |>.(0-/'„(01, 
[Гп}

где и с2 константы, а г/։(£) рациональная функция порядка //,

где -! и ~2 области, удовлетворяющие условию £2 ։р|£?2 — 0, а о от
ношение радиусов кругового кольца на которую можно отобразить 
двусвязную область дополнительную к £21п£22.

Следовательно, оценка (2) является мерой наилучшего прибли
жения функции 'Ь(до) в области ее определения. При переходе из 
плоскости ы’ на плоскость г, оценка (2) преобразуется в следующую:

|/1(г) — /?„(«)!< -~г ■ 
(Ур)л

В последнем неравенстве
О |а’(2)|" + Ур)л 

(/р)”—|®(2)|л’

а ау(г) определяется из формулы (1).
/?л(г)— рациональная функция порядка п, полюсы которой суть

(£=0, 1, 2,. . я—1).
Для достаточно малых ь имеем следующие ассимптотическне 

оценки:
Р»14֊2У« |г*| = 2/Н-О(о)

и |г£’(г)|<2 при |г| < 2 •

Таким образом, если через гп(г) обозначить 
гл(г) =£./?„ (г), то

1/(2) - ''«(2)1
при |г±2| 
при |Д</>

Если через о='Д/г) обозначим решение уравнения
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то для достаточно больших и получим

Следовательно,
16 ■ 1п8я1/(2) ֊ гп (?)| <:

С другой стороны, если через г(п) обозначить меру наилучшего 
приближении рациональными функциями функции /(г) на указанных 
в начале соприкасающихся кругах, то

1/(2) — '•п*(г)|<։ «).
где — рациональная функция порядка п, которая наилучтим 
образом аппроксимирует /(г).

Таким образом,
|г 4֊ г/։*(2')| <з(/г) при к+1|<1.

г . г/։(г) является рациональной функцией порядка л, следова
тельно, можно применить оценку А. А. Гончара (’), которая заключа
ется в следующем: если имеются дне непересекаюшиеся области 
и -֊2,

6։(2) — РаНиональная функция порядка п и если

тах|гп(г)|^/И. 
ге-1

то 
т!п|гп(г)| Л1 •

где р отношение радиусов кругового кольца, на которую можно ото
бразить двусьязпую область дополнительную к л ‘-С.

Применяя эту оценку, получим:
I , А / \ I_ __ 2л •|2 + 'л (г)|е=г(л) е

г(П)е

при

о
//֊

11меем

п2
Получена теорема 1.
I Мера наилучшего приближения функции
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/(-)
р при |z— 1| 1,
|֊z при խ4֊1|^1

на совокупности, состоящей из этих двух кругов, будет величи
на порядка

о(^-\
\ д2 /

Аналогичным образом можно решать 
лижении функции

задачу о наилучшем приб-

Z при Z է Ո

—z при z В2»

где Вг и В2 два симметричных треугольника с общей вершиной в точ
ке 2 = 0:

““ |агц2 = аг£2 = —ос, Кег = 11
В2 — агИг = ” — я, аг£2 = “ |֊ л, Кег = — 1}

Получается теорема 2. I
Мера наилучшего приближения рациональными функциями 

функции на двух симметричных относительно мнимой оси треу
гольниках с общей вершиной в точке z 0 величина порядка

ехр(—/2-л(" —2а)|.
Еревански fl государственный университет

I՛. I’. 1Ո>Ք№ԵԼՅԱՆ

Լ ա ւ| ա (| ո Ц li ւքոտաւ|ոՐու|)յուննԼւ՝ ւսս<|իոնւս

П t и m tPh ա и ի ր լք ա մ Լ 1րւմ'ւււլևվքս ^ւսր(ժա յժ(ան մհձ 1յեղ<} ши uA/ypji Նկատ-
մամր иիմե 1ո(քՒ^1 иկզրնակե ա ա մ շսշաԼ D. և d2 սփրսւ քթնհքէ

ֆ քքլնկէքիա քի ռացիոնալ ֆ սւնկրյ ի ան ե րո վ լավաւքԱԼքն մ п тли էք ս ր ил քժ ք ւսն
I /Z<>րջաննևրի դեպքում ալն ստացվա մ Հ ------  ւքարէյի մե^ա թրււ նէ

Ո2
էէրկու

եոան1ւքււէննհ քփ համար սա ил у if սւմ Լ

exp (—/2гл(2-—7.)|t
որսէևրք ձ"). ն ha lulilifin'lihli ւփ лл!( ղ րն ւսկհ տ ji у

չափն է։
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