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Пусть и открытый единичный круг Г-его граница, Л множество 
функций аналитических в и и непрерывных в 6/1’1

Предположим, что Е—замкнутое множество на Г. л —натураль­
ное число.

Работа посвящена построению последовательности

-,!* । со следующими свойствами:

1) л, 5=1, 2.................

2) ?<*>(;) =0. если *-0, !,... я; 1=1, 2,...

3) , > *=0՝ 1, . .. л, 5 = 1. 2... ; СЪГ
|р(«. £)Г

4) Ищ ?,(«)-!, Пт?«'»(?)=(), /=1, 2............. п.
1 ► то Л

Равномерно относительно ;—нз любого компактного множества

Л'С 6 и Г. А'.՜) А: =

И некоторым применениям этой последовательности.
Потребность в построении последовательности =/,՛ । со сиой- 

стнами (I) (4) возникает при изучении мультипликативных свойств 
некоторых классов аналитических функций ('). и при описании зам­
кнутых идеалов в алгебрах функций аналитических н круге и глад­
ких вплоть до единичной окружности. Так. в работах (' ') сущест­
венную роль играют свойства (I)— (4) последовательности

/ 7 1 \ »л
Ь(?)-/ , \ - «->. 2..............

г - 1 —- /
\ 5 /

* г—положительное число не зависящее от ; и ։, ?(•■ А) расстояние от ; ло 
множества А,
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В этом случае множество Есостоит из единственной точки I. Отме­
тим также работ) г), где ՛.. а прос о существовании последо­
вательности со свойством (I) (I) ври условии, что мно­
жества Бёрлинга-Карлесона (*). 1

В дальнейшем будем предпола։ ,н։.. что /-.—замкнутое множеств» 
на Г н существуют такие положительные числа т, М, </, причем 
(><</<1, так. что I

а(£)=0, Л-0, 1......... ( )

где |/* I/ । последовательность длин дополни тельных (к множеств.
£) дуг окружности Г. з линейная мера Лебега на Г.

Г е о р е м а 1. Если замкнутое множество /-.’С Г удовлетворяет
условиям ( ), 
(I) (4).

ш < ествует после dos а т е л ьность со свойством t

Заметим, что из теоремы Бёрлинга-Карлесона О следует, чт »
для существования нетривиальной функции /6-4 нули которой с< • 
держат множество Е и, которая удовлетворяет условию Липшиц । 
порядка з. в (Т'1 при некотором ։^>0 необходимы следующие уел՛ 
вин

О, v Mlog/*|< -ю. 
1

Нам не известно являются ли эти условия достаточными для сущее - 
нонанин последовательности |?, |* , со свойствами (1)—(4).

При помощи этой последовательности можно описать некоторые 
замкнутые идеалы в следующих алгебрах аналитических функций.

а) .4<"» =[/<">£ Л; 11/Ь'” = Г ,п.х
* о е6г * я» j

б) «։.. j/t л у-՛՛՛е и'՛. н/н„;., =max sup 
О л л 4 I П к I

(1^Р< I <4
в) '՛/>- { f A. f<n' Нр(։, 6/U1), 

Н/Ц|Я1=11/!1֊4 j. <о<в<1)

г) /"’) = [/<•) Д н> )_2/(£.<”) +/(t"CM » )| 0(f)

равномерно относительно н<(0.2“|,

11/11 = Ш. + sup ■>) - W> ."J1 
’ 1,6 t

д) >-<"»> = Л <">. при 0<а<1
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Легко видеть при указанных нормах множества А՛"’. Нр дл՝ > ՛•> 
являются банаховыми алгебрами, а И"» является топологической ал­
геброй относительно топологии проективного предела банаховых 
пространств *•*’,, ։>0.
В дальнейшем А будет обозначать одну нз выше \ казанных алгебр 

Пуст։. /£ X обозначим внутреннюю часть (*) функций / через а,.

£«(/) = !«€ 1 ՝։/'**(«) =0, 6-0. п

Предположим /-идеал в X. Тогда б/ будет обозначать нанбольшой 
общий делитель внутренних частей функций принадлежащих /

Теорема 2. Пусть 1-злмкнутый идеал л .V и пусть

£<>(/) £1(0 = .... = £,,(/) £. 
где

£»(/) -Л £»(/). к =0. I........... п.
№

Предположим Е удовлетворяет условиям (•), тогда

1=\/- Х:Еп(/))Е и О, делит

Для алгебры А‘"։ справедлива следующая
Теорема 3. Пусть / замкнутый идеал в Д'”, и пусть Л'„(/) 
удовлетворяет условия) (’). тогда

I/6 Л‘"» :£>(/) )£*(/), к=о, 1, . . . «. б/ делит О/\. 

Замечание. Теорема 3 обобщает теорему 2 § 6 работы ('). и резуль­
татами полученные в (’)•

Из теоремы 2 следует, что для любого максимального идеала 
.И, алгебры X существует ;0£ Г такая, что

ЛГ=|/еЛ':/(;о)=О!

И: --будет обозначать максимальный идеал в А', который соответ­
ствует точке Ео по (2).
Из теоремы 2 легко получить полное описание примерных идеалов 
алгебры X.

Теорема 4. Пусть 1—замкнутый примерный идеал, входящий 
в Л!.,. Тогда имеет место одно из следующих равенств

а) / = |/£ X >»(;0) =0 /=0, 1. ...к при некотором 0 -к п

б) /=|/£ Д':/'*’(с0)=0 * = 0, 1.........п. О/делят ехр( — ’

Е0£Г л/ш некотором а>0
•ледст вне. Каждый прнмарный идеал в алгебре Л главный, и по 
рождается 
в случае а) функцией

(г —։0)“’ а, в 

случае б) (z—Е0)2<я ։> ехР
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V Ա. է Ա (ГП ՅԱՆ
Սի հատուկ Вшу որ րյակահո ւ |»|ւււն կաոոսյում և փակ իւ|1.ւս|հԼ րի 

ներկայացում ահա|իւոիկ ֆո։նկցիաGԼրի մի I ահի ui|qLբրանԼրումՀ ոդ վածու մ կաս ա ցվ,ք*մ 4 1?յ|/| ֆիկցիաների հաջորդ ակքւէնսւ ̂ քտ ն,
որր րավարարա մ է հետև լալ սլա լմաննե րին'

է) Հ^—անաչիէոիկ է միավոր շրջանում ե անրնդհաա շրջան ա մ,
որ»ոեդ fl-ր ցանկացած ֆՒք սած նախասլհս տրված ամրոդջ դրական ի$իվ է*

2) ?'/>(;)=0, ^5 Е, *֊օ. I, ... Ո. 5—1. 2.............E-ն շրշա-
Նտդծի *{(էա տրված դերո չտփ անհցոդ ր ա դմ ա իք լան Լ, "ք’/’ համար դււլա֊ 
ՒԿ"լՆ ունեն Ո1% Л1, վ — դրական 1^վեր, pi/fj прп1մ 0<<7<1 ալն սլե и, որ

£=1. 2, . . . .

որտեդ՝ !է ֊ն բադմт թլան ւրս,4'*»ցիշ ինտերվալի երկարությունն Լւ

V 1??>(Ո|ՏՏ Ի(:. £)|* |։|^1, Л=0, 1, .. .Л, Տ=1. 2.

( -Ն դրական հասաաաան Է, որր կախված շԼ ^/*,4.

■I) lim?։(;)֊l. Пшг^ЧО^. /=1. 2, • . . « 
1 *х ^“"х

հավասարաչափ puui հ»ի լոէ րարանչլա ր կււմՀդակաից . որ(է րնկած Լ փակ
միավոր շրջանս» մ և ՝Ւ հ աավսէ մ է*^ի հե/ու

Ա(դ հաջսրդ ականա իէլան ալնա խլամր էսնալիտիկ ֆա ն,{քքՒ աների if ի րա- 
նի ալդերրանե րում նկարադրվամ են փակ իդեալներրէ
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