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Пусть
Г= || ал,* II (I)

—линейный регулярный метол суммирования, то есть матрица (1) 
удовлетворяет условиям 

ав
2£|«т*|<Н, где Н не зависит от т, (2)
7՜ I

Пт ая»₽0 для каждого Л = 1, 2........... (3)
т — ► —

Пт V | (4)
т֊*- |.|

Пусть далее

V ия(л) (5)
п I 

есть ряд почти везде конечных функций, определенных на отрезке 
[а, й] и 

5Я(.\) = V «»(х) (6)
♦ -1

— его частные суммы.
Обозначим через

Л-(х,Г)= <։։жЛ(л). я»=1. 2. . • • <7>
Г* ।

Г—средние ряда (5), определяемые матрицей (1).
Пусть |?,(х)|—полная в /.։|0.1| ортонормированная система.
В работе (1) А. А. Тплаляном была доказана возможность пред

ставления функции/(х). из класса £,.[0.1] (0<Д ;П рядами по систе
ме |?я (л)| в метрике Лг|0.1|.

Естественно рассмотреть следующий вопрос
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Существует ли ряд по системе последовательность Г
средних которого, определяемая матрицей (1), сходится к заданной 
функции /(х) £ £г|0,' | в метрике ЛР|0,1|.

Оказывается, что это имеет место, если матрица (1) удовлетво
ряет условию

для каждого т»|, 2
Г-1

(8)

Л именно, справедлива
Т е <> р е м а 1.

Пусть |?я(х)| полная в /։|0,1| ортонормированная система. 
/՛— ать — линейный регулярный метод суммирования, который 
удовлетворяет условию (8).

Тогда для произвольной функции /(х) /.р|0,11 (0<р< 1) сущест
вует ряд

V <*?♦(*), 
♦ -1

последовательность
Ая(х, Т) л = 1, 2, . . .

Т—средних которого сходится к /(х) в метрике Лл|0,1|. т. е. 
1 ՛

Нт 1|Дя(х, Г) - = 0.

о
Далее доказываются следующие теоремы:

Теорема 2.
Пусть |э„(х)| — полная в А.|0,1| ортонормировании я система. 
Существуют ряд

£<՝»?»(*) (9)
Д-1

И
Т=\\ат.\\

— линейный регулярный метод суммирования, где

Нт тах |ат*| — 0 (10)

удовлетворяющие условиям

п
1) 11П1 I Ус*<?*(ж) 

- •- о
дх = 0 где 0</><1

2) Последовательное ть |Л„(х, Г )}■_, не схооится к нулю в мет
рике /.р|0,1| и по мере. '.

1 е о р е м а 3.
Пусть
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Г II <1т» II
линейный регулярный метод суммирования, который удовлет

воряет условию (10).
Существует полная в 1г |0,1| ортонормировании я система 

|?„(х)| и ряд

V г*?։(х) 
»-։

который удовлетворяет условиям I) и 2) теоремы 2.
Теоремы 2 и 3 не допускают усилении в том смысле, что если 

задан произвольный Г—линейный регулярный метол сумми
рования, который удовлетворяет условию (10). и произвольная пол
ная ортонормированная система в £а |0,1). нельзя утверждать, что 
существует ряд

*-1

который удовлетворяет условиям 1) и 2) теоремы 2. 
Приведем такой пример.
Рассмотрим

Т= || «и* ||

—линейный регулярный метод суммирования, где {т - 1, 2...........
£=1, 2, . . .) определяются следующим образом

I при к՜ 1
0 при ^5=1

1 при А 2 
0 при

I— при 2*-*+1<Л^2'1 1 л=3. 4. . . . 
»9л- 2 

<»п* = 7 .|0 при остальных Ь

Доказывается, что если ряд

у г*о(-И 
“1

(12)

по системе Хаяра сходится в метрике Лг|0.1| к функции /(-՝)•; £Дс,1|. 
то последовательность Г—средних ряда (12), определяемая матрицей 
(11), тоже сходится к /(х) в метрике /-Д0.1|.

Далее доказывается следующее утверждение.
Ряды

V с»х»(.г) 
“|

по системе Хаара и последовательности 

Дя(х. Г) л=1, 2. . .
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7 -средних этих рядив, определенных матрицей (11), сходятся почти 
всюду (по мере) на отрезке |0.11 одновременно к одной и той же 
функции. . , ■ J

В основе доказательства теорем 1, 2 и 3 лежит следующая лем
ма (1).

Лемма Пусть |?л(д)| полная в А։[(),1| ортонормированния 
система Ф(х) £ Лг|0,1|. 0</»<1 « р0 фиктированное число О<ро<р.

Тогда для всякого натурального V и положительного О 
существует полином по системе [®п(л)| вида

Н(х) v ц*?*(х),
*֊,у

который удовлетворяет условиям

։)1 |А/(х)֊Ф(л)|’</л<т„ թօՀց^թ 
О

I л о 1

p0^g^.p)
Институт математики

Академии наук Арммнской ССР

Ն. Լ ՍՒՆԱՆՅԱՆ

Орр 11 qՈ(iUII շւս|)'|’!']փ qAuij|di ilbpiiqui] qniifuipifuili մասին / р|0,1) (0Վ/7<Հ1) 
։ГԽո ր ի կա յ ո ւ|

Ամեն մի X) (հ 1.ր |Ս, | | (0< P < 1) ֆունկցիայի համար և ամեն մի
դծալին ոեպալլար դու մ արմ ան մեթոդի Տամար, որ(* բավարարում Հ հետելալ

սլա լմանին \ ՀԼ W 1, 2, • • • կամա լական //'/"/ Օրթոնորմալ
»-։

սիստեմով կառուցվում Հ շարր, ոք9[է միջինների հաջորդ ականա թ լունր £,р|(),|] 
(0</;<1) մեարիկալով tjniJtnpi^in J է /(Л) ֆու Ц.ч1' UJi/էն/

Ամեն մի լրիվ |?л(л) օրթոնորմ ալ սիաոեմի համար կառուցվում Լ
ղծալին ոեպոլԱար պա մարման մեթոպ. որի համար Цп1 ГПЗХ | tl , 0. ե

/П Ж է

^••րլ> րստ *л(Л’ ) սիստեմի, որոնր րաւքարարա մ են \ետևլալ պսւլմաններին

Կ
I 

1։гп С
V

dx 0

միջիևներր լեն էլա ւլ ամ ի տ տ մ Օ֊ին րստ /-/>[0։1| 
^0*^ /? I | մետրիկայի ե րոտ չաւիիւ

Ամեն մի էքձայիՆ ոեգոլլյար գումարման մեթոդի համար կառուցվում I 

յրՒվ օրթոնորմալ սիստեմ, որով դրվում է Հ^րր, որր բավարարում է վ^րր 
նշված 1) և 2) սլ այմանն երին ւ
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