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В заметке вводится понятие ф-картеровон подгруппы и приви
дятся три теоремы о существовании и сопряженности (^-картеровых 
подгрупп локально конечных групп.

Пусть V — некоторый абстрактны։։ класс групп. Следуя Холлу ’I». 
обозначим через «V—класс подгрупп V —групп, уV—класс гомо
морфных образов V—групп, -класс расширений V—групп при
помощи 2^—групп, /V—класс групп, обладающих локальными систе
мами из V—групп.

Класс групп называется снлояскнм (։). если где н ■>՝,
</. е, /-

Система силовских классов называется расщеп
ляемой ('), если для всяких ։, справедливо V 4 Ь. где К— 
снловскип класс, состоящий только из единичной группы. В дальней
шем всюду под Ц понимается расщепляемая система силовских к пас
сов <^ |? /И>.

Подгруппу К некоторой группы (/ назовем ^-картеровой.если она:
В Ч—разложима (см. (*));
2) максимальна в О как —разложимая подгруппа:
3) совпадает со своим нормализатором в О՜.
В работе (•) Стонехевер рассмотрел совпалающиеся со своими 

нормализаторами, максимальные локально-нильпотентные подгруппы 
периодических групп. Эти подгруппы будут ф-картеровыми. если для 
всякого а £ .И вместо класса V взять класг всех локально конечных 
р.—групп, где р. простое число и различным ։ соответствуют раз
личные р, .

Скажем, что в группе О справедлива СЦ георем.։, если для вся
кого ։£Л1 в О имеет место сопряженность силовских V — подгрупп. 
В частности, если р взять указанным выше образом, то в каждой 
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конечной группе выполняется Ср—теорема В каждой конечной раз֊ 
решимой группе справедлива Ср—теорема, если для всякогоз вместо 
класса V взять класс всех /7, - групп, где /7։ некоторое множество 
простых чисел и при з, з' Л/. з з’ справедливо /7, г~\П, = 0.

Лемма. В локально конечной группе (] с (] разлом и ной нор
мальной подгруппой Н конечного индекса из справедливости С()— 
теоремы во всех конечных подгруппах следует справедливость Ср֊ 
теоремы и в сан ой группе О.

Доказательство. Обозначим через А/, снловскую V, - под
группу группы Н. Н, характеристична в Н и. следовательно, нор
мальна в С. Пусть Я, и В, любые две силовские V—подгруппы 
группы О. Тогда

Аг г՝ Н — В, Н = Н, .
Следовательно,

А, Н Н^А,/Н.. В,Н;Н֊В,!Н, .

Ввиду конечности группы С/ Н конечны и подгруппы А^Н,, В. Н,. 
Тогда из локальной конечности (] следует, что А, = АНа, В, = ВН,, 
С - Я., Я.} = |Я, В\Н„ где .4. В, |Я. 5) —конечны.

Пусть А’ и В՛ силовские ^.— подгруппы группы (Л, /?), содер
жащие соответственно Я и В. Тогда

R 'А R = 8՛

для некоторого R (Я, В . Покажем, что

Я 'Л։£ = В,.

Пусть л. Я,. Тогда а« = ай, где а Я, Л -/У».
Отсюда, так как а с А', то по (1) R В' или

R (R В'Н,.

Но очевидно, что ВН, £ V, и так как В С.В'. то

/У 77, = ВН, = В„

т. е. элемент R 'а,R содержится в Я, и тем самым лемма доказана.
Георема 1. Локально конечная группи, в каждой конечной 

подгруппе которой справедлива СЦ-теорема и которая является 
расширением Ц—разложимой группы при помощи конечной (^—раз
ложимой группы, обладает Ц—картеровой подгруппой.

I еорема 2. Пусть в каждой конечной подгруппе локально 
конечной группы а справедлива С(}-теорема. Тогда, если в С/ су
ществует р— разложима я нормальная подгруппа Н конечного ин
декса. то из с уще*. те ова н и я в группе С Н —картеровых подгрупп 
следует существование таких подгрупп в группе (}.

Следуя Б. И. Плоткину, через обозначим локально ниль
потентный радикал группы (/. Имея в виду то, что периодическая ло
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кально нильпотентная группа разлезется в прямое произведение 
своих снловскнх р—подгрупп, из теоремы 2 получим такое следствие: 

Следствие 1- Пусть И локально конечная, О//?(О) конечная 
группы. Тогда из существования в О//?(б) картеровых (см. (։)) под
группы. следует существование а П максимальных, совпадающих со 
своими нормализаторами, локально нильпотентных подгрупп.

В теореме 2.1 работы (’) аналогичный результат сформулирован 
при наличии еще и требования локальной разрешимости на (г Так 
как существуют простые картеровые подгруппы, то следствие I не
много усиливает упомянутое утверждение указанной теоремы.

.Назовем группу С ()М—группой, если для каждого вся
кая ее V,—подгруппа является .V—группой (см. (4)). Если для всех 
а .11 вместе V взять класс />,-групп, где р,—простое число, то каж
дая конечная группа будет О'У-группой.

Теорема 3. Пусть в каждой конечной подгруппе локально 
конечной группы О справедлива СС}֊теорема. Гогди. если О обла
дает такой С)—разложимой нормальной подгруппой Н. что 6 Н 
конечная (].\'-группа. то из сопряженности в группе а Н Ц кар
теровых подгрупп следует сопряженность таких подгрупп в груп
пе О.

Следствие 2. Пусть О—локально конечная, б/?(О) —конечная 
группы. Тогда из сопряженности в б//?(б) картеровых подгрупп сле
дует сопряженность в б максимальных, совпадающих со своими нор
мализаторами. локально нильпотентных подгрупп.

В упомянутой теореме 2.1 из (*) и этот результат получен при 
наличии локальной разрешимости группы О. Следовательно и здесь 
можно было сделать то замечание, которое было сделано по поводу 
следствия 1.
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Z. Մ. ՄԻՔԱՅԵԼ5ԱՆԼսկւպ կերպավոր խմթերի (^-կարտԼրյսւն հէթսւխմքէրի մասիԼ
Հողվածում մտցվում է Լք֊կարտերյան ենթախմբի ղաղափարրւ Բերվում են 

որոշ թեորեմներ վերջավոր ին ղեբսով Լ) ~ ոաղիկայ ունեցող լոկալ վերջավոր 
խմբերում (յ֊ կարտ երլան են թ ա խմբերի գոյության և համալուծության վերա
բերյալ։ Մասնավորաբար այղ թեորեմներից Ատոնեհեվերի (*) աշխատանքի 
հիմնական արղյունբն ստացվում է ավելի թույլ պայմանների առկայությամբ։
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