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Инвариантное оснащение изотропных поверхностей одного класса

(Представлено чл.-корр АН Армянской ССР А А Талаляном 28/1X 1970)

В предыдущих статьях (' л) автора указывается метод конкрет
ного выбора вектора нормали и дается общий метод инвариантного 
оснащения для случая просто-регулярных и просто-нерегулярных изо
тропных гиперповерхностей, за исключением некоторых особых клас
сов, требующих специального изучения. В работе (‘), с помощью 
произвольных векторов л։, производится оснащение . вводится 

а
версор, определяются компоненты вторых квадратичных форм, коэф
фициенты аффинной связности, тензор кривизны изотропной поверх
ности.

В данной работе автору удается указать метод инвариантного 
оснащения для случая просто-регулярных изотропных поверхностен У^’

Формулы из работы (') будут приведены с сохранением нумерации 
формул соответственно в виде (4. 1.5), (4. 2.1.) и т. д.

1. Преобразование оснащения. Как видно из формулы (4. 1.6), из 
(л — т) векторов, нормальных к изотропной поверхности 1/р. р век
тора лежат на касательной гиперповерхности Ет к У> и для оснаще
нии У£ появилась необходимость взять произвольные Р-вектора л’.

а
не лежащие на Ет, так, чтобы они с векторами п' образовали базис 

ч
оснащающего Еп

Так как векторы л*  определяются однозначно, с точностью до 
<?

• Предполагается, что а, ,3, 7, р, з, ч 1, 2.---, п;

I, ). к. I. Л 2,---, т.
а, к, с. ֊ I. 2.--՛. р; </. г, $••• -р+1. р4֊2.---

I, /. Я 1. 2. -% (л-т)

автоморфизмов
ранг (^)-л — т— (11)

ч
при котороь։ не меняются коэффициенты аффинной связности, контра- 
яарнантные компоненты метрического тензора и другие величины, то
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мы будем рассматривать преобразование оснащения в самом общем 
случае

а) п\
я я

6) Л  = + еа у՝; ранг ($') = р.*
а с

. - ' (1.2)в) |1« = р<‘^- раНГ =р.

г) Т< = ^ + ^. 
О с

— с
д) р' _ рвр».

Предположим, что при любом оснащении выполняются условия 
(4. 1.7), (4. 1.86), (4. 1.8с), т. е. коэффициенты преобразования 
удовлетворяют следующим соотношениям:

а) а,? л’ л9= У 1^о 4֊ 2<р> Р՛ I „ -
а с ~ '</и

+ ееЛ == 1

0: а =/= с
(1.3>

<
б) Оззл’р՛՝ = Р'а^а = г;. 

а

Ввиду того, что матрицы (р“) и (</*)  невырожденные и являются 
взаимно обратными, имеем

р-*  а' = 8е.•а ' 4 а* (1.4)

Законы преобразований коэффициентов аффинной связности и
тензоров вторых квадратичных форм имеют вид

(1.5)

• <1
Ьц— ь^;

— Г

Ьц-р"сЬц.

(1.6)

(1.7)

Закон преобразования основных тензоров запишется в виде

4֊ 2р" (^>л11< Н/ —^Ч^\ 91

с1' = £4 2р" (/*  ХА|1/ ։и - р!'ГЛ) -I- У р՛1 р^1 .

(1.8)

(1.9)
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2. Инвариантное оснащение 1/^. Рассмотрим изотропные по
верхности. ранг метрического тензора которых равен (т 1). Оказы
вается. чго в случаях таких поверхностей можно осуществлять инва
риантное оснащение таким же способом, как и в случае изотропных 
гиперповерхностей (’).

Определение: изотропную поверхность будем называть а) ре-
II

гулярной, если ранг (й(/) = (т — 1), и б) нерегулярной, если ранг 
и

(Ьц) = т— 1 — к, /г^>0.
а

Аналогичным образом определяются тензор ЬЧ, скаляры эй? 
и производится конкреаный выбор — «нормирование*  изотропного 

֊ 1 а векторе нормали р՞ = —р*.

С помощью скалярц р, который является инвариантом, одно
значно, инвариантным образом определяется вектор и из уравнений

а) = б) а«эЛ*л’-0: -
а ар '1 '

в) = /„, где 1а = ± I >■/ = /'?1 »
а а ОХ / ОХ

который с векторами л*  образует базис оснащающего £„ я>. 
р

Укажем также и второй способ инвариантного оснащения. После 
конкретного выбора изотропного вектора нормали из уровней

= Ч1' (2 2)
следует, что * является инвариантом. Имеет место следующая 

Теорема 1: Если для случая просто-регулярных 1’^ скаляр
' = 0, то уравнения

а) а^п3^ у} = О;

б) а,-?п3п’> = 0; 
я (2.3)

в) а,рГп? =

г) а,зЛ’р?-1.

однозначно определяют вектор /Г. который с векторами п*  обра- 
я

зует базис оснащающего Е„-т.
Решить задачу инвариантного оснащения Г£ (/?> 1) таким спо

собом, как для V’* , не удается, так как

г в
— 0, а ~ с

и скаляр з — не является инвариантом

5



В заключение автор гыражает искреннюю благодарность профес
сору А. 3. Петрову за ценные замечания.

Ереванский государственный
университет

Ն. Դ. ԳԱԼՍՏՅԱՆ
l‘qn։nrnu] ւքտկԼրեւ|ւււ||»նԼր|ւ մի ղասի ինվարիանտ հա<|հ(]ում|ւ

Այս հոդվածրէ րստ էության, հա՛ն դիսանամ է (Հ) աշխատության շարու
նակությունը, որտեղ դիտարկվում էր ո իմ ան յաէ V. տար ածությ ան իդոտրոպ 
| մակերևու յթներր. որոնէ) մետրիկական տենդորի ոանդր փորր էր էՈ—ից: 
I - ի ոչ ինվարի անտ Հա դեցման միջոցով որոշված էին մակածված կապակ
ցության գործակիցները, երկրորդ տեեդորներր, Ներմուծված էր վերսոր, որր 
կարևոր դեր է խաղում մ ակերևոլյթն երի երկրաչափության մեջ»

Այս հոդվածում դիտարկվում է հադեդման ձևա փ ո խ ո ւ թ յո ւն ր յ Արտածվում 
է հիմնական տենդորների ձևափոխության օրենրր'' հադեդման ձևափոխման 
մամանակ և նշվում է I տարածության ինվարիանտ հադեդման երկու մեթոդւ
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