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Рассмотрим систему дифференциальных уравнений второго по
рядка с периодическими коэффициентами

л* (О+ №(0^0 = 0, ՉԱ+ «) = Չ(Ո, р>0, (1)
где х(0 — вектор столбец. 0(0 - комплекснозначная матрица функ
ция порядка п п и регулярна в некоторой односвязной области О. 
содержащая вещественную ось R. Собственные числа матрицы ($(() 
вещественны, положительны и различны при О R. (2)

В частности, матрица 0(0 может быть положительно определен
ная и эрмитова.

Обозначим собственные числа матрицы ()(1) через

7,(0» յ=\ - п.
Полагая

У/(0=-*/(0. У^/(О = Н՜1 Հ(Օ. /= 1- я,
преобразуем систему (1) к виду

у'(0 = р4(Г)у(0. «) = Я(0. (3)
где

А (է) = 0 /.
- 0(0 О

1 0 -
01 -

• о

Ս Հ) - • 1 -

Пусть К (С 1») некоторая фундаментальная матрица системы (3). 
Известно, что существует неособенная матрица С <|*>, такая, что

Г(/ + а, я) «Г (О !‘)С(И). (4>

Собственные числа матрицы С(р), обозначим нх через рДр), / = 
= 1 • • • 2п, не зависят от выбора фундаментальной матрицы К(/, р) н
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называются мультипликаторами системы (3). Мы утверждаем, что для 
р/(|с), /=!• •■ 2л. справедливо следующее асимптотическое разложение 
(см. теор. 3)

где

р,(н) = ехр(/рт/Ц»/(|*). X
>•-*- »-։

?/= ^/(/)<//> О. /=!••• л. ?,♦/ = -- ?/.

Введем следующие обозначения:

^(0 = ^(0. /■-!••• п. =

'Д-)^. (Г) = ЦП - «ДО,

(5)

(6)

(7)

Не 5,(0 = г, (», Ие 5,/ (/) = 1ц (/). (Го) = 4«
Обозначим через \ (/) диагональную матрицу \ (?) = р, (/). )։(Л-• • 
Ь«(0|. через В (/)֊ неособенную матрицу, удовлетворяющую условию 
АВ = В\. Сформулируем следующую теорему, которая аналогична 
теореме 3.1 работы (2).

Теорема 1. Пусть условие (2) выпо гнено. Тогда существует 
такая ограниченная односвязная область 0^0, [О, я| с О։, что в 
<той области система (3) и мест 2п линейно независимых регу
лярных решений вида

У, (0 = ехр(|Ч/(/))(^ (О 4֊ ? ‘ «/(Л |0).

Р > Но > 0, / = I • • 2л (К)

Ь!(Г) — столбцы матрицы /?(/), и, (С р) — регулярные по ։ функции 
в области ։ 0։, р>|»0>0.

Из соотношения (4) имеем, что

2Л

Уу(* а) = Усму*. У - 1--2л. (9)

Теорема 2. Пусть у^г) ~ решение системы (3), построенное 
в теореме 1. Тогда при всех I, / = 1 • • • 2л

<з/ (Н) = О(ехр( 4?/Н)), />./. н>|\)>0 

Си (|‘) - О(н՜' ). /</. н>|^>0. 

О/(н) » ехр(/ргУ 1 + У<//*!‘ * )- 
Н-З- \ »..! /

(1<») 

(И)

(12)
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Доказательство этой теоремы следует из теоремы 1 н из резуль
татов (')
I Теорема 3. Пусть условие (2) выполнено. Тогоа оля мульти- 
лликаторов системы (3) справедливо асимптотическое разложение

Р/ (р) - ехр(/ ;*?,) |/։ - 1 V </,» р •*. (5)

Г де ֊ !•••«, определяются по формуле (6), <//» -соп$Г

I Доказательство. Согласно соотношению (4) мультипликаторы сис
темы (3) являются корнями алгебраического уравнения

I <1е1|С(р)-р/м| =0. (13)

В силу теоремы 2 матрица левой части (15), с точностью поряд
ка экспоненциально малой величины, треугольная («), т. е.

(С (р) р /2я | _

С11 ~Р

О (и-1)

О(е*р(“ V»

Оя. 14 — ?

р > |О° (14)

В силу теоремы 1 н (14) из (13) следует, что
Зя
п (р(р) - <7/(и)) = О(ехр(- ?;,։*)). 
/-։

Р/(1‘)— Сц(\з) О(ехр(— ^р)). р ♦ + (15)

В силу (12), из (15) приходим к заключении» этой теоремы
В заключение автор выражает свою признательность профессору 

М. В. Федорюку за оказанное внимание и обсуждение этой работы.
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