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Теорема единственности относи п-льно моментов производных I 
<> конечно дифференцируемых функций I

(Представлено академиком АН Армянской ССР А. Л. Шагин том 7/11 1970) I

Известно, что в теории квазианалитичности и обобщенной ива- I 
зизналитичности решаются задачи единственности следующего типа: I 
каким условиям должны удовлетворять последовательности {л>| и I 
?’■ И < (отношений Д

/"*’(0) = 0, I

тп. р = 2, cq (А)
следовало/(?) а 0 в классе бесконечно дифференцируемых функ- | 
ний (’)• яок1

С другой стороны известна проблема Шилов-Гельфанда, где 
также ставится аналогичная задача единственности для функций 
/(л)ес‘ (-ос. ). кт ла удовлетворяются условия (*): I

|/*(х|д’| Л1Р.р О, <7>0 (В)

и другая ра чювидность лпн ычн, когда / (х) £СШ(О, + ОО) И вы­
полняется какое-либо из условий: Ч«|НII

р/'"V)|/"*’<//<м„.х>о Я
I

(СМ. (3|). (С)

!• н.птоятей статье поставлена задача, которая в некотором 
< мысле связывает эти задачи.

е о ре м а. Пусть /(д-) бесконечно дифференцируема на (0, 4 ՛ )
ц удовлетворяет условиям 1

=0 (k = о, I, 2,...)
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I (\|/*‘(ОI< м* (**0, 1, 2. •••)
I “

Тогда /(х)шО, если
I Х, = *-1։>0. НШ |у| { •" > у <3>

О

Л’» (/) и (/) — соответственно числовые функции последова-
ельностей

№ (О; 1*1 —1*-г. т*.2 —1>-

где

Л7(/);*+1 7* ֊«. * + 2 —7* -*.••••

Доказательство. Составим функции»

которая, согласно условию (3) и результату работы (4). стр. 511, на­
верняка бесконечно дифференцируема.

Интегрируя по частям Л-раз, получим

Г(л) = (- 7у։> (5)
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где

так как проинтегрированные части согласно (2) н

»««•-’ ֊•»/ * Л = 0 (к= I, 2....)
Г ’ < /

ранни нулю.
Дифференцируя (5) и смысле Г. В Бадаляна Л-раз имеем

откуда замена переменной с=;-14 нам даст

или

.<•>
/ (0Л

и
(6)
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i условий (I) в (») следует, что

llm----, о.
г\ ’*-1

к как
lini Д* (zt) я» /У*. 
/-0

спим теперь . Имеем:’» г‘

/*(֊)
г’*՜ Т*֊1 |Л*(г/)У dt •

Sup |Л*(г/)Н Г* - .И» sup |Л*(гМ|.
»е к». -1 J (о. - >

о
(7)

к как при О< t I взяв н (2) будем иметь:

|Л» и/)|.

л* с*
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где 

е-
V —

п (44^ е

а при (> 1 взяв 8 < О, имеем также

I < / .>! В/еСц|А*(гО| • I
Следовательно из соотношений (б), (7) и (8| будем иметь

В» (г) М.В.С»
I г

Составим теперь функцию

Ф(0 =
ОО

՝•’, (г/. ■1)Г(г)։/г,

где

•"։ио 7) = (<՝О՜1^

е

которая н силу условия (2) аналитична в Ре г О.
После Л-кратного обобщенного интегрирования по частям 

лучим:

Ф(0 = (-1)’1
О

»■'. Х|(гОЛ«и)
аг'

где

4՜“ ио (г/)
2ад՜

<(4-ПП(«-֊ь) V V-!
Следовательно

I

НФ (01 ЛМ<»С (г?) </;
2тг(

е ’’
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■Замена переменной ; = Հ 4- 7» -» 2 нам даст:

Оценивая подинтегрвльную функцию, как и выше, и принимая во 
внимание условие (2), окончательно получим:

I Из условия (3) следует, что ф(/)==0, следовательно Г(х)=О, 
Ькончательно /(г) «О.
■ В заключение приношу благодарность Г. В. Бадаляну за поста­
новку задачи и советы при выполнении.

Гргианскин политехнический институт
нм. К. Актриса

Վ. Մ. ԷԴԻԴԱՐՅԱՆ

II |ւա1|ու(> |ան թԼււրեմ անւ|երչ ղիֆերենցե|ի ֆունկցիաների ածանցյալների
V* մոմենտների նկատմսւմք

Այխատանրում ցրվաձ և [ուձւ/ած I (դտնվա<^ է միայն բավարար պայման) րնղՀանրացվաէ 
ֆվաէյիահայիտիէքուԸյաՆ մի խնցիր, էէքն իր ցրվածքով րնկած < Շ իլով-Գետանցի հայտնի պր*ր- 
քևմի և րնղՀւսնր ացվ ած յ>ւք ապիտՆաւիտի1քո<ք1 յան խնդրի մ ի ք և ւ

Ք HTEPATУPA—ԴՐԱհԱՆՈ>^ՅՈ1»Ն

։ С. Мандсльбройт. Примыкающие ряды Регуляри)ацня последовательностей. При­
менения. 2 Гелфанд-Шилов, Пространства основных и обобщенных функций. (Обобщен­
ные ф-пи. вып. 2 М., 1958. з Г В. Лада ин, «Об одной теореме единственности и ее след­
ствиях» Армянский гос. пед. ин г нм. X Абовяна, сборник научных трудов, серия фит- 
мат вып. III изд-во «Луйс» Ереван 1966 г. стр 7—19. 1 Г В Бадалян. Известия АП 
СССР, сар мат т. 31. 1967 г. стр 191—530


