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Квадрики в трехмерном неевклидовом пространстве индекса 2

(Представлено академиком АН Армянской ССР М. М. Джрбашяном 5/VII 1962)

Рассматриваются квадрики в пространстве 253—трехмерном нс- 
евклидовом пространстве индекса 2. Абсолютом такого пространства 
является кольцеобразная квадрика

(1)

давится задача: наити все канонические уравнения и полную си- 
тпему инвариантов квадрик в пространстве 253.

Условимся об обозначениях.
Матрицы коэффициентов квадрики и абсолюта будем обозначать 

соответственно А и (7. Сумму главных миноров порядка а (а = 1, 2, 3, 4) 
матрицы А — Д7 обозначим РО(Х). Обозначения коэффициентов характе
ристического многочлена видны из формулы:

Det i А - XGI = а4 - /Да3 4- /?2а2 - /?3Х 4 /Д.

Здесь /Д—суммы главных миноров матрицы А, причем некоторые 
миноры берутся с противоположным знаком. Такие же суммы глав
ных миноров матрицы А — XG будем обозначать /?, (а).

Далее- приводятся канонические уравнения квадрик всех типов 
Ьти канонические уравнения получаются из результатов (4) с указа
нием всех инвариантов каждого из них. Типы отличаются один от 
Другого характерисгикой (списком степеней элементарных делителей) 
'матрицы А—лС7 и количеством вещественных характеристических 
чисел. Всюду дальше те характеристические числа о которых не 
сделано специальной оговорки, считаются вещественными.

[1111]. Центральные квадрики՝.

KjXj + Х2х* — Х3 <2 - X4xj = 0. (2)

ржно отличать одну пару харакгерпетических чисел от другой. 
а' и а"- однократные характеристические числа и

= sign /?3.(Х') Р3 (X') Р3 (X") Р3 (X"), (3)
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то X' и X" принадлежат одной паре при т, = 1 и разным-при т]=-д^ 
Если ՝!■'—двукратное характеристическое число и

1)]==51КП Р2(Х') Р2(Х'),

го оба характеристических числа X' входят в одну пару при 
в разные—при = — 1.

111111. Симметричные полу гиперболические квадрики՝.

'кхх} — Х3Х3 4֊ ах2 + 2Ьх2х4 — ах2 = О, Х2>4 = а ± Ы.

= 1 и

(5)

111111. Несимметричные полу гиперболические квадрики:

ах- 4- 2^х1х3 — ах2 4֊ сх2, 4- 2&л2х4 — сх2 = 0, (б)

'֊1,3 = а ± Ы, Х2л — с±сН.
■ •' )

|211|. Симметричные параболические квадрики 1-го рода:
е

При X двукратном

= 81£П

при л1։ трехкратном

£ = 81£П —
4

[211|. Несимметричные параболические квадрики 1-го рода:

(х, — х,)2 + к,х\ — Х3х’ ф ах-, + 2Ьх2х,1 — ах2 = 0, Х2.4 = а - Ы. (10

|31|. Параболические квадрики 2-го рода:

}/2 (х, — х3) х2 4- Х։ х2 + Х3х2- Х։х- - Х4х2 = 0, (11]

|4|. Параболические квадрики 3-го рода:
2 (X, + х.,1 (х, -х3) + (х. + х3)2 + 2Хх (X2 + х2 - х- ֊ х=) = 0. (12

|22|. Би параболические квадрики: ,
X, (х2 - X2) Н- X, (X2 ֊ х2) + 3 (хх - х3)2 + (х2 - х4)- = 0. (13:

11ри ' ։ ф Х3 ■
о = 51р!п Р3(/։) Р3(Х3), (14՛

при X, = Х3 I
й =5։§пР2(Х,). (15• й

|22|. Бипараболические квадрики с мнимой параболичностью\ 

и (а*- л^) --- —֊ (л\ — а3)- — а (х.^ — л֊)---- -  (х2 — х4)2 4՜ I

( а'1а2 хэл*4) = 0, Х| з — Ло 4 = а ՛ Ы. 11
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Таким образом, полная система инвариантов кваорик в про
странстве состоит из элементарных делителей матрицы 
.4 — кС и величин ть тп, г, о. Г1ри выводе формул для и исполь
зован способ (2). Инварианты е и о находятся способом малых де-
мормаций абсолюта, в основе которого лежит 
(1) на

замена абсолюта

где а малое.

Ս. Լ. ՊեՎՋՆծՐ
Մրկւււ |ւ(ւր}եէ*ււսւ| կաւ*<ք|ւ մ՜ակերևւււյթճերյւ եոաչափ ս\

Լ»|կ||ււլյււ։6 տարածսւթւուհոււք

ւ Աք տ րդ կար դի մ ա կե ր և П է-յ թ ը /. ր կ
թ յ ունողէ.ք ^յ’ ԱյԱՍւՒ սի էոտրած ու֊թ յան րաւյարձսւկր

լ. ինդեքսով ոչ եվկլիդյ 
հանդիսանա մ կ 2-րդ

Դ Г* Դ

• ւք ակերևոլյիէ ի րոլոր կանոնական հավասարումները և ին վա ր (է անտն ե ր ի ք ր ի վ
կանոնական հակ

՛ ">) (13), (1в),
մներր ներկայացվում Լ հետևյալ րանսւձևով (2), (5)—(7)

Ւն у արի ան ւոն ե րի լրիվ սիստ րդի մ ա կե ր ևո է յ Р Iе ե ր աд 1Яրձօակի
հավասարման դ որ ծ ակիցն երիւյ կադմված մատրիցայի էլեմենտար րամ ան ա ր ա րն երից և 
Հ. Հ]։ €? 0 մ եծ ու.թ յու.նն ե ր ի ց ք որոնր որոշվոէ մ են (9^)ք (&)—(^)ք ( )--- ( րանառ^
^եերի,ր
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