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МАТЕМАТИКА

Г. М. Миракьян

Об одном сходящемся процессе приближения непрерывных 
функций

(Представлено А. Л. Шагиняном 10 X 1932)

Содержание настоящей статьи дополняет результаты, полученные 
в (’) и (а), где речь шла о равноотстоящих узлах.

Составим последовательность из натуральных чисел:
т2, ... т, (1)

а также последовательность, 
ложительные числа

элементы которой действительные по-

«2, (2)
причем так, ЧТО

Игл 0. (3)

Можно 
было равно

выбирать последовательности (1) и (2) так, чтобы число г 
любому действительному положительному числу.

В последующем используется хорошо известное разложение

2Л (4)
к = 0

где пк .• Это разложение справедливо (ограничиваясь деистви-

тельными значениями х) при — оо + оо. Обозначим через

Ап,т(х) = ' е ; (5)

тогда полагая, что р любое действительное число из интервала (0, г) 
легко доказать, что

равномерно относительно х в сегменте [0, р].

п, т
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Пусть /(х) любая непрерывная в сегменте [0, р] функция. Обо
значим через М = тах |/х) | при 0<х=Ср.

После этого составим для функции /(х) аппроксимирующие 
функции срт п (х) для системы неравноотстоящих узлов

v „ (^ =1 т, п '

Полагаем

Далее докажем, что функции п (х) в сегменте [0. р] стремят
ся равномерно, при п -> оо к функции /(х), которая продолжена
вправо от точки х = р, следующим образом. Обозначим через

= sup | — • Назовем через Е множество тех точек сегмента [р,А],

которые имеют вид I — и после этого продолжим функцию /(х) I п
на множество Е так, чтобы, во-первых 
во-вторых, чтобы функция /(х) была бы
х = р на множестве Е.

непрерывна справа в точке

Для того, чтобы точки вида покрыли сетью весь сегмент

[О, р] предположим, что т и п настолько велики, что п
Воспользовавшись (4) и (5) представим разность /(х)— ф (х) 

в виде

№ - V п
к—О

-пл1 k +/W А„. т

Используя равномерную непрерывность функции /(х) в сегмен
те [0, р], по всякому е > 0 найдем такое 3>0, зависящее только от 
г, что как только для любых точек х։ и хп из сегмента [0. р] вы
полнено неравенство | х{—хп | <6, то справедливо неравенство

Далее, запишем неравенство (7) в виде

I/(*)֊%,,„ Wl<P + Q + fl, (8)

(9)

где

/(•*) ֊/
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А? — | У(х) | • Ап, т (х).

(10)

Оценим сверху величины Р,
ОО

(), R. Сначала имеем:
(И)

(12)

После этого оценим
R <М-Ап>т(х).

На основании (6) найдется такое л0> чтобы при п^>п0 выполня
лось неравенство

Ап. т (X) <
3

3/И ’

а потому
(13)

при и сразу для всех х £ [0, р].

Несколько сложнее оценивается Так как

< 2/И, то

2й

Но из неравенства К >5 следует равносильное не-

равенство

пЪ* (14)

а потому и подавно
э 2М

= п82
-ЛА»

л
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Легко найдем из (4), что

(15)

пх2 е
к = 0

16)

Подстановка (4) и (16) в (15) дает

(17)

Далее найдем сумму ряда

К=и К=1

(18)

Пользуясь равенством
ОО

о
получим, используя теорему о почленном интегрировании ряда

(19)

Таким образом, сумма ряда (18) найдена в виде определенного
интеграла.

После этого, пользуясь ЗЕ ормулой Лапласа найдем асимпто1 з

тическое значение интеграла в правой части (19).
В результате этого получаем асимптотическое равенство при 

п ֊> ОО

Отсюда и из (19) получаем

ч-О
(20)
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На основании (20) можно указать такое натуральное число п*, 
что при п>п» выполняется неравенство

(21)

а тогда при п* из (21) и (17) получаем

(21а)

Так как 0 < х < р. Обозначая через /У = тах 
из (8), (12), (13). (21а), что при

՛ (А) —„(-<) I <е>

(д0, /ц), получим

если 0<<л:<;р. Отметим также, что функции, построенные анало
гично функциям (*), но для равностоящих узлов, не обладают свой
ством аппроксимировать любую непрерывную функцию.
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Я. Ս- ՄՒՐԱ₽ՅԱՆ
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Հողվածում դիտվում են ГП { քՈՆ ...ГП ...), բնական և Ո (Пу. !Նշ...Որյրա֊

իրական ի^^եբի երկու, հ ա Հ ո ր րք ա կան ո ւ թ ք ո լ.նն ե բ ա յն պե и որւ 111Т1
Ո

6 ատ
[Լ պ ա ц ո լ րյ »[ ա ծ Լ ք ՈՐ (0ւ թ) ո ե ւլ մ են տ ու մ ւ и բ տ ե րլ 0 < 

) (X) ֆոլ֊նկցիւսն կաբելի է > ա սա լւ ւսլափ ւ1ուր,աբկեք

11Л

(X)
Հրո,ո = լ -к — пл ս _  I ֆուն կրյ ի աներ ո > 

Ո '
որտեղ

ո Լ'

к 0
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