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Через Еп(И обозначим отклонение полинома наилучшего при-
ближения степени п непрерывной 
[0,1], т. е. нижнюю грань величин

ункпии 1(х) от Кх) на отрезке

П1зх I 1(х) —Рп (х) |
О < х < 1

относительно всевозможных полиномов степени п.
Введенный акад. С. Н. Бернштейном квазианалитический класс 

функций, обладающий тем свойством, что совпадение двух его функ­
ций на каком-либо отрезке (хя> х2], (х1>>0, х, < 1) ведет к их совпа­
дению везде на [0,1], характеризуется в терминах наилучшего прибли­
жения тем, что для некоторых целых чисел пр п2, . . ., пк , . . . и по­
стоянной к<^1-

Еп(1)<кп п = п1։ п2, ...
Ниже мы имеем в виду привести аналогичные результаты, касаю

щиеся некоторых других квазианалитических классов функций.
Пусть (о>0 — монотонная функция, убывающая к нулю

при 6-> 0 быстрее любой степени аргумента, т. е. при всяком п 0

Нт
-0

֊0).

Квазианалитическнй класс функций, определенных на 
дающий тем свойством, что из неравенства

| {։(х.)-{։(х) I < <р( | х—х, I ),

|0,11. обла-

выполняющегося для двух любых его ункций 1։ и Г։ какой-нибудьи
точки х0 следует, что 1\(х) (2(х), обозначим через рк .

Георема 1. Если для некоторых целых чисел п|? п2, . . .

Е„(П=0М5„ )] II — Пр и21 • • •

где оп—корень уравнения (со)" = ср(э) при любой фиксированной по 
стоянкой с>0, то 1(х.) Рс.
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Пример.
некоторых п1։

Пусть ф(5) = ехр (—6
Л2, • • • 5 ® 0

)(Х^>0). В этом случае если для

Еп 0)< ехр n In п п = п., II,

и при 0 х0
ехр(— | х —х0 |

то Цх)=О.
Пусть М означает бесконечное замкнутое множество точек, рас­

положенных на отрезке [0,1]. . *
Квазианалитический класс функций, определяющийся тем обстоя­

тельством, что из совпадения двух любых его функций на множестве М 
следует их тождественность везде на [0,1], обозначим через Им-

Класс Ом объединяет, следовательно, функции, для которыхэ»:
множество М является «множеством единственности1*.

Теорема 2. Для любого бесконечного множества 
указать такую положительную функцию <рм(о), что 
каких-либо целых п1։ п„ . . .

М можно 
если для

Е„0) п = п,։ п

то f(x) £ UM. В частности, если М состоит из точек ш₽

О, то
—р п In П—СП

где с>0 некоторая постоянная, если же М состоит из точек

то

=РМ (n) = q
п(п֊1)

2 и т. д.

0<$

q О <

За иечание. Можно доказать, что классы и UM не
именно, существует несчетное множество недиференцируемых 

пусты, 
функций.

отличных друг от друга не на аналитическую функцию, входящих в
классы и им.

Пусть теперь 1(г) —регулярна в | г | 
а р(п) означает нижнюю грань *

шах ' Иг.) - Рп (

1, непрерывна в | z | -^1,

по всевозможным полиномам степени п.
Следующее утверждение, являющееся аналогом теоремы 2, отно­

сится к предложенной проф. А. Л. Шагиняном задаче изучения сово­
купности нулей аналитической функции 1'г), расположенных на границе 
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области регулярности ((г) в предположении, что ((г) непрерывна в зам՝ 
кнутой области.

Теорема 3. Для любого бесконечного множества М точек, 
расположенных в | г | 1, существует положительная функция
Фм(п), такая, что если

и
р(п)<Фм(п) n = nv п 

f(t) =0 для t £ М, то f(z) = 0.

Замечание. Следует отметить, что в классы Q? и Um входят

функции недиференцируемые с как угодно плохим (в смысле медлен­
ности убывания) модулем непрерывности. То же относится и к классу

ункций, регулярных в | z | <7 I, непрерывных в | I | < 1, для кото­
рых какое-либо бесконечное множество М является множеством един­
ственности

п
I п пПусть р(п)<е и М означает множество нулей функции ((г).

Теорема 4. Если 1(г)^ 0, то множество М счетно, кроме 
того, если М(п) означает производное множество М(п-1), то ряд 
М(0) —М, М(1\ М(2', . . . обрывается на некоторой члене.

Рассмотрим теперь связь между свойствами 1(г), скоростью убы-

вания En (f) и полностью чисел / nk к.
Л 1 I

Для любых целых чисел 
установить зависящие от них 
смотрим в качестве примера

Пусть

п,, П2, . . . и скорости приближения можно
свойства аппроксимируемой
три случая.

ункции. Рас*

р4-а>, 0<а<1, п = п1։ па,

Теорема 5. Если nk = ехр ск, то P-я ппоизводная функции 
f(x) удовлетворяет условию Липшица порядка а,

если пк =ехрехр ск, то -я производная функции f(x) удов­

летворяет условию Липшица порядка — е (е > 0);

если же пк =ехрехр ехрск, то f(x) может быть недиферен- 
цируемой, однако если w(o) означает модуль непрерывности 1('х), то

♦
ы(о) < Const е

Замечание. Последнее утверждение является в некотором смысле 
вполне точным, так как существуют функции, модуль непрерывности
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ա(ծ)>>քօոտէ е

которых удовлетворяет неравенству

н для которых

Еп (!) < - 
п

п=ехр ехр ехр ск, к = 1, 2, 3, .

Сектор Математики и Механики 
Академии Наук Армянской ССР 
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Ս. Ն ՄեՐԴէԼէԱՆ

^4«>պԷօ>6ա(|ւ«|ւկ <ու пгвс գասհր|է «Гивп|в6

հագվաե»^ սահ^անվ^ են կվա^անա^աիկ ֆ^ւնկյիանեքք, մք.
^եք, որ»նք րնաւթագր^ւ^ են ^աավաք^թյան աերմէննե

^ննաք^ւՀ է նաև անա/քաիկ ֆաւնկսիաներք, պեքանեքք, ֆսլնկքիա^
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