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1. В настоящей заметке мы формулируем одну теорему о непол
ных системах аналитических функций, позволяющую уточнить некото
рые из полученных нами ранее 
результатов (-1), а также имею
щую самостоятельное значение.

Пусть О (см. черт.)—одно
связная область топологически 
эквивалентная области ограни
ченной двумя окружностями, 
имеющими внутреннее сопри
касание. Поместим начало по
лярных координат (р, в крат
ной граничной точке А.

Допустим, что граница об
ласти в некоторой окрестно
сти 0 < р а состоит из четы
рех дуг, выражаемых сле
дующими однозначными и аб
солютно непрерывными функ
циями

®=Фц (р) > 

¥ = Ф21(Р) >

т (?)
?=ф։5(р)-

Допустим, что х = Фп(р) 
и соответственно ср =Ф21(р)

и ф = Ф13(р) 

и Т = Ф«(Р)
_ _ оимеют оощие касательные, которые образуют угол р.

Введем следующие обозначения: угол образуемый полярным
радиусом и касательной к кривой ср=Ф1к (р)
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„ точке на расстоянии ? 1

3,к (?) расстояние 
р, до касательной

точки кривой <р-Фц<(₽), соответствующий 
к этой кривой в точке Л:

3|(р;=5п(р)+о22^?)

аГ,гУменТу

52(р)=312(р)4-°21(Р>

Ьк замкнутая спрямляемая кривая Жордана внутри Ь, которая про. 
ходит через точку А и охватывает контур, состоящий из дуг т = ф1/?}

? = Ф Др) и дуги замыкающей их концы.
В окрестности 0 р а точки А пусть 1-к состоит из дуг;

<p = W։<W =Ф1(р) + к0։(р)

4> = фг00 =ф2(р)+к02(р)>

где — 1 < к < 1; в остальном произвольна. В частности, пусть 1_։ 
будет внешняя граница области О, являющейся одновременно границей 
области содержащей бесконечно далекую точку.

Т(р)—линейная мера дуг отсекаемых областью В на окружности 
| г | =р.

Обозначим через Б* класс функций g(z) регулярных вутри Ц и 
удовлетворяющих в окрестности точки А (р=0) неравенству

г к / 1 \
| g(z) I < exp I | Z | И Ig pz~ J 

где p > 1.
В частности, полиномы и рациональные 

в ? = 0 удовлетоворяют этому условию.
Пусть, наконец, D2 означает класс функций 

ри D и удовлетворяющих условию

функции с полюсом

i(z) регулярных внут-

Совокупность функций ^(г)} принадлежащих классу Б*, называем 
полной в классе Б2, если для любой 1(г) из Б

inf | J f(z)—g(z) | 2dxdy = 0 
’(D)
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J3 удовлетворяет 
/ дополмитель

Теорема ♦ . Если область 
ным условиям

а

>gT(p)dp

(1,к=Н,2)

СХООШПСЯ,
О

то никакая система функций класса О* не полна в Более 
того, если какая либо последовательность функций из класса и* 
сходится в среднем в П, то предельная функция будет регулярна 
внутри контура Ь1։

Доказывается, что нарушение одного из условий 1)—3) может 
привести к области, где имеет место полнота определенного 
класса функций.

Конформным отображением области ограниченной кривой Ь£ можно 
получить аналогичные теоремы для других типов областей, например, 
для бесконечной области топологически эквивалентной полной прямой 
полосе или полуполосе.

Приведенная теорема, как указывали мы выше, позволяет уточ
нить некоторые из наших прежних результатов.

Укажем на одно из таких уточнений.
Пусть О произвольная область типа описанного в начале этой’ 

заметки, лежащая в области ограниченной двумя соприкасающимися 
окружностями. Обозначим опять через р расстояние точки 1 до крат
ной граничной точки А. Нами доказано ('), что при

(с—const.)

для любой f(z) £ D2 система полиномов удовлетворяет условию

inf J I | f(z)-Pn (z) I *dxdy = O, 

(D) 
а если * * 

1

T(p) > e
где г > 0 произвольно малое число, то в области D, вообще говоря, 
не имеет место полнота.



Теорема ( • ) позволяет заменить последнее неравенство более
ТОЧНЫМ

Т(р) с Xр

где к произвольно большое иатуральнцс число, а I.
Замечание 1- В области И (теорема » ) взвешенно-равномерная 

аппроксимация функций, регулярных внутри О, непрерывных в замкну, 
той области О, посредством функций из класса О невозможна при весе

Замечание 2. Из теоремы ( * ) следует невозможность прибли
женного представления посредством полиномов функций, отображающих 
конформно область О, типа описанного в теореме ( ••• ) на круг (2).
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Цо Լ ^ԼԱհՆՅԱՆ

1եհայիտիկ 6կցիահերի սիստեմի ոտ լրիվության 
if ի հայտանիշի ւքսւսին

ներկա հողվածում րԼրվաե է ոչ Jորդան յան տիրույթների մի դասի համար, նրան
ցում հոլոմորֆ ֆունկց իաննր ի ոչ լրիվություն մի հայտանիշ։ \

«Л ուհետև կիրաււված Լ u,J'b հեղինակ ի նա իյկինում հրապարակված մի բանի ար- 
դյունրներր նրբացնելու համար \tnl-u դրա կան ութ յան ցանկ ք1)]}

A. L. Shahinian 
\

On One Test of Incompletness of the Analytic Functions

The paper deals with one test of incopletness of a certain family of analytic fun
ctions in nbn-Jordan region topologicaly equivalent the region, limited by the two cir
cumferences contacted internally.
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