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¶ÛáõÙñÇÇ §´³É³ïáÝ¦ í³ñÅ³ñ³ÝÇ Ù³Ã»Ù³ïÇÏ³ÛÇ áõëáõóÇã

Þ³ï ËÝ ¹Çñ Ý» ñÇ ÉáõÍ Ù³Ý Å³ Ù³ Ý³Ï û· ï³ Ï³ñ ¿ ÇÙ³ Ý³É Ñ»ï¨Û³É åÝ ¹áõÙ -
Ý» ñÁ: ¸Ç óáõù f(x) ýáõÝÏ óÇ ³Ý ÏñÏ Ý³ ÏÇ ³Í³Ý ó» ÉÇ ¿ [a,b] Ñ³ï í³ ÍáõÙ:

ºÃ» f(x) ýáõÝÏ óÇ ³ ÛÇ ·ñ³ ýÇ ÏÁ áõ éáõ óÇ Ïáõ ÃÛ³Ùµ áõÕÕ í³Í ¿ ¹» åÇ Ý»ñù¨,
³å³ Ýñ³ ·ñ³ ýÇ ÏÁ ·ïÝ íáõÙ ¿ ·ñ³ ýÇ ÏÇ Ûáõ ñ³ ù³Ýã Ûáõñ Ï» ïáõÙ ï³ñ í³Í ßá  ß³ -
÷á ÕÇó í»ñ¨ ¨ ó³Ý Ï³ ó³Í É³ ñÇó Ý»ñù¨, ÇëÏ »Ã» f(x) ýáõÝÏ óÇ ³ ÛÇ ·ñ³ ýÇ ÏÁ áõ -
éáõ óÇ Ïáõ ÃÛ³Ùµ áõÕÕ í³Í ¿ ¹» åÇ í»ñ¨, ³å³ Ýñ³ ·ñ³ ýÇ ÏÁ ·ïÝ íáõÙ ¿ ·ñ³ ýÇ ÏÇ
Ûáõ ñ³ ù³Ýã Ûáõñ Ï» ïáõÙ ï³ñ í³Í ßáß ³ ÷á ÕÇó Ý»ñù¨ ¨ ó³Ý Ï³ ó³Í É³ ñÇó í»ñ¨:

Â» á ñ»Ù 1: ¸Ç óáõù f(x) ýáõÝÏ óÇ ³Ý (a,b) ÇÝ ï»ñ í³ ÉáõÙ áõ ÝÇ »ñÏ ñáñ¹ Ï³ñ ·Ç
³Í³Ýó Û³É (ï»ë ·Í³ ·Çñ 1):

1. ºÃ» f  ´´  ó³Ý Ï³ ó³Í x, ³å³ f(x) ýáõÝÏ óÇ ³ ÛÇ ·ñ³ ýÇ ÏÁ (a,b)-áõÙ áõÕÕ í³Í
¿ ¹» åÇ Ý»ñù¨ (ýáõÝÏ óÇ ³Ý áõ éáõ óÇÏ ¿) (ï»ë ·Í³ ·Çñ 2):

2. ºÃ» f   °° ó³Ý Ï³ ó³Í x (a,b), ³å³ f(x) ýáõÝÏ óÇ ³ ÛÇ ·ñ³ ýÇ ÏÁ (a,b)-áõÙ áõÕÕ -
í³Í ¿ ¹» åÇ í»ñ¨ (ýáõÝÏ óÇ ³Ý ·á ·³ íáñ ¿)(ï»ë ·Í³ ·Çñ 3):

y=lnx ýáõÝÏ óÇ ³Ý ·á ·³ íáñ ¿ Çñ ·á Ûáõ ÃÛ³Ý ïÇ ñáõÛ ÃáõÙ, ù³ ÝÇ áñ y´´= - ýáõÝÏ -
óÇ ³Ý ¹ñ³ Ï³Ý ¿ ³Ù µáÕç Ãí³ ÛÇÝ áõÕ ÕÇ íñ³ ¨ Ýñ³ »ñÏ ñáñ¹ Ï³ñ ·Ç ³Í³Ýó Û³ ÉÁ`

()´´=ÝáõÛÝ å»ë ¹ñ³ Ï³Ý ¿: ¸ñ³ Ñ³ Ù³ñ -Á áõ éáõ óÇÏ ýáõÝÏ óÇ ³ ¿: y = sinx ýáõÝÏ óÇ -
³ ÛÇ Ñ³ Ù³ñ 2-ñ¹ Ï³ñ ·Ç ³Í³Ýó Û³ ÉÁ y´´= -sinx<0, »ñµ xe:y = sinx ýáõÝÏ óÇ ³Ý (0,)
ÙÇ ç³ Ï³Û ùáõÙ ·á ·³ íáñ ¿,ÇëÏ ÙÇ ç³ Ï³Û ùáõÙ áõ éáõ óÇÏ:

¶Í³ ·Çñ 1. f(x) ýáõÝÏ óÇ ³ ÛÇ ·ñ³ ýÇ ÏÁ` áõ éáõ óÇ Ïáõ ÃÛ³Ùµ áõÕÕ í³Í Ý»ñù¨:
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úñÇ Ý³Ï 1:                        

²å³ óáõ ó»É, áñ 

(b-a)         ≥       ex dx =

ÜÙ³Ý ³ñ¹ ÛáõÝù Ïë ï³ó íÇ Ý³¨ ÁÝ¹ Ñ³ Ýáõñ ¹»å ùáõÙ: ºÃ» f ýáõÝÏ óÇ ³Ý (a,b)-
áõÙ ³ÝÁÝ¹ Ñ³ï ¿, ¹ñ³ Ï³Ý ¨ áõ éáõ óÇÏ `

(b-a) (1)

ÆëÏ »Ã» ³ÝÁÝ¹ Ñ³ï ¹ñ³ Ï³Ý f ýáõÝÏ óÇ ³Ý ·á ·³ íáñ ¿, ³å³ 
(b-a) (2)

úñÇ Ý³Ï 2:

²å³ óáõ ó»É, áñ 0 – Ç Ñ³ Ù³ñ ï» ÕÇ áõ ÝÇ             ³Ý Ñ³ í³ ë³ ñáõ ÙÁ:
Èáõ ÍáõÙ:

Cosx ýáõÝÏ óÇ ³Ý , x[0,] ³ÝÁÝ¹ Ñ³ï ¿, ¹ñ³ Ï³Ý, ·á ·³ íáñ: ²Û¹ å³ï ×³ éáí
Ýñ³ Ñ³ Ù³ñ ï» ÕÇ áõ ÝÇ (2) ³Ý Ñ³ í³ ë³ ñáõ ÃÛáõ ÝÁ, áñ ïáÕ a = 0, b = x,                      

x                                    

ºÃ» f ýáõÝÏ óÇ ³ ÛÇ ·ñ³ ýÇ ÏÁ áõ éáõ óÇÏ ¿ [a,b] ÙÇ ç³ Ï³Û ùáõÙ, ³å³ ³ÛÝ µ³ñÓñ
¿ ó³Ý Ï³ ó³Í ßáß ³ ÷á ÕÇó: Ø³ë Ý³ íá ñ³ å»ë` ³ÛÝ ßáß ³ ÷á ÕÇó, áñÁ ï³ñ í³Í ¿ Ïá -
ñÇ ³µë óÇ ëÁ áõ Ý» óáÕ Ï» ïÇó:

ºÃ» áõ éáõ óÇÏ ýáõÝÏ óÇ ³ ÛÇ Ñ³ Ù³ñ ßáß ³ ÷á ÕÁ Ñ³ ïáõÙ ¿ ³µë óÇë Ý» ñÇ ³é³Ýó -
ùÁ [a,b] Ñ³ï í³ ÍÇó ¹áõñë, ³å³ ³ÛÝ Ïá ñ³ ·ÇÍ ë» Õ³ ÝÇó Ñ³ ïáõÙ ¿ áõÕ Õ³ÝÏ ÛáõÝ
ë» Õ³Ý, áñÇ ÙÇ çÇÝ ·ÇÍÝ ¿ f()-Á, ÇëÏ µ³ñÓ ñáõ ÃÛáõ ÝÁ` (b-a)-Ý: ²Û¹ å³ï ×³ éáí 

f()(b-a)                                                                                 (3)

¶Í³ ·Çñ 2. f(x) ýáõÝÏ óÇ ³ Ç ·ñ³ ýÇ ÏÁ, »ñµ f:

ºÃ» ýáõÝÏ óÇ ³Ý ·á ·³ íáñ ¿, ³å³ Ïáõ Ý» Ý³Ýù`

f()(b-a)            :                                                                  (4)
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¶Í³ ·Çñ 3: f(x) ýáõÝÏ óÇ ³ Ç ·ñ³ ýÇ ÏÁ, »ñµ f:                              

(3) ¨ (4) ³Ý Ñ³ í³ ë³ ñáõ ÃÛáõÝ Ý» ñÁ ÙÝáõÙ »Ý ×Çßï Ý³¨ ³ÛÝ ¹»å ù» ñáõÙ, »ñµ
ßáß ³ ÷á ÕÁ ³µë óÇë Ý» ñÇ ³é³Ýó ùÁ Ñ³ ïáõÙ ¿ a Ï³Ù b Ï» ï» ñáõÙ:

úñÇ Ý³Ï 3:     n=0

²å³ óáõ ó»É, áñ »Ã» 0 ³å³ ï» ÕÇ áõ ÝÇ Ñ»ï¨Û³É ³Ý Ñ³ í³ ë³ ñáõ ÃÛáõ ÝÁ`
ln     :

Èáõ ÍáõÙ:

n Çñ» ÝÇó Ý»ñ Ï³ Û³ó ÝáõÙ ¿ Ïá ñ³ ·ÇÍ ë» Õ³ ÝÇ Ù³ Ï» ñ»ë, ë³Ñ Ù³ Ý³ ÷³Ï í³Í
x=a, x=b, y=0, y= ·Í» ñáí:          y = Ïá ñÇ ßáß ³ ÷á ÕÁ (e) Ï» ïáõÙ Ïï ñáõÙ ¿ Ïá ñ³ -
·ÇÍ ë» Õ³ ÝÇó áõÕ Õ³ÝÏ ÛáõÝ ë» Õ³Ý, áñÇ µ³ñÓ ñáõ ÃÛáõÝÝ ¿ b-a-Ý: ²Û¹ ë» Õ³ ÝÇ
Ù³Ï» ñ» ëÁ Ñ³ í³ ë³ñ ¿` :   ²ÛÅÙ ³å³ óáõó Ý»ù Ñ»ï¨Û³É ³Ý Ñ³ í³ ë³ ñáõ ÃÛáõ -
ÝÁ` 2        :

²Ý Ñ³ í³ ë³ ñáõ ÃÛáõ ÝÁ ·ñ»Ýù Ñ»ï¨Û³É ï»ë ùáí.
ln

ì»ñ çÇÝ ³Ý Ñ³ í³ ë³ ñáõ ÃÛ³Ý ³ç ¨ Ó³Ë Ù³ ë» ñÁ Çñ»Ý óÇó Ý»ñ Ï³ Û³ó ÝáõÙ »Ý

ýáõÝÏ óÇ ³ Ï³Ë í³Í –Çó:
Üß³ Ý³ Ï» Éáí x= , Ïë ï³ Ý³Ýù 

lnx                                            (6)                         

²å³ óáõ ó»É , áñ (6)-Á ï» ÕÇ áõ ÝÇ, »ñµ x ≥ 1: ¶ï Ý»Ýù (6) ³Ý Ñ³ í³ ë³ ñáõ ÃÛ³Ý
»ñ Ïáõ Ù³ ë» ñÇ ³Í³Ýó Û³É Ý» ñÁ: Ð³ Ù³ å³ ï³ë Ë³ Ý³ µ³ñ Ïáõ Ý» Ý³Ýù 

(lnx)´ = (2)´= , »ñµ x > 0    : Æñáù,     =         :

Ð³ß íÇ ³é Ý» Éáí ÇÝ ï»· ñ³ ÉÇ Ùá Ýá ïá Ýáõ ÃÛ³Ý Ñ³ï Ïáõ ÃÛáõ ÝÁ ¨ Ñ»ï¨Û³É Ã» á -

ñ» ÙÁ` 
Â» á ñ»Ù 2: ºÝ Ã³¹ ñ»Ýù f ¨ g ýáõÝÏ óÇ ³ Ý» ñÁ ³ÝÁÝ¹ Ñ³ï »Ý [a,b] Ñ³ï í³ ÍáõÙ

¨ µá Éáñ x[a,b] Ñ³ Ù³ñ f(x)³g(x): ²Û¹ ¹»å ùáõÙ ó³Ý Ï³ ó³Í x[a,b]      (t)dt ≥ :                     

Ð»ï¨³µ³ñ ¨ ýáõÝÏ óÇ ³ Ý» ñÇ Ñ³ Ù³ñ, »ñµ x Ïë ï³ Ý³Ýù` ≥ : ø³ ÝÇ áñ                    

=Inx, =     /   = -      +2, ³å³  lnx,x. ³Ûë ï» ÕÇó x=, b ≥ ¹»å ùáõÙ Ñ»ï¨áõÙ ¿
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íèþ èí òåð âàëü íûõ ñ÷èñ ëåí èé è äà åò ñÿ íî âûé ïðè åì äî êà çà òåëü ñòâà óðàâ íå íèé.
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The work is dedicated to argumentation of inequalities by use of definite integral, especially with

respect to grooved or convex functions. It is very important the use of account of integral and it is given

a new method for proving inequalities.


