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1-2 (23-24) 2011 

Ðî¸ 511.2                 Ø³Ã»Ù³ïÇÏ³ 
 

ä. ¾ð¸ÚàÞÆ ²è²æ²¸ð²Ì ÊÜ¸ðÆ àðàÞ ¸ºäøºðÆ  ÈàôÌàôØÜºðÀ 
 

è.Ì. Øáõë³Û»ÉÛ³Ý 
 
ä. ¾ñ¹ÛáßÁ ³ñ»ó ³ÛÝ »ÝÃ³¹ñáõÃÛáõÝÁ (ï»ë [1], ¿ç 78), Áëï áñÇ ó³ÝÏ³ó³Í µÝ³Ï³Ý 

( )1k >k  ÃíÇ Ñ³Ù³ñ ÙÇßï å»ïù ¿ ·áÛáõÃÛáõÝ áõÝ»Ý³Ý x,y,z µÝ³Ï³Ý Ãí»ñ` ³ÛÝåÇëÇù, áñ ï»ÕÇ 

ÏáõÝ»Ý³ 

zyxk
1114

++=                        (1) 

Ñ³í³ë³ñáõÃÛáõÝÁ: Àëï [1]  ·ñùÇ ³Ûë ËÝ¹ÇñÁ ÙÇÝã¨ ÑÇÙ³ ÉáõÍí³Í ã¿ (ËÝ¹ÇñÁ ·ñí³Í ¿ [1] ·ñùÇ 
å³ñ³·ñ³ý 3-áõÙ` ¦ØÇ ù³ÝÇ ÉáõÍí³Í ¨ ãÉáõÍí³Í åñáµ»ÉÙÝ»ñ µ³ñÓñ³·áõÛÝ Ãí³µ³ÝáõÃÛáõÝÇó§ 
µ³ÅÝáõÙ): 

²Ûë ³ßË³ï³ÝùáõÙ ÉáõÍí³Í ¿ ä.¾ñ¹ÛáßÇ ÏáÕÙÇó ³é³ç³¹ñí³Í í»ñÁ Ýßí³Í ËÝ¹ÇñÁ, 
µ³ó³éáõÃÛ³Ùµ ³ÛÝ ¹»åù»ñÇ, »ñµ k ÃÇíÁ áõÝÇ ÙÇ³ÛÝ 8r+1 ï»ëùÇ å³ñ½ ³ñï³¹ñÇãÝ»ñ, 
í»ñç³óáÕ 1 Ï³Ù 9 Ãí³Ýß³ÝÝ»ñáí:  

Üß»Ýù, áñ ¹Çï³ñÏíáÕ ËÝ¹ÇñÁ, »ñµ k>1 µÝ³Ï³Ý ÃÇí ¿` 3n, 3n-1,  ¨ 6n-2, n∈N1 ï»ëùÇ, 
ÉáõÍí³Í ¿ (ï»ë [2]): 

²ÛÅÙ ³Ý¹ñ³¹³éÝ³Ýù ³é³ç³¹ñí³Í ËÝ¹ñÇ ÉáõÍÙ³ÝÁ:  
Â»áñ»Ù 1. ºÃ» k=2m, m∈N, ³å³ ·áÛáõÃÛáõÝ áõÝ»Ý x,y,z ³ÛÝåÇëÇ µÝ³Ï³Ý Ãí»ñ, áñ 
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k
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++= :   

²å³óáõÛó: ¸Çóáõù k=2m (m=1,2,3…): Àëï Ãí³µ³ÝáõÃÛ³Ý ÑÇÙÝ³Ï³Ý Ã»áñ»ÙÇ` Ù»ÏÇó 
ï³ñµ»ñ ó³ÝÏ³ó³Í µÝ³Ï³Ý ÃÇí Ï³ñ»ÉÇ ¿ ·ñ»É Ï³ÝáÝ³Ï³Ý í»ñÉáõÍáõÃÛ³Ý ï»ëùáí, ÁÝ¹ áñáõÙ` 
ÙÇ³Ï Ó¨áí: ¸Çóáõù 

                  ,k 21
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n
nPPP ααα ⋅⋅⋅⋅=           (2) 

áñï»Õ P1<P2<…<Pn å³ñ½ Ãí»ñ »Ý, ÇëÏ iα ∈N (i=1,2,3,…,n):   

ä³ñ½ ¿, áñ ¹Çï³ñÏí³Í ¹»åùáõÙ P1=2: ì»ñóÝ»Ýù ,...2 21
2

n
nPPyx ααα ⋅==  ÇëÏ 
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Â»áñ»ÙÝ ³å³óáõóí³Í ¿: 
Â»áñ»Ù 2: ºÃ» k=2m+1, m∈N, (2)-Ç Ù»ç ·áÝ» Ù»Ï Pi=4r+3 (i=1,2,3,…, n) ï»ëùÇ å³ñ½ ÃÇí ¿, 

³å³ ·áÛáõÃÛáõÝ áõÝ»Ý x,y,z ³ÛÝåÇëÇ µÝ³Ï³Ý Ãí»ñ, áñ 
zyx
111

k
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++= : 

                                                           
1 ²Ûëï»Õ ¨ Ñ»ï³·³ÛáõÙ N-áí Ýß³Ý³Ïí³Í ¿ µÝ³Ï³Ý Ãí»ñÇ µ³½ÙáõÃÛáõÝÁ: 
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²å³óáõÛó: ¸Çóáõù k=2m+1, m∈N ÃÇíÁ ïí³Í ¿ (2) Ï³ÝáÝ³Ï³Ý ¹»åùáí: ä³ñ½ ¿, áñ 

:2P1 ≠  Ð³ñó ¿ Í³·áõÙ. ·áÛáõÃÛáõÝ áõÝ»Ý συλ ,,  ³ÛÝåÇëÇ µÝ³Ï³Ý Ãí»ñ, áñ ï»ÕÇ áõÝ»Ý³ 
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Ñ³í³ë³ñáõÃÛáõÝÁ: Ð³ñóÇÝ å³ï³ëË³Ý»Éáõ Ñ³Ù³ñ ¹Çï³ñÏ»Ýù συλ ,, -Ç ÝÏ³ïÙ³Ùµ Ñ»ï¨Û³É 

³Ýáñáß Ñ³í³ë³ñáõÙÁ. 

          :42P1 =++
λ
σ

λ
υ

λ
                       (4) 

¸Åí³ñ ã¿ Ñ³Ùá½í»É, áñ »Ã» (4) ³Ýáñáß Ñ³í³ë³ñáõÙÁ áõÝ»Ý³ µÝ³Ï³Ý Ãí»ñáí ÉáõÍáõÙÝ»ñ, 

ÁÝ¹ áñáõÙ` ³Û¹ ÉáõÍáõÙÝ»ñÁ µ³í³ñ³ñ»Ý 21,k kσλυλ ==  å³ÛÙ³ÝÝ»ñÇÝ, áñï»Õ k1-Á ¨ k2-Á áñ¨¿ 

µÝ³Ï³Ý Ãí»ñ »Ý, λ -Ý ½áõÛ· ÃÇí, ³å³ ïñí³Í ËÝ¹ÇñÁ ÉáõÍí³Í ÏÑ³Ù³ñíÇ: öÝïñ»ù (4)-Ç 

ÉáõÍáõÙÝ»ñÁ µ³í³ñ³ñáÕ Ñ»ï¨Û³É å³ÛÙ³ÝÝ»ñÇÝ` 10 ≤<
λ
υ

 ¨ 10 ≤<
λ
σ

: ²Û¹ ¿ Ù»½ ÑáõßáõÙ 

ËÝ¹ñÇ ¹ñí³ÍùÁ: ²ÛÝáõÑ»ï¨ (4) Ñ³í³ë³ñáõÃÛáõÝÇó Ïëï³Ý³Ýù`  

            :42P2 1 <≤
λ

 

Ð³ßíÇ ³éÝ»Éáí, áñ λ -Ý ½áõÛ· ÃÇí ¿, í»ñçÇÝÇó Ïëï³Ý³Ýù` 

     :1
2
P

1
1 −≤< Pλ  

ø³ÝÇ áñ P1-Á å³ñ½ Ï»Ýï ÃÇí ¿, λ -Ý ½áõÛ· ÃÇí, áõëïÇ λ -Ý Ï³ñáÕ ¿ ÁÝ¹áõÝ»É Ñ»ï¨Û³É 
³ñÅ»ùÝ»ñÁ` 

:1,...,
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111 −
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²ÛÅÙ »ÝÃ³¹ñ»Ýù, áñ Ã»áñ»ÙÇ å³ÛÙ³ÝáõÙ Ýßí³Í 4r+3 ï»ëùÇ å³ñ½ ÃÇíÁ P1-Ý ¿: àñå»ë λ  

í»ñóÝ»Ýù 
2

1P1 +  ÃÇíÁ: ä³ñ½ ¿, áñ (P1+1) ÃÇíÁ 4-Ç µ³½Ù³å³ïÇÏ ¿: ²ÛÝáõÑ»ï¨ (3) µ³Ý³Ó¨áõÙ 

í»ñóÝ»Éáí 1==συ  Ïëï³Ý³Ýù, áñ Ã»áñ»ÙÝ ³å³óáõóí³Í ¿: Æñáù` 

( ) ( ) ( )
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áñï»Õ :...21
21

n
nPPPk ααα ⋅=   

Â»áñ»ÙÝ ³å³óáõóí³Í ¿: 

Â»áñ»Ù 3: ¸Çóáõù ,12 += mk  mºN, (2) í»ñÉáõÍáõÃÛ³Ý Ù»ç ·áÝ» Ù»Ï ( )ni ,...2,11r4Pi =+=  

ï»ëùÇ å³ñ½ ÃÇí ¿: ºÃ» ³Û¹ 4r+1 ï»ëùÇ å³ñ½ ÃÇíÁ 1 Ï³Ù 9 Ãí³Ýß³Ýáí í»ñç³óáÕ 8q+1 ï»ëùÇ 

å³ñ½ ÃÇí ã¿, ³å³ ·áÛáõÃÛáõÝ áõÝ»Ý ³ÛÝåÇëÇ x,y,z µÝ³Ï³Ý Ãí»ñ, áñ 
zyx
111

k
4

++= : 

²å³óáõÛó: àñáß³ÏÇáõÃÛ³Ý Ñ³Ù³ñ ÁÝ¹áõÝ»Ýù, áñ 4r+1 ï»ëùÇ å³ñ½ ÃÇíÁ, áñÇ Ù³ëÇÝ 
³ëíáõÙ ¿ Ã»áñ»ÙáõÙ, P1-Ý ¿: ä³ñ½ ¿, áñ P1+3=4f: ¸Çï³ñÏ»Ýù f-Ç ½áõÛ· Ï³Ù Ï»Ýï ÉÇÝ»Éáõ 
ï³ñµ»ñ³ÏÝ»ñÁ: 

ºÃ» f-Á ½áõÛ· ÃÇí ¿, ³å³ ³Ý¹ñ³¹³éÝ³Ýù (3) Ñ³í³ë³ñáõÃÛ³ÝÁ, í»ñóÝ»Éáí 

συλ ,,
2

1P1 +=  Ãí»ñÇó Ù»ÏÁ 2, ÙÛáõëÁ 4` Ïëï³Ý³Ýù` 

( ) ( ) ( ) ( ) :4
3

124
3

4
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8
3Pk

4P
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²ÛÅÙ »ÝÃ³¹ñ»Ýù` f ÃÇíÁ Ï»Ýï ¿: Îëï³óíÇ, áñ P1 å³ñ½ ÃÇíÁ 8q+1 ï»ëùÇ ¿: ²ÛëÇÝùÝ` 

:18P1 += q Üß»Ýù, áñ Ï»Ýï å³ñ½ Ãí»ñÇ ·ñáõÃÛ³Ý Ù»ç í»ñçÇÝ Ãí³Ýß³ÝÁ Ï³ñáÕ ¿ ÉÇÝ»É 1,3,7 

Ï³Ù 9:  
¸Çóáõù P1 ÃíÇ ·ñáõÃÛ³Ý í»ñçÇÝ Ãí³Ýß³ÝÁ 3 ¿: P1+7 ÃÇíÁ Ïµ³Å³ÝíÇ 8-Ç, áõñ»ÙÝ` Ý³¨ 4-Ç: 

´³Ûó ÙÛáõë ÏáÕÙÇó ³ÛÝ í»ñç³ÝáõÙ ¿ ½ñáÛáí, áõëïÇ Ïµ³Å³ÝíÇ Ý³¨ 5-Ç: ø³ÝÇ áñ 4 ¨ 5 Ãí»ñÁ 
÷áË³¹³ñÓ³µ³ñ å³ñ½ Ãí»ñ »Ý, áõëïÇ P1+7 ÃÇíÁ Ïµ³Å³ÝíÇ 20-Ç: Îëï³Ý³Ýù`  

( ) ( ) ( ) ( ) :4
7
284

7
8

7
20

7
4

1

1
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²ÛÅÙ »ÝÃ³¹ñ»Ýù` P1 ÃíÇ ·ñáõÃÛ³Ý Ù»ç í»ñçÇÝ Ãí³Ýß³ÝÁ 7 ¿: ²Ûë ¹»åùáõÙ P1+3 ÃÇíÁ 
Ïµ³Å³ÝíÇ 4-Ç ¨ 10-Ç, áñáíÑ»ï¨ ÃÇíÁ í»ñç³ÝáõÙ ¿ ½ñáÛáí: Ð»ï¨³µ³ñ`  

( ) ( ) ( ) ( ) :4
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Â»áñ»ÙÝ ³å³óáõóí³Í ¿: 
²ÛëåÇëáí, ëïáõ·í»ó (1) µ³Ý³Ó¨Ç ×ßïáõÃÛáõÝÁ µáÉáñ µÝ³Ï³Ý k (k>1) Ãí»ñÇ ¹»åùáõÙ, 

µ³ó³éáõÃÛ³Ùµ, »ñµ k-Ý ÏáõÝ»Ý³ ÙÇ³ÛÝ 8q+1 ï»ëùÇ 1 Ï³Ù 9 Ãí³Ýß³ÝÝ»ñáí í»ñç³óáÕ å³ñ½ 
³ñï³¹ñÇãÝ»ñ: 
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Ðåçþìå 
 

Â ñòàòüå ðàññìîòðåíà çàäà÷à Ï.Ýðäþøà: äëÿ ëþáîãî íàòóðàëüíîãî ÷èñëà k (k>1) âñåãäà 

ñóùåñòâóþò òàêèå íàòóðàëüíûå ÷èñëà x,y,z, ÷òî 
zyx
111

k
4

++= . Â ðàáîòå ðåøåíà çàäà÷à äëÿ âñåõ k 

(k>1), êðîìå òàêèõ, êîòîðûå èìåþò îäíè ïðîñòûå ìíîæèòåëè âèäà 8q+1, ïîñëåäíÿÿ öèôðà êîòîðûõ 
1 èëè 9. 

 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 


