
²ðò²ÊÆ äºî²Î²Ü Ð²Ø²Èê²ð²ÜÆ ¶Æî²Î²Ü îºÔºÎ²¶Æð                     2(28)/2013 

 

 
37 

 

Ðî¸ 371.31:51                               Ø³Ã»Ù³ïÇÏ³ÛÇ ¹³ë³í³Ý¹Ù³Ý Ù»Ãá¹ÇÏ³ 

 
ÂºàðºØÜºð Î²ÜàÜ²ìàð ´²¼Ø²ÜÎÚ²Ü ¸ÆðøÆ ìºð²´ºðÚ²È 

 

è.²é³ù»ÉÛ³Ý 
 

ø³é³ÏáõëÇ í³Ý¹³ÏÝ»ñáí ÃÕÃÇ íñ³ ¹Åí³ñ ã¿ Ï³éáõó»É 

ù³é³ÏáõëÇ ³ÛÝå»ë, áñ Ýñ³ ·³·³ÃÝ»ñÁ ·ïÝí»Ý ÃÕÃÇ áõÕÇÕÝ»ñÇ 

Ñ³ïÙ³Ý Ï»ï»ñáõÙ, ³ÛëáõÑ»ï Ù»Ýù ¹ñ³Ýó Ï³Ýí³Ý»Ýù  ÃÕÃÇ 

Ñ³Ý·áõÛóÝ»ñ: ´Ý³Ï³Ýáñ»Ý Ñ³ñó ¿ Í³·áõÙ` 

Ï³ñ»ÉÇ± ¿ ³ñ¹Ûáù Ï³éáõó»É Ï³ÝáÝ³íáñ 

»é³ÝÏÛáõÝ ³ÛÝå»ë, áñ Ýñ³ ·³·³ÃÝ»ñÁ ¨ë 

å³ïÏ³Ý»Ý ÃÕÃÇ Ñ³Ý·áõÛóÝ»ñÇÝ: 

Â»áñ»Ù 1: ¶áÛáõÃÛáõÝ ãáõÝÇ Ï³ÝáÝ³íáñ 

»é³ÝÏÛáõÝ, áñÇ ·³·³ÃÝ»ñÁ ·ïÝíáõÙ »Ý ù³-

é³ÏáõëÇ í³Ý¹³ÏÝ»ñáí ÃÕÃÇ Ñ³Ý-

·áõÛóÝ»ñáõÙ: 

²å³óáõóáõÙ: ²å³óáõÛóÁ Ï³ï³ñ»Ýù 

Ñ³Ï³ëáÕ ÁÝ¹áõÝ»ÉÇáõÃÛ³Ý Ù»Ãá¹áí: ÂáÕ »é³ÝÏÛáõÝ ABC  ³Û¹åÇëÇÝÝ ¿: 

Î³ï³ñ»Ýù Ýß³Ý³ÏáõÙ` LKBN  áõÕÕ³ÝÏÛ³Ý ·áõÝ³íáñ »é³ÝÏÛáõÝÝ»ñÇ 

Ù³Ï»ñ»ëÝ»ñÁ Ýß³Ý³Ï»Ýù ï³é»ñáí` 1 2 3S , S , S  (ÝÏ. 1): ²Û¹ Ãí»ñÁ é³óÇ-

áÝ³É »Ý, áñáíÑ»ï¨ 3 áõÕÕ³ÝÏÛáõÝ »é³ÝÏÛáõÝÝ»ñÇ ÏáÕÙ»ñÁ ³ÙµáÕç Ãí»ñ 

»Ý: Ð³í³ë³ñ³ÏáÕÙ ABC  »é³ÝÏÛ³Ý ÏáÕÙÇ ù³é³ÏáõëÇÝ` 2a -Ý,  ¨ë 

é³óÇáÝ³É ÃÇí ¿ (áñå»ë ³ÙµáÕç ¿ç»ñáí áõÕÕ³ÝÏÛáõÝ »é³ÝÏÛ³Ý 

Ý»ñùÝ³ÓÇ·): Ð³ßí»Ýù »é³ÝÏÛ³Ý Ù³Ï»ñ»ëÁ.  

 
2 20,5 sin 60 3 4 :ABCS a a

   

êï³óí³Í ÃÇíÁ Çé³óÇáÝ³É ¿: ´³Ûó ÙÛáõë ÏáÕÙÇó 

1 2 3 :ABC LKBNS S S S S   

Ð³í³ë³ñáõÃÛ³Ý ³ç Ù³ëáõÙ 

µáÉáñ Ù»ÍáõÃÛáõÝÝ»ñÁ é³óÇáÝ³É Ãí»ñ 

»Ý, ëï³ó³Ýù Ñ³Ï³ëáõÃÛáõÝ, áñÝ ¿É 

³å³óáõóáõÙ ¿ Ã»áñ»ÙÁ: 

Â»áñ»Ù 2:  36sin  -Á Çé³óÇáÝ³É 

ÃÇí ¿: 

²å³óáõóáõÙ. ÂáÕ ABCDE -Ý 

Ï³ÝáÝ³íáñ ÑÝ·³ÝÏÛáõÝ ¿, Ñ»ï¨³µ³ñ 

36EAD DAC CAB

: 

ABF ACB,
 
áñï»ÕÇó   
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2 2a a x
a ax x

x a         

2 2
x ax a 0  

5 2 0,5 5 1 :x a a a  

0,5 : cos 36a x  

0,5 0,5 1 5 +1
36 :

45 10,5 5 1

a a
cos

x a


 

2

2 2 5 +1 6 + 2 5 3 + 5 8 3 5 5 5o
sin 36 = 1 cos 36 = 1 = 1 = 1 = =

4 16 8 8 8
;
 

° 5 5 1 5 5
sin 36 = = 1

8 2 2
:  

1  -Çó »ñ¨áõÙ ¿, áñ sin 36 -Ý Çé³óÇáÝ³É ÃÇí ¿:  

Â»áñ»Ù 3: ºÃ» ABCDE  Ï³ÝáÝ³íáñ ÑÝ·³ÝÏÛ³Ý DC  ÏáÕÙÁ é³-

óÇáÝ³É ÃÇí ¿, ³å³ ADC  »é³ÝÏÛ³Ý  Ù³Ï»ñ»ëÁ Çé³óÇáÝ³É ÃÇí ¿ (ÝÏ. 

2):  

²å³óáõóáõÙ.  

21 1
sin36 sin36 :

2 2
ADCS AD AC AC

 

  

1+ 55

2 2
;

aa a
AC a x a  

2

2 21+ 51 1 5 5
36 6 + 2 5 36 3 + 5

2 2 8 4 2 2
sin sinADC

a a a
S

 

 

             

2 2 2 214 + 6 5 5 5 8 5 + 2 540 +16 5
5 + 2 5 : 2

8 2 8 2 8 2 4

a a a a
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ø³ÝÇ áñ 2  -Ç Ù»ç a -Ý é³óÇáÝ³É ¿, ³å³ »é³ÝÏÛ³Ý Ù³Ï»ñ»ëÁ 

Çé³óÇáÝ³É ¿: 

Â»áñ»Ù 4. ¶áÛáõÃÛáõÝ ãáõÝÇ Ï³ÝáÝ³íáñ ÑÝ·³ÝÏÛáõÝ, áñÇ ·³·³Ã-

Ý»ñÁ ·ïÝíáõÙ »Ý ù³é³ÏáõëÇ í³Ý¹³ÏÝ»ñáí ÃÕÃÇ Ñ³Ý·áõÛóÝ»ñáõÙ:  

²å³óáõóáõÙ. ºÝÃ³¹ñ»Ýù ÁÝ¹Ñ³Ï³é³ÏÁ, ³ÛëÇÝùÝ ·áÛáõÃÛáõÝ áõÝÇ 

Ï³ÝáÝ³íáñ ÑÝ·³ÝÏÛáõÝ, áñÁ µ³í³ñ³ñáõÙ ¿ Ã»áñ»ÙÇ å³ÛÙ³ÝÇÝ:  

ÐÝ³ñ³íáñ »Ý ÑÝ·³ÝÏÛ³Ý ¹³ë³íáñáõÃÛ³Ý »ñÏáõ ¹»åù: 

¸»åù I. Î³ÝáÝ³íáñ ÑÝ·³ÝÏÛ³Ý ÏáÕÙ»ñÇó Ù»ÏÁ å³ïÏ³ÝáõÙ ¿ 

ù³é³ÏáõëÇ ÃÕÃÇ ½áõ·³Ñ»é áõÕÇÕÝ»ñÇó Ù»ÏÇÝ (ÝÏ. 2): Ð³Ù³Ó³ÛÝ 

Ã»áñ»ÙÇ å³ÛÙ³ÝÇ ÑÝ·³ÝÏÛ³Ý A   ·³·³ÃÁ Ýßí³Í DC  ÏáÕÙÇó 

Ñ»é³óí³Í ¿ ³ÙµáÕç Ãíáí ³ñï³Ñ³ÛïíáÕ ÙÇ³íáñáí: 

0,5 ;ADCS a h  áñï»Õ a  -Ý 

¨ h -Á ³ÙµáÕç Ãí»ñ »Ý, Ñ»ï¨³µ³ñ 

ADCS  é³óÇáÝ³É ÃÇí ¿: ´³Ûó 

ëï³óí³ÍÁ Ñ³Ï³ëáõÙ ¿ Ã»áñ»Ù 2-

ÇÝ: Ð³Ï³ëáõÃÛáõÝÁ ³å³óáõóáõÙ ¿ 

Ã»áñ»Ù 4-Ç ×ßÙ³ñÇï ÉÇÝ»ÉÁ: 

¸»åù II. ºÝÃ³¹ñ»Ýù 

Ï³ÝáÝ³íáñ ÑÝ·³ÝÏÛáõÝÁ Ã»ñÃÇ 

íñ³ áõÝÇ (ÝÏ. 3)- Ç ¹ÇñùÁ: 

Î³ÝáÝ³íáñ ÑÝ·³ÝÏÛ³Ý 

ÏáÕÙÁ Ýß³Ý³Ï»Ýù a -áí: 

¸Çï³ñÏ»Ýù COD  »é³ÝÏÛáõÝÁ: 

o o
sin 180 5 sin 36 3 ,DC a 2R 2R

DO CO R
 

o o
cos36 cos36 ;r R r R  

2

0,5

0,5 2 sin36 cos36 0,5 72 :sin

CODS a r

R R R
    

         EMD -Çó  
2 2 2 2

ED a EM MD , 

µ³Ûó EM  ¨ MD -Ý ³ñï³Ñ³ÛïíáõÙ »Ý ³ÙµáÕç Ãí»ñáí, Ñ»ï¨³µ³ñ 
2a  

- ÇÝ ¨ë ³ÙµáÕç ÃÇí ¿:  
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3  - Çó 

2
2

2o o
2sin36 4sin 36

:
a a

R R    

2 2 2

2

o
o o o

o o

1 36
2sin36 36 36

2 4 sin 36 4 sin36 4

cos
cos ctg :COD

a a a
S  

2a -Ý ³ÙµáÕç ÃÇí ¿: ²å³óáõó»Ýù, áñ 
o

ctg36 -Á  Çé³óÇáÝ³É ÃÇí ¿: 

o

o

o

5 +1 4cos36 2 6 + 2 5 3 + 5 3 + 5
ctg36 = = = = = =

sin 36 2 5 - 55 - 5 5 - 51 2 5 - 5 2

 

3 + 5 5 + 5 20 + 8 5 5 + 2 5 2 5
= = = 1+

20 20 5 5
:      

2
4 1+ 2 5 5 ;CODS a

  

2
5 4 1 + 2 5 5 4A B C D ES a

 

, áñÁ 

Çé³óÇáÝ³É ÃÇí ¿: 
ØÛáõë ÏáÕÙÇó, ÝÏ.2 - Çó »ñ¨áõÙ ¿, áñ Ï³ÝáÝ³íáñ ÑÝ·³ÝÏÛ³Ý 

Ù³Ï»ñ»ëÁ Ï³ñ»ÉÇ ¿ Ñ³ßí»É Ñ»ï¨Û³É µ³Ý³Ó¨áí. 

1 2 3 4 5 : 5ABCDE NKlMS S S S S S S   

ö³Ï³·ÍÇ Ý»ñëáõÙ ·ñ³éí³Í Ù³Ï»ñ»ëÝ»ñÝ ³ñï³Ñ³ÛïíáõÙ »Ý 

é³óÇáÝ³É Ãí»ñáí` KLMN  áõÕÕ³ÝÏÛ³Ý ÏáÕÙ»ñÁ, 1 2 3 5S , S , S , S   

áõÕÕ³ÝÏÛ³Ý »é³ÝÏÛáõÝÝ»ñÇ ¿ç»ñÝ, ÇÝãå»ë Ý³¨ 4S  ë»Õ³ÝÇ ÑÇÙù»ñÁ ¨ 

µ³ñÓñáõÃÛáõÝÝ, ³ÙµáÕç Ãí»ñ »Ý: 

Ð»ï¨³µ³ñ Ýßí³Í å³ïÏ»ñÝ»ñÇ Ù³Ï»ñ»ëÝ»ñÁ é³óÇáÝ³É Ãí»ñ 

»Ý: ²ÛëåÇëáí, 4  Ñ³í³ë³ñáõÃÛ³Ý Ó³Ë Ù³ëÁ Çé³óÇáÝ³É ÃÇí ¿ (ï»ë 

5  Ñ³ßíáõÙÝ»ñÁ), ÇëÏ ³ç Ù³ëÁ` é³óÇáÝ³É: 

êï³óí³Í Ñ³Ï³ëáõÃÛáõÝÝ ³å³óáõóáõÙ ¿, áñ Ï³ÝáÝ³íáñ 

ÑÝ·³ÝÏÛáõÝ, áñÇ ·³·³ÃÝ»ñÁ ·ïÝíáõÙ »Ý í³Ý¹³Ï³íáñ ÃÕÃÇ 

Ñ³Ý·áõÛóÝ»ñáõÙ, ·áÛáõÃÛáõÝ ãáõÝÇ: 

²ÛÅÙ ¹Çï³ñÏ»Ýù Ñ³çáñ¹ 

µ³½Ù³ÝÏÛáõÝÁ: 

Â»áñ»Ù 5. ¶áÛáõÃÛáõÝ ãáõÝÇ 

Ï³ÝáÝ³íáñ í»ó³ÝÏÛáõÝ, áñÇ ·³·³ÃÝ»ñÁ 

·ïÝíáõÙ »Ý ù³é³ÏáõëÇ í³Ý¹³ÏÝ»ñáí ÃÕÃÇ 

Ñ³Ý·áõÛóÝ»ñáõÙ:  
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²å³óáõóáõÙ: ºÝÃ³¹ñ»Ýù ÁÝ¹Ñ³Ï³é³ÏÝ, ³ÛëÇÝùÝ, ·áÛáõÃÛáõÝ áõÝÇ 

Ï³ÝáÝ³íáñ í»ó³ÝÏÛáõÝ, áñÁ µ³í³ñ³ñáõÙ ¿ Ã»áñ»ÙÇ å³ÛÙ³ÝÇÝ:  

ÐÝ³ñ³íáñ »Ý í»ó³ÝÏÛ³Ý ¹³ë³íáñáõÃÛ³Ý »ñÏáõ ¹»åù: 

¸»åù I. 6 - ³ÝÏÛáõÝÁ áõÝÇ ÝÏ. 4-Ç ï»ëùÁ: 

ÂáÕ ABCDEF -Ý áñáÝ»ÉÇ 6 - ³ÝÏÛáõÝÝ ¿:  

2 :ABCDEF ABDE BCDS S S
   

6 - ³ÝÏÛ³Ý ÏáÕÙÇ 

ù³é³ÏáõëÇÝ` 2a -Ý ³ÙµáÕç ÃÇí ¿: 
2 2 2 23 3

sin120 cos30 :
2 2 2 2 4

BCD

a a a a
S  

                            

êï³ó³Ýù Çé³óÇáÝ³É ÃÇí: 

4 :ABCDEF CDNS MP PN S        

²Ûë Ñ³í³ë³ñáõÃÛ³Ý ³ç Ù³ëÁ é³óÇáÝ³É ÃÇí ¿: 
2 23 3

2 2 :
2 2 2

ABCDEF AEDB AFM AEDB AEDB

a a
S S S S S  

Ð³í³ë³ñáõÃÛ³Ý ³ç Ù³ëÁ Çé³óÇáÝ³É ÃÇí ¿: êï³óí»ó 

Ñ³Ï³ëáõÃÛáõÝ, áñÁ  ³å³óáõóáõÙ ¿ Ã»áñ»ÙÁ: 

¸»åù  II. Î³ÝáÝ³íáñ 6-³ÝÏÛáõÝÝ áõÝÇ ÝÏ. 5-Ç ï»ëùÁ:
 

tg tg 180 120 tg60 ;   tg tg
3;

1 tg tg
    3;

1

m n q p

mq np
    

áñï»Õ , , ,m n p q  -Ý µÝ³Ï³Ý Ãí»ñ »Ý.   

3 :
mp nq

np mq
 ²Ûë Ñ³í³ë³ñáõÃÛ³Ý Ó³Ë Ù³ëÁ é³óÇáÝ³É ¿, ÇëÏ ³ç 

Ù³ëÁ` Çé³óÇáÝ³É: êï³óí³Í Ñ³Ï³ëáõÃÛáõÝÝ ³å³óáõóáõÙ ¿ Ã»áñ»ÙÁ: 

¸åñáó³Ï³Ý »ñÏñ³ã³÷áõÃÛ³Ý ¹³ëÁÝÃ³óáõÙ Ï³ÝáÝ³íáñ 

µ³½Ù³ÝÏÛáõÝÝ»ñÇó ÑÇÙÝ³Ï³ÝáõÙ  áõëáõÙÝ³ëÇñáõÙ »Ý »é³ÝÏÛáõÝÁ, 

ù³é³ÏáõëÇÝ, ÑÝ·³ÝÏÛáõÝÁ ¨ í»ó³ÝÏÛáõÝÁ, áñáÝó Ù³ëÇÝ ¿É ï»Õ³¹ñí³Í 

»Ý Ñ»ï³½áïáõÃÛáõÝÝ»ñÁ: 

²ÛÅÙ Ëáë»Ýù Ï³ÝáÝ³íáñ n -

³ÝÏÛ³Ý Ù³ëÇÝ ÝáõÛÝ ï»ë³ÝÏÛáõÝÇó: 

Î³ÝáÝ³íáñ µ³½Ù³ÝÏÛáõÝÁ 

ïñáÑ»Ýù Ñ³í³ë³ñ³ëñáõÝ 

»é³ÝÏÛáõÝÝ»ñÇ ³ÛÝå»ë, ÇÝãå»ë 

å³ïÏ»ñí³Í ¿ ÝÏ. 6-áõÙ, áñáÝù 

áõÝ»Ý  Ù³Ï»ñ»ë`
 

20,5 sin 360 , 3,S a n n n N
: 

´³½Ù³ÝÏÛ³Ý Ù³Ï»ñ»ëÁ Ñ³í³ë³ñ ¿ 
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Ýßí³Í n  »é³ÝÏÛáõÝÝ»ñÇ Ù³Ï»ñ»ëÝ»ñÇ ·áõÙ³ñÇÝ: S  

³ñï³Ñ³ÛïáõÃÛ³Ý Ù»ç 2a   ³ÙµáÕç ÃÇí ¿, Ñ»ï¨³µ³ñ µ³½Ù³ÝÏÛ³Ý 

Ù³Ï»ñ»ëÇ é³óÇáÝ³É ÉÇÝ»ÉÁ Ï³åí³Í ¿ sin 360 n

 
³ñï³Ñ³ÛïáõÃÛ³Ý 

³ñÅ»ùÇ Ñ»ï: 

ºÃ» ABCD  ù³é³Ïáõëáõ Ù³Ï»ñ»ëÇó Ñ³Ý»Ýù 10 11 1nDA A A A  

µ³½Ù³ÝÏÛ³Ý Ù³Ï»ñ»ëÇ ù³é³å³ïÇÏÁ, ³å³ Ïëï³Ý³Ýù 1 2 3... nA A A A  

µ³½Ù³ÝÏÛ³Ý Ù³Ï»ñ»ëÁª 

10 11 1 1 2 3 ...4 6
n nABCD DA A A A A A A AS S S  

6  Ñ³í³ë³ñáõÃÛ³Ý Ó³Ë Ù³ëÇ ³ñÅ»ùÁ é³óÇáÝ³É ¿, Ñ»ï¨³µ³ñ »Ã» 

1 2 3... nA A A A  µ³½Ù³ÝÏÛ³Ý Ù³Ï»ñ»ëÁ ¨ë é³óÇáÝ³É ¿, ³å³ Ï³ÝáÝ³íáñ 

µ³½Ù³ÝÏÛáõÝ ÃÕÃÇ Ñ³Ý·áõÛóÝ»ñáõÙ ·ïÝíáÕ ·³·³ÃÝ»ñáí ·áÛáõÃÛáõÝ 

áõÝÇ:  

²ÛëåÇëáí Ï³ÝáÝ³íáñ µ³½Ù³ÝÏÛ³Ý Ï³éáõóÙ³Ý ÑÝ³ñ³íáñ ÉÇÝ»ÉÁ 

Ï³åí³Í ¿ µ³½Ù³ÝÏÛ³Ý Ù³Ï»ñ»ëÇ é³óÇáÝ³É ÉÇÝ»Éáõ Ñ»ï, ÇëÏ í»ñçÇÝë 

Ï³Ëí³Í ¿ sin 360 n

 
³ñï³Ñ³ÛïáõÃÛ³Ý ³ñÅ»ùÇó:  

Ø³ëÝ³íáñ ¹»åùáõÙ, »ñµ 4n ,  Ïëï³Ý³Ýù 

sin 360 4 sin90 1, 
 ù³é³ÏáõëÇ, ÇëÏ 12n  ¹»åùáõÙ Ïëï³Ý³Ýù 

sin 360 12 sin 30 1 2, 
 ï³ëÝ»ñÏáõ ÏáÕÙ áõÝ»óáÕ Ï³ÝáÝ³íáñ 

µ³½Ù³ÝÏÛáõÝ`  ÝÏ. 6: 

 
¶ñ³Ï³ÝáõÃÛáõÝ 
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Òåîðåìû î ðàñïîëîæåíèè ïðàâèëüíîãî ìíîãîóãîëüíèêà 

Ð.Àðàêåëÿí 

Ðåçþìå 
Â ñòàòüå ðàññìàòðèâàåòсÿ çàäà÷à ïîñòðîåíèÿ ïðàâèëüíîãî 

ìíîãîóãîëüíèêà, âåðøèíû êîòîðîãî ðàñïîëîæåíû â óãëàõ áóìàãè â êëåòêó. 

Äîêàçûâàþòñÿ ñîîòâåòñòâåííûå òåîðåìû î ïðàâèëüíîì òðåóãîëüíèêå, 

ïÿòèóãîëüíèêå è øåñòèóãîëüíèêå. Äåëàåòñÿ îáîáùåíèå î ïðàâèëüíîì n -

óãîëüíèêå. 
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Äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî òàêîå ïîñòðîåíèå âîçìîæíî äëÿ òàêèõ n-óãîëüíèêîâ, 

äëÿ êîòîðûõ значение sin 360 n

 
ÿâëÿåòñÿ ðàöèîíàëüíûì ÷èñëîì. 

 
Theorems of an Arrangement of the Regular Polygon  

R. Arakelyan 

Summary 
The article considers the task of building regular polygon the tips of which 

are situated in the angles of cross section paper. Homologous theorems on regular 

triangles, pentagons and hexagons are proved as well. A summary is made 
concerning a regular polygon having n-angle. 

It is proved that such a construction is possible for those n-angles 

sin 360 n
of which is rational number. 

 

 


