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НАУЧНЫЕ ЗАМЕТКИ

Г. В. Ьлдалян

Некоторые гауберовые теоремы для обобщенного 
ряда Тейлора

В настоящей работе уточняется теорема И работы |1], а также 
лета напаиваются некоторые следствия. вытекающие из уточнения этой 
теоремы и теорем Л, А. /?. Л работы [2|.

ас
Теорема II работы Н утверждает, что если ряд У ап суммн- 

п - О 
руем по методу (Ал) (см (1|) и

ц„ (D

։где *> 0—произвольное число, а 0 = հ0< 7, • • -ос, V =ос.
Ть

X՛ 
то ряд V ап сходится (к той же сумме) в обычном смысле.

л-О
Эта теорема в |1| доказана при помощи нескольких лемм, 

причем условие (1| использовано только в лемме 3. где дока
зывается ограниченность последовательности частичных сумы ряда

а в остальных леммах использовано только условие ап = () I — 
f-ii \7л/

Что касается доказательства самой теоремы, то условие (1) ис
пользовано постольку, поскольку там использовано утверждение лем
мы 3.

Из вышесказанного следует, что уточнение леммы 3 повлечет 
За собой и уточнение теоремы И.

Ниже мы приводим зги уточнения.
‘X

Лемма 3. Если ряд У а„ суммируем по методу (A-J и
я~0

».= о/֊1~—1—(2>
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то
п
2 а* 
к-0

.'ժ<* Д^>0 не зависящая от п постоянная 
Доказательство. Пусть

■5С
lime (л) = 11m V а„м„ х) — s.

Это значит, что при достаточно малом л — х(£)>0 будет

Далее
!?(*') 5|< t.

,S- = ?(x)-.S֊|Sm о л֊)
/п »

= <?Ա՜) $-h V ак |1 »*»4у (-V) J V а„<нн1А’)
fc-1 п • «В-rl

или

|Տ« S <| <р(х) •; v ւ«>| [1 - <“*(х) | ; У !<*„
fc-| /։-«!•։

В силу леммы 1 теоремы II работы [1) имеем 
т т к
2 'а»Ц1 »s л-)| < С У | й* / ]-| — •■֊ хъ .
Х-1 к ! >-.* ** 1։

Остается нам оценить

У, |аа|шя(х). 
It

Имеем
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(8)

где контур С'п оставляет вне ограниченной нм области точку С = 0. 
Имеем

Res 
: о

(9)

(10)

получаем
1 1 լIn՛—= — In Ն

Ն-Ն
1 т-V In 
й ~.

Это
11 , 2 

значит, что
н 2(7v-h)։

Для последнего
имеем

(И)

слагаемого правой чисти (8), в силу (9) и (11),

х-ЧК___

П <֊ + ТО 
о

=ш (12)

т
V

1

Ն
՜ и

6 И тсстия АН, серия фиэ.-маг. наук, ЛЬ «
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В силу (10), (11) и (12) из (8) получаем

I л | и։л Л') <Հ 6 ()1 (13)
п m-Cl

где. С'о—абсолютная постоянная.
В силу (4), (5), (7) и (13) из (6) следует, что 

1^1 < А 
где А—абсолютная постоянная.

Этим лемма доказана.
Используя остальные леммы теоремы 11 и весь ход ее дока

зательства [I], доказывается следующее уточнение последней.
Л

Теорема 1. /Аз суммируемости ряда X' ап по методу (Я.) и 
rr I) 

при условии

* ]
где 0<լ՜;։^ ՜.2 ֊Հ------֊֊ = հ^>, следует его сходимость (к той

. I '*
же сумме) в обычном смысле.

Следует отметить, что вышеприведенная теорема не может быть 
существенно уточнена, так как в случае, когда

Ն = Ն 7 = 0,1. 2...
она совпадает с известной теоремой Литтльвуда (см. [3|, стр. 196).

Отметим теперь результаты, которые вытекают пз сочетания 
сформулированной здесь теоремы 1 с теоремами А, А, BjB, работы 
ք2|

Теорема 2. Пусть даны: 
/. Ряд

?(/) = У. ««**>„(/), 0</<1,
Л 0

3. !i։n?(/„.i — S, где S—некоторое число, а. последовательность {/.«, W--X
о б л а да е т с во ист вами

t„. I о. т = 1.2...

, — <! ժ>1- любое конечное число. ՝ гм I
Тогда ряд
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’ «л Հա1 
Ո О 

кадится к числу Տ в обычном смысле.
Теорема 2'. Пусть
I) последовательность чисел {/«} " 0.1) обладает свойствами

tm I О, /й—>ОС,

lim ~— —• об,
. оо ' w +1tn

2) у 4

* тогда существует расходящийся ряд V ап, такой, что
Л=0

11) ^ = о(֊;).

2) «ад = v а,,^п (tm) о(1), когда т֊>^, 
п-0

Теорема 3. Пусть даны:
/ Ряд

Л
?(0= У ^о.л(/), /է(0,1|. 

л-О

3. Гнп Չ(ք„) = Տ, 
7Г.

где S—некоторое число, а последовательность [£т} удовлетворяет 
условиям

(*'}
^10

Um -р-
rrt— ос 'т~\

огда ряд у ап сходится к числу Տ в обычном смысле, 
в

Теорема 3'. Пусть последовательность чисел 1)
бладает свойствами

lim (լ 1 ^койое число,
/ո֊-օտ Ст - I
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Тогда существует расходящийся ряд 
'■Л
У «» 
л О 

такой, что

1)а„ = 0 ( ֊֊)
\ է" /

2) Пт © (Гот) = Տ. 
ГЛ >СО

J 1нсI игу г математики и механики 
АН Армянской ССР Поступила 5 IV I960

Հ «Լ. Ruiqui|uuG

ՏԱՈհՒեՐՅԱՆ ՈՐՈՇ ԹեՈՐԵՄՆԷՐ Բ֊եՅԼՈՐՒ ԸՆԴՃևՆքԱՑՀԱԾ 
ՇԱՐՔՒ ПОР

II. Մ Փ П <Ի Ո Ի IF

Աշխատության մեչ ճշտված Հ |/| սւշխաւոութ յանում շտ րււպրված 
աաուրեյւլան մի թեորեմա, որը վերջնական տեսքով ձևակերպվեմ է այսպես.. 

V.

Եթե \ Ոո շարքս հանրաւյամ արևյի ի րոտ (.4 մևթէպի 
Ո 0 

և

CO |
որտեղ 0 <Հ 71 ՜՜֊-7ւ* ՚ У — ОС, ապա այդ շարքր քրււպսէմետ /

նաև սովորական իմաստով, րոտ սրում զու ղամիսաւ մ է նոպն էլա մ արին:
Աշիէատանքսւմ նշված են նաև ици թեորեմայի և ? | աշիւատութլան- 

մեջ շարադրւիսծ .4. ,\ . В, Li թեորեմնևրի րազղատումի^ րիւող հետև անքներրք
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