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Դիտւսրկվում Ւ տարրևր առաձգական fi ա ս։ կ n ւ թ լ n ։ G C fa ր » վ երկու 
անիզոտրոպ կիսատարածութ]ուններիջ բաղկացած տարածությունում, 
ճաթի տարածման 8ակահարթ խնդիրք։ Խնդիրր լուծվում է 
Վիներ-Հոսւֆ) մեթոդով 4աքի եզրերում որոշվում I. ւարումների 
ինտենսիվության գործակիցը և մարարևրական աեդափո|սոէ.թլունները:

Изучаете« .шт полос ».а к »адачэ о распространении трещины в пространстве, со
стоится и । дпух полупространств с различными анизотропными упругими свойствами 
5; :։;1ч? решаете« <стодо>- Винер;* Хоп'фз Определяется коэффициент интенсивности 
напряжении и огноснтсльн՛ ։• перемещения у берегов трещины
Изучается антиплоская задача о распространении трещины в 

пространстве, состояиз двух полупространств с различными ани
зотропными упругими -войстяами. Аналогичная задача для однородной 
среды (анизотропной) рассматривалась в |1| В (2) изучалось 
распространение трещины в вязкоупругом составном пространстве 
(изотропном).

I Пусть при I - 0 в полуплоскостях ( х у),представляющих границы 
трещины, начинает денет» оватг постоянное сдвиговое напряжение 7', ко
торое вызывает раскрытие и распространение трещины с постоянной 
скоростью с.

Уравнения движения для компонент перемещений, перпендикулярных 
к плоскости (л*у), запишутся |1|
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Тогда граничные условия на у = 0 будут иметь вид:

'Л'П = TH (et — х) Н (/) , X < С1 (1.2)

< > > = и (2) , г П)-т U) 
т jrx - г ух X > et .

Введем новую переменную £ = х - ein сделаем преобразования Лап
ласа и Фурье по / и |

й, = / / и1 схр[- х (/ + !$+«, у) ]<//</£ (1.3)

- ** о

Тогда из (1.1) и (1.2) можно получить

7 ух = ("12('и А +а, а2 0)2 ) ь՝и,

= -4- ( I + )
$ Р/ Х

= - 3 = - 3
и I - и |_ $ = м2- а2_ $ (1.4)

где Т + ( А ) я и ( _ - преобразования от г у£ ( х 0 » I ) и и ■ ( х , 0 . ( ) 
соответственно на правой н левой осях £ я аналитичные в правой и 
левой полуплоскостях А

» —Ьй 
а 1

+ (1֊ А с)2֊ а(/)2А7 ]

в<')2= «, <‘>2 О2<'>2 ֊ «12<'>4

Систему (1 4) можно записать в виде

Ли. = Т ( ± + Т+(Д;) К

к » к, к = ~ />1у1
Р V г Р |Г I

/, = >ЛГ2('>2(1_^ И։.,(1)։Д2

Ли . = ։’ (и | - й2) (1.6)

Решая (1.6) методом Винера-Хопфа, можно получить

Т'(А) = -г('-г^) «-7>
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Для определения К ± представим К в яидс

К » 1 - £ 
Р J*/|

L(X) -2-7-Cl. L

£зХ |( - OOJ = £_|
Р 2 У 2< °° ) Р 2
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- <и + àrf
(1.8)

Для вычисления последнего интеграла,принимая а?՜ > а2<։> » 

проведя разрезы в комплексной плоскости А от —а2(2' до - а-,'1) и от
(I) (2)о 2 до а 2 и воспользовавшись представлением

У ,֊+/<- =V |а2<')+Я(<։(',-в2</)с) Ца 2 ( °- 7 ( а( °+ а 2 <О с) ) 

можно получить [3 )
Ь\

L. (Л ) = exp [-^ f ants'/՜- — ~ . ] (1.9)
. Л 2 Л — А
Ь2

где для i - 1,2,

[(Ге-1) а2(/)] 3- (гв2(/>) 2

\,Г~ 1՜՜՜/ л (/)
K + U)= 4+(А) Ь.= - a(-^a?Oc

/|+ = V'T/1 ‘ + Л (ан > - я/՛ \’) (1.10)

Подставляя (1.4) в (1.7), получим

Т К + (0)
т^-л xï хТй) (11п

Представляет интерес значение т у. в точке |=+0 (Л -* ® ) . ко
торое дзет величину коэффициента интенсивности напряжений

г у: (
VÀÔ I S

(1.12)
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Используя обратное преобразование Фурье |4 ]

4 * о 
$ < о

1
7x5

можно получить

*^(£-0.0./
___ д+ (0) Т>Г1 Д(1)-О2(1)с

О Г( 1/2) Г ( 3/2) в2(1)

2 .Для определения Ли. , из (1.6) имеем

ТЛи_ = у К + (0) К - (2)

Тогда

(1- О £^.(0) £- (2) 
7н (0) - «2(։՝с] 1/2

Величина обратного преобразования Фурье этой разности 
будет (£(«)=! )

2Т у ~ * (1- ?)1»(0)
3,։ Г( 1 /2) Х1+(0) [я(1>- в2<»с] '/л

Оттуда для разности перемещений получится

и , ( 4— 0 А/) - и 2 (0 .0.1) =-------1-5 ■/■—
р։г(|)Г(|)

______( » - П (0 )
(«/<)]',1х

3 Для получения условия распространения первоначально 
кой трещины воспользуемся условием Ирвина (-5) Поэтому 
энергию на единицу длины ио 4 на продолжении трещины

1?=о 
Лх

(1.13)

(1.14)

(2.1)

(2.2)

при $ - 0

(2.3)

(2.4)

неподвиж
ны числим

(3.1)> 2 с
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где «7 -энергия разрушения.

Дх
ДГ/ |у’0=/г^г(>' = °)("|-«2)е-|֊Лх^^ 

о

(3.2)

Подставляя (1.14) и (2.4) в (3.2), получим

Т 2/ L I ( 0 ) ( 1 - С) 
?. ' ( ։ )р I л а2

(3.3)

Из (3.3) и (1.9) при с 
Интересно отмстить, что

- О получится условие возникновения трешины. 
для однородной среды £ - 1 (3.3) вырождается.
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