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ОБ ОДНОЙ ОСЕСИММЕТРИЧНОЙ КОНТАКТНОЙ ЗАДАЧЕ 
ДЛЯ ЦИЛИНДРА КОНЕЧНОЙ ДЛИНЫ

Осесимметричные контактные задачи дли сплошных и полых ци- 
линдрон, когда смешанные условия заданы на цилиндрической поверх­
ности, исследовались в работах Окубо [1|. П. 3. Лившица [2], В. М. 
Александрова [3 4]. Г. Я. Попова [5] и других. В работах (6, 7| при­
водятся решения осесимметричной задачи для цилиндра конечной дли­
ны в случае смешанных граничных условий на одной или обеих тор­
цевых плоскостях.

В настоящей работе приводится решение осесимметричной зада­
чи теории упругости для цилиндра конечной длины, когда граничные 
условии как на цилиндрической поверхности, так и на обеих торцевых 
плоскостях заданы в смешанном виде. Предполагается, что касатель­
ные напряжения на всей поверхности цилиндра отсутствуют.

Фиг 1

Решение задачи представлено в виде суммы рядов Фурье и 
Фурье-Дини, коэффициенты которых определяются из системы трех 
парных рядов-уравнений. содержащих функции Бесселя или тригоно­
метрические функции. Далее задача сведена к решении* совокупности 
трех бесконечных систем линейных алгебраических уравнений, свобод­
ные члены которых стремятся к нулю. Доказывается, что эти систе­
мы не только кназивполне регулярны, но и суммы модулей коэффи­
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циентов при неизвестных стремятся к нулю. Получены формулы для 
контактных напряжений с выделенной особенностью и для перемеще­
нии вне контакта.

1. Рассмотрим осесимметричную задачу теории упругости о рав­
новесии круглого цилиндра конечной длины, когда на кольцевых об­
ластях (наружный диаметр которых совпадает с диаметром цилиндра) 
торцевых плоскостей заданы нормальные перемещения, а на осталь­
ной части напряжения. Граничные условия на цилиндрической поверх­
ности также заданы в смешанном виде, л именно: на части се поверхно­
сти (0-<г Ь<^1, г А’) заданы нормальные перемещения, а в об­
ласти поверхности (Л\;<^/)- заданы напряжения (фиг. 1).

Граничные условия для нышесформулированиой задачи запишут­
ся в виде

т,Дг. 0) -.,(г. /) ?„(А.:)«0 (1.1)

<з. (г. 0)=/Дг) (0<г<а։): и, (г. 0) лДг) (иг<ХА)
°«('*» О А(г) /■<<>;); /)=’ч(г) (аг<г<А) (1.2)

«ДА, д) = т<։(г) (0«.х<Л); з, (А, *)֊/,(*), (А<г</)

где / высота, А радиус цилиндра, /, (х) интегрируемые, а т։1 (х) 
кусочно-гладкие функции (/= 1. 2. 3).

Бигармоническую функцию Лява для рассматриваемой здесь за­
дачи представим в виде суммы рядов Фурье и Фурье-Дини

3(1- 2,) - у Ь
А/ ) 4 ։ I 7*

+у (,1г)+2^1 Н2* (Г) 2(2-.)А^±|։1па«
«Ь5ъ £ «2 А К) I (1.3)

где
(г) =. Ю А(а*') - А/.(՛^) /0(цг) 4)

/։ ('"Д

ц1֊ ^)/ ’ в‘=Т’ м,‘ = 34/?’

V коэффициент Пуассона, (г модуль сдвига, /» положительные кор­
ни уравнения /։(^А)«0. ,Л(х) функции Бесселя, /Дх) модифици­
рованные цилиндрические функции первого рода. Х՝?’ неизвестные
постоянные.
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Для компонент напряжений и перемещений, в силу (1.3) и из­
вестных представлений их через бигармоническую функцию, получим 
следующие выражения:

1—7 /V

4=1

?* (?) </71 0* г) сЬ (/ 2) 71 (^г)
'֊х֊7е(^^) ({г г

’Ра (*) </71 Ри՛) + сЬ/*г 71(хаг)
^•4 7(1 (^4-^) </г 5М* Г

Ь 2 )К <**г) ՛ а*г/՝ К> А г)1՜
-2(1 ֊ ’) .А(^)/х(^ + А м /о (Лкг) _ 

гкг

------ — А (а*г) 11 Соз а*г 
ахг |

«« = Мл22)~*Гн '<№

֊ 2 ^։> 
к^х

9л(<) 2'^сЬ >•*(/-г) 
бИ тх.

֊ 2 АД’> I V*)֊ М“К} тг^-^ XI I ьЬь 17оО*Я)

зЬ лд.д л^г сЬ '/-к (I ?) 
‘к и?77 зИ 7а (1.5)

/л? бЬ 7 д.сЬ >к2 - 7* сЬ 7а 5Ь Х*г

4-^1

+ 2
кт- ]

г/։ (՝\) Л(\. >■) - /е/0 («*) /։ р. г)
51п ад г

/?<"ч)

2Си^ 2 О »> хрг + /\
+ з —л (М11 

4-1 I ' 7о()*/?) 5ЬТл
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‘ ЛОТ?) ։Ь՜»

\ г4(ш* )4К г)~ ՝•*<• 4(°ч )4(«* г)—2(1 ՝04(‘% )А(а* г)
----------------------------------- -77—г------------------------------------СО5 *.г 

лю---------*

2Си: = 2(Д-<) ( 1

аЬ >ч гсЬ 'к(1 — г)
■аЬ*Т4 зЬ1;4 2(1 •'> 5|>1<֊> г) 17о°‘՜'՜)'

где

2
А’<— I

сЬ /*Х
а!1

2(1֊*)

^к(г) 2^-

с!» ՝;к $Ь / А г

А ('*г) 
% 4 (‘’Ч)

511 4 г 

бЬ ч а

51П ?А г

441 ')
(1 2у) R

?4. (г) ֊֊>-кг бЬ — г) 
'.’ь

сЬ > к (/ — г) , \к бЬ /-кг 
зЬ-.а 5Ь=7л.

\(4 = 'л7оО^) 4. (/-г)

(1.6)
сЬ У-кХ 74сЬлд-(/ ֊- г)
5Ь74 ЯТ’Ц

£Ь А* 2 

зЬ 7<-

Как следует из (1.5), граничные условия (1.1) удовлетворяются 
тождественно, а условия (1.2) приводят к следующей системе из трех 
парных рядов-уравнений относительно неизвестных .У<-‘ :

з0 К' хУ’л-ч.й” ֊ 2 '*'((1 -I- М) хр л^2)1 +
к=1

+ 2 »гХ13,2‘(И = /.('•) (0<г<о.) (1.7)
*м»1

Хо' .$ У л2'7о 14'-) = —; тн (г) («1 < г <

Ы/й2’ М”1 ®0 4- 2 4 [(1 + М.)



О контактной задаче для цилиндра конечной длины 7

֊МлР]7о(^г)4- У1(-1)^^(г)лГ,-/-.(Н (0<г<а2) (1.8)
Л-1

Ло'”+ 2 ^/»(>֊*<•)= rr-’bU) (а,«Л)
*=։ 1 V

х!3) - 2 Хр cos afc z = —— 7ja(z) (0<z<A)
л-1 1 V

Ж|.ГЙ_^Ц.А^ + 2<М1-(2։)^։>ео։а^+ (1.9)
1 - v 2, ",

+ 2 [?։ (z) X" + (z) %12,J = Л (z) (A < z < /) 
*֊-i

где
14- r. cthr . 7.

Mk -- --------. 1 4- Nk = cth 4֊ —
sh-,7 sh։7fc

(1.10)
. wH/JN-/>*)] 2(1—*)/j (M
1 — <4 =---------------------------77— -----------------------

/; (<M

Функции заданные соответственно в интервалах [0, aj, продол­
жим непрерывным образе?,։ на полный интервал [0. /?] и разложим их 
в ряды Фурье-Дини

C' ”
—֊ ’«(<■)= у. 
1 V 4 О

R 
g"=b֊^^rMr)J^r)dr (r=112)

(l.B)

и далее, следуя |6, 7, 8], неизвестные ЛГ будем искать в виде

^sl'>+ (' = 1' 2> <1Л2>
При атом Х7' получается из (1.12)«предельным переходом при л* ’/о~О 
и имеет вид

XI,п = й'1 + 4֊ ]/՜ Ть"' (, = 1> 2)
В силу представления (1.12) и разложения Фурье-Дини

(2а.Г (s 4- 3/2) ’ (z.iaj J. М

/?’Г(1+-5) хГ/2(>^)
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I а? г-7-( Я. я 3/2; 1: (0<г<а.)
= . ' а‘- ' (1.13)

О (о,<г</?)

нетрудно убедиться, что вторые уравнения систем (1.7) и /1.8) удов­
летворяются тождественно. Подставив (1.12) в первые уравнения сис­
тем (1.7) и (1.8) и далее пользуясь (113) и значением ряда {6. 7, 8]

2 /*» з ֊> 0-а<*() /•>« • з 1 Чп,
4яЧ-3

2(-1)'՞՜' С К^и) . ( а<У\, ( а1У\ , 1Л\X ,) уЛ(Лг) /ь<”(/гЛ+’։( Н,у (1Л4)

о
где Г (г) гамма-функция, /'(’•. 3; г) гипергео-метрический ряд, 
Кп (х) —функции Макдональда. <՝„« символ Кронекера, после некото­
рых преобразований для определения постоянных окончательно 
получим следующую совокупность двух бесконечных систем линейных 
алгебраических уравнений:

(I - 2 <Я’^’֊-1Ч«о.ф + 2 «’֊
Г/Г-О ЛП=О

- 4%. л!8’֊ 2 »*. <«.) хР + П‘> (1-15)
л=И

(I рА.> 6«՛ = У с,2 62 ‘ |>л. я» - £ С!

- =Л. лГ’ 2 (֊ 1“I. (“1> хГ՛+<(2)
(։ = 0, 1. 2 --) 

здесь введены следующие обозначения:

4?0<х>՛ 2|/ Т5«“'

(1.16)

^’-2(45 3)
3 2 АО,) Уз» гМ (^О։.)

(>Л7<;('^)

1 _1),п‘ СК. (А*//) . . , . ,
— I ", 77՜՜; •։<’(“,</) /2»- ’■֊ (У)- 2 ./,/,№)

о
/а \ 3/2

^ = 2(45,3) (-2-) У
\аз֊,/ Л-1

Мк]-Ьп , I,.' (лА-« {. { ) ]'>ъ ՛: ■? (^А-О,.)

()*/?)аУ5(>.л/?)
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/t0 | 2 (4.S ; 3) Г (s + 1)
‘ ’ /?Ч'(к 4 3/2)

л
X г (а2. — г2)1 'Л s. ~ Ь ~а^')

-2 (4s + 3) j [(1 + №) й> Mg? О| _
\ А / f“։ I >ьа<

Г 9
2 1

—1V------------- 0й° - rf-°)

<%. (« ) ~
2(- JT(4s4-3)

1' <«1
з<2 (at«,)

։4а./ь.5^(։..«) ”4 (<։Ч- ) 3.2 (*4 а,) |

(/ 1. 2)
Пользуясь точным решением [9, 10] парных рядон-уравнений по 

косинусам, для определения неизвестных коэффициентов Уу[" парные 
уравнения (1.9) можно привести к следующей бесконечной системе ли­
нейных алгебраических уравнений

Й" = а. Х:!> ֊ 2 p'^x'i" + р:. Lxf» - X1.! ’1 + 
к 1

+ 2₽М,։ ЗрйлГ֊«?. (1-18>
к= ։ к-1

(s=l, 2, 3-)

здесь введены следующие обозначения:

-о 0/» (cos хв) ՝ф01у ։ (cos хс) r.h
Р։՝՜ Ъ-s Pii~ (l-y)zS -*0՜ Г

J
՛* / 1х \ х

2՜ dx

(cos 0 COSx)12 
V z

Pkl = ( Фа (fj) <cos0) ctg У db X= -֊-
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кОк 
2

<7-

Рь ~ <В) <С0£։б) с<& у

&
₽!? = ~ <С05’)г- (со։0) с|еу

*в

я Г. (О Л (0-И*(/) ХЛ1)
Я= ֊ к1

2 Р;(/)-| I 2Л-1(/)Л(0
2я

— у ^֊- \1Р,^֊Р} ։ (/)]?,(/)
5 ) -17+ (/ ֊ СО5Х0)

Г /,х\ . *Г(в. = 1,УГг'1х

- (соя О соях)1'2
п

и^_ Г 2^ .. . '3* 2___?_

“'■(! V) | (соях соя б)11'2
<1

(1.19) 
(з^*)

(5 = <’)

л АР О
I //(0) 2* (соя 0)с1^ ֊.у <70 I /•'('г021(соя -^֊ </9

О «и
где

УМ = (х) 1֊ Рь (х), 2А (х) = Рк-1 (х) - Ра(х)

Рл (х) — полиномы Лежандра |х| 1.
Постоянная Х;^ будет определена из следующего уравнения, 

получаемого из условия интегрируемости контактных напряжений

( 1 - ,р I» зю։ ^(0) А- у Л (созх0) -
\ Л / «о' я-И

у{х,‘^ «МвМг-!-^ \ ч'*(0)с։к4"/’} :

л. п
+ н(&) с1$г ~ (/9 |- у Р(9) с(? ~ <1^ ь
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+ l^'֊x!”IÄlnsin:T <k20)
2. Докажем, что полученные бесконечные системы линейных ал­

гебраических уравнений 0.15), I1.16) и (1.18) кяазнвполне регулярны, 
а сумма модулей коэффициентов при возрастании номера строки 
стремится к нулю, то есть покажем, что

Докажем первое из этих соотношений. Пользуясь асимптотиче- 
ческим разложением модифицированных цилиндрических функций пер­
вого рода при больших значениях индекса, а также их асимптотиче­
ским выражением при больших значениях аргумента |11|

нетрудно заметить, что этот ряд сходится как геометрическая про­
грессия со знаменателем екр|—^(Л1 — о, )|, но так как а, А’, то

••
ряд V |и>*, (а,- ) , сходится равномерно относительно параметра $. 

1=1
Общий член этого ряда при возрастании з стремится к нулю как

\ 2 / _—- -------- =—. Сумма же ряда, в силу оыстрои eiо сходимости. будет
г(2>֊т)

иметь такой же порядок, как и общий его член, то есть

Сумма У в (2.1) при i 1,2 стремится к пулю, как $ . а
4 1

при / 3 стремится к нулю, как s Ins. что подробно показано в
• •

работе [12]. Суммы же У ) еЩ | и V dJ [ рассматривались в рабо-
•п>0 и»-..О

те [7], где показано, что при возрастании s они стремятся к нулю,

как —-----------—. Из вышеизложенного следует, что псе суммы,

К*+1)
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входящие в (2.11, стремятся к нулю, а, следовательно, бесконечные 
системы в общем случае квазивполне регулярны. Нетрудно заметить 
также, что при любых /, (х) и ty(z) свободные члены бесконечных 
систем стремятся к нулю по крайнем мере, как 0(5՜’).

Отметим, что факт стремления к нулю свободных членов и сум­
мы модулей коэффициентов бесконечных систем существенно облег­
чает вычислительные работы при рассмотрении конкретных примеров.

3. Ряды, входящие в выражения напряжений и перемещений, 
сходятся достаточно быстро внутри области цилиндра (г <7 А’, 

Па границах же области (г R: г - 0, /) сходимость этих 
рядов ухудшается, я формулы (1.5) непригодны для вычислений кон­
тактных напряжений и перемещений вне контакта. Однако, предвари­
тельно улучшив сходимость этих рядов и выделив при этом особен­
ности. можно получить формулы, пригодные для вычисления напря­
жений и перемещений как на торцевых плоскостях (г 0; /), так и 
на цилиндрической поверхности г R.

Подставляя (1.12) в выражение и, (г, х) из (1.5) при г = 0, / и 
пользуясь формулой (1.13). получим

Л= Га;
(2а, t5՜7

Г (т 1)
- 6- Г(т + 3/2) т, т

,3

при (0 < г < а/)

О (3.1)

Коэффициент при особенности I а; г'- в формуле (3.1) в окрест­
ности г — а, имеет вид

т/(?,+з'\л'(-т'т+4; 1:1 )=(2а,) -5 -о , (т + "5՜) 4

А?՝
= ֊------- ֊7 2(-1)"б^ (3.2)

У‘2«а, 2 ««-о

На поверхности же цилиндра г = R нормальное перемещение иг, как 
это следует из (15), представится формулой

Для улучшения сходимости »того ряда в области подста­
вим в (3.3) значение X;1) из бесконечной системы (1.18) и далее, 
пользуясь значением ряда 110]
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1 — У, Д (соя^) СОй ЙХ — (сой 0 — СОЯЛ՜)*

О X < О
I

(3.4)

после некоторых выкладок получим окончательно

О (7 х
1՜՜; (Я, 2) 1—֊ \,(0) ֊ I 2 ят ֊2 (^֊ш

—
2у <>

1|п I 1 — С08Х — I СОЯХ0 — СОЯХ
I 9 - е-.п — I 1 — СОЙЛ- |/ СОЯХ(|—СОЯХ I £. •» ми

Г* о
Фл (0) с1^ —- г/9

•-» р- 
(сой & — с ойл՜) *2

2
(сой 6 СО$Х) 2

0
I ՝1\ (0) с1^ — ({Ь

+ х?*----------- —Г 4-
I (сой 0 — соях) 2

/7 (6) с12 -֊^- </9
֊

(соя соях) 2

(еряV) с!</ -- с/9
2

-֊л
—(сой — соях) -

Получим теперь формулы для контактных напряжений в областях 
а, < г < R торцевых плоскостей (г 0: />. Из (1.5) имеем

<Г, /о2։.) = Ро (Х<?> - -Г Т ( - 1 / V хйХ(0;0 (X, Г) +
Ач-1

4՜ ( 1)՛ V >4 МкХ^) Л (>4Г) н
к-1

+ 2 (-1)(։-0‘4х1”2։(г)
*-1

(<=1; 2) (3.6)
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Здесь следует улучшить только сходимость первого ряда, выде­
лив при этом особенность. Подстанив значения Х'^ из (1.1*2) в пер­
вую сумму и далее пользуясь значением ряда |7.8|

2 у Т ('*Д> ХДС'*/՜) _

*-> (>.*/?)’7^' Л)

1' \ т 1, т 4՜ 1 $ 2"* |- ~ ; -4-(3.8)

(«!<'■<
Пользуясь соотношением

| Гг(2т 4- у)

Г (т -г 1, т 4֊ 1; 2т ■ ; 1 ) =-------- —------- --------

7 г4(“ + у)
находим коэффициент при особенности в 1,3.8) около точки г а,, ран­
ный

/У
к - о;

2(֊1)гп^> (3.9)
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Для вычисления контактных напряжений на цилиндрической по­
верхности подстановкой Х\;։> из (1.18) и использованием значения 
ряда

« Г '2 sin $-
У Z* (cosO) sin sx =------------------- j-

»-։ (cosx— cos-J) 5՜

0 

интеграла

1 2 sin sx 
. x s-sin у

x<0
(3.10)

x>G

‘ (cosG) dg<Л

(cosx — cos0)7

и формулы обращения типа Абеля 
* 0 , = /

J (cosx cos&)“ J (cosO cos/)T
ж 0

֊---- \ f^dt (ЗЯ1)
2s>nf J

предварительно вычислена сумма V Х^мпзх в области х<х0,

(х<А).
Далее, после некоторых преобразований и последующим диффе­

ренцированием этой суммы получена следующая формула для кон­
тактных напряжений:

Л cos 'Г
9ал (Я.х) =------------- —£ _ р(х)

(cosx cosx0)

(0 < х < х0) 

(()<>< Л)
(3.12)

где

1 — v 2ч -Ь Н(х0) - F(x0) +

• ^.[Л'л 'Фй (х0) J-(х0) ; Х\''' .) Хк (cosx0) |! 
а-։ I )

_К2- х С Г(^)^ , С H'(6)JG
֊ —cosy I------------------ у -I- ( -------------------г 4-

X,t (cosx — cosO) 7. У (cosx — cos6) 2
(3.13)

Ф& (9) rfQ

(cosx cos5)T

■«> Г
* I i

(cosx—cos6)2
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бI j/McosO) tg _L d'j
+ x% \---------------------2^_

* (COS.Y — CO.sOp

Очевидно, что решенная здесь задача при малых значениях отно- 
Zсительнои толщины е может оыть рассмотрена как задача о равно- 

2 А
всей и толстой круглой плиты.

Здесь отмстим, что таким же образом может быть решена зада­
ча для цилиндра с наружными кольцевыми трещинами.

4. В заключение приведем ряд задач, которые на наш взгляд, 
представляются интересными и решения которых, как частный слу­
чай, могут быть получены из решения задачи, рассмотренной в на­
стоящей работе.

а) Полагая ?(1 (г) 0, u։?=-0, a R, получим решение задачи об
осесимметричной деформации конечного цилиндра, ослабленного в пло­
скости симметрии 2 0 центральной монетообразной трещиной радиу­
са к поверхности которой, в общем случае, приложено давление

Фиг. 2.

Деформация цилиндра осуществляется также нормальными на­
пряжениями, приложенными к торцевым плоскостям г -֊ /, радиаль­
ными силами приложенными к части поверхности /։<<!* 1*0,
г — R и гладким диском заданно;։ формы, симметрично насаженным 
на цилиндр ((риг. 2).
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6) В задаче, приведенной выше в пункте а), граничные условия 
по цилиндрической поверхности могут быть заданы однородно. го есть 
водном случае (А — 0) по цилиндрической поверхности заданы толь­
ко радиальные давления /л(г), а в другом случае (А — /) цилиндр во 
всей длине заключен в полый гладкий цилиндр, внутренняя поверх­
ность которого определяется формулой г R г, (г); если при этом 
устремить / к бесконечности, то получим задачу о бесконечном ци­
линдре. ослабленном монетообразной трещиной, которая другим ме­
тодом подробно исследована в работе Снеддона и Тейта ;13].

в) Если положить т12 (г) -֊֊- 0, ах — R, и., =7=0, то получим решение 
задачи о деформации цилиндра, ослабленного в сечении г--! монето- 
обрезной трещиной радиуса а... к поверхности которой в общем слу­
чае приложено давление Деформация осуществляется также
двумя, расположенными симметрично, гладкими дисками заданной 
формы, радиальными силами /3(г), приложенными к цилиндрической 
поверхности между дисками Л .г (2/ Л), нормальными напряже­
ниями, приложенными к торцевым плоскостям г 0, г ‘21 (фиг. 3)-

Фиг. 3.

В вышеприведенных задачах по обеим торцевым плоскостям за­
давались напряжения, однако во всех этих задачах могут быт։, рас­
смотрены случаи, когда по обеим торцевым плоскостям или по од.ч ,щ 
действуют гладкие жесткие штампы.

Институт механики 
АН Армянской ССР Поступила 6 III 1973
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IL 2. ԲԱքՎՕՅԱՆ. Ա. Я. ՄԵԼ₽ՈՆ5ԱՆ

ՎԵՐՋԱՎՈՐ ԵՐԿԱՐՈԵՈ-ՅԱՄՐ ԳԼԱՆԻ ՀԱՄԱՐ ՄԻ 
ԱՌԱՆՅՔԱՍԻՄԵՏՐԻԿ ԿՈՆՏԱԿՏԱՅԻՆ ԱՆԴՐԻ ՄԱՍԻՆ

Ա մ փ ո ւ|ւ ո ( մ

Աշխատանքում բերվում / վերջա«/*»/» երկարությամբ գլանի համար ա- 
ոս/ձւ/ականության տե սության աոանցքասիմետրիկ խնգրի յուծումր, երբ ինչ­
պես էրանս։յին մակերևո։ յթի, այնպես Լ( երկու ճակատային Հարթությունների 
վրա եզրային պա յմ աններր տրված են խաոր տեսքով։ Շոշավազ յարոէմներր 
ամբողջ մ ակերեո։ յթ ի վրա րացակայո։մ են:

հւնղրի յուծումր ներկայացված ( Ֆուբյեի և !հուրյե-Գինիի շարքերի գու­
մարի տե и բով, սյէոնց ղործակիցնևրր որոշվում են Աեէէեյի կամ եոանկյսւնտ- 
շաւիսւկան ֆունկցիաներ պարո։նակոզ երեք զո։ յզ֊շարք հավասարումների 
սիստեմ իր-

Այնուհետև խնղիրյ։ բերվում Լ քվազի - յիովին ոեզո։լյւսր գծային հանրա­
հաշվական Հավասարումների անվերջ սիստեմների լածմանր, որոնց ազատ 
անզտմներր ձղտո։մ են զերոյի

Ստացված են բանաձևեր կոնտակտային յարումների Համար' անջատված 
եզակիոէթ յո։նով և կոնտակտս։ յին միջավայրից զարս մասում տեղափոխ։։։- 
թյունների համար։

ON AN AXISYMMETRIC CONTACT PROBLEM 
FOR A FINITE LENGTH CYLINDER

A. H. В ABLOY AN. A. P. MELKONIAN

Summary

The solution of an axisymmetric problem in the theory of elasti­
city is presented for a finite length cylinder, where the boundary con­
ditions both on the cylindrical surface and on the two butt planes are 
given in a mixed form. The solution is expressed as a sum of the Fourier 
and Fourier-Dini series whose coefficients are found from the system of 
three dual series-equations, containing trigonometric and Bessel’s functions.

Further, the problem is reduced to the solution of a set of three 
quasi-quite regular infinite systems of linear algebraic equations whose 
free terms tend to zero.

Some formulas for contact stresses with separated singularity and 
for displacements out of contact are obtained.
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