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В данной статье решена проблема моментов типа Хаусдорфа, подобная проблеме, 

предложенной М. М. Джрбашяном в [1], [2].

Теорема 1. Пусть ь/Дх), » = 1,2 - две неотрицательные функции класса

, определенные на (0, 4-ос). Если выполнены следующие ус

ловия :

(։) и/Дх 4-А) си2(т — А) < и>|(г —Д)а/2(х4-А) для любых х, А > 0 таких.

что 0<г֊А<г<г + А< 4-ос ;

(и) пйп^и^х) > р > 0 для некоторого сегмента [а, 6] С (0, 4-ос), 

то уравнение

« 6 (0, 4-оо)

обладает неубывающим решением о(х)5 удовлетворяющим условиям

о(0) = О, а(г) <
с гг иц(I) (11

I 
е-х< и^з(1) (11

О < г < 4-оо.

Доказательство этой теоремы основано на следующей теореме из [3], [4].

Теорема 2. 1°. Пусть 9։ и 92 - положительные, непрерывные и 

монотонные функции на (0, 4-оо), в частности, пусть П2 - нсвозраста- 

ющая. Пусть выполнены следующие условия ;
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(а) отношение — не убывает на (0, +оо);

|li ) логарифм хотя бы одной из функций Qj или Q2 выпуклый в 
(0,+оо);

(с) для любого € > О

lim е—П,(։)= lim с—211fl=0;
Г —+ сю *—♦«։ П2(х)

(d) ^1,2 6 (О, Я) при любом R > 0.

Тогда существует неубывающая функция о(т) такая, что

[ “ e-tl^dx +ос

-----------------  = / е-*^а(т), Я G (0. Ч-оо),
/ e-txQ3(x)dx Jo 

Jo
и 

> 1*4 . ’ .и. ’ Г* ' ' '
Q։(r) = / Q2(z - t)da(t), х G (0, +oo)t 

Jo
co свойствами

a(0) = 0, a(x)<2^, 0 < z < 4-oc.

2°. Если вместо (с) и (d) выполнены следующие более ограничитель

ные условия :
л+оо

Q,(+oo) = 1 и / |fi,(z) - l|dz < 4-оо, »=1,2,
Jo

то необходимо а(4-оо) = 1.

Доказательство Теоремы 1 : Используем 1сорему 2 и тот факт, что 

логарифм преобразования Лапласа неотрицательной функции явля

ется выпуклой функцией (см. [5], стр. 259 - 260). Очевидно, достаточно 

проверить, что интегралы Jw.G) = fo Ui(t) dt, i = 1,2 удовлетворяют 

условиям предыдущей теоремы. Заметим, что
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где С\, Сз, Сз - некоторые положительные постоянные. Теперь осталось заме

тить, что ввиду (и) имеем > |(е՜* — е՜*)- Следовательно, при любом 

€ > О

Нт е"‘%,(0 = *>т։—+оо 1-+оо Ли։(1)

так как Уи/,(<) непрерывна на (0, +оо).
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