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ОБ ИНТЕРПОЛЯЦИИ И О СЛЕДАХ ФУНКЦИЙ 
ИЗ НЕКОТОРЫХ АНИЗОТРОПНЫХ ФУНКЦИОНАЛЬНЫХ 

ПРОСТРАНСТВ

Сущность функционального подхода при изучении различных вопро­
сов, возникающих в теории дифференциальных уравнений с частными 
производными заключается в том, что дифференциальное уравнение вме­
сте с граничными условиями реализуется как оператор, действующий в спе­
циально подобранном пространстве. Появляется необходимость изучения 
свойств этого пространства, осуществления интерполяции и получения тео­
рем вложения различных измерений и различных метрик. Первые резуль­
таты по проблеме следов функций из пространств С. Л. Соболева были 
получены С. Л. Соболевым .[1] и дополнены затем В. И. Кондрашовым 
[2] и В. П. Ильиным [3]. Эти результаты формулировались в тер­
минах пространств W и, как выяснилось, не могут иметь замкнутой формы 
в терминах этих пространств (во всяком случае при р 2). Окончатель­
ные результаты были получены при р = 2 Ароншайном [4], В. М. Баби­
чем и Л. Н. Слободецким [5]. Гальярдо [6] охарактеризовал следы функ­
ций из пространства!^ {Яп), 1 р °о, на (п—1)-мерном сече­
нии Rn. О. В. Бесов '.[7, 8] решил эту задачу для анизотропных прост­
ранств С. Л. Соболева и сечения произвольной размерности т; m<Zn—1. 
Для пространств Никольского-Бесова В՝' q прямые и обратные теоремы 
вложения различных измерений были доказаны С. 'М. Никольским .[9, 10] 
при q = с» и О. В. Бесовым [7, 8] при 1 q <Z оо. Обобщением предыду­
щих результатов занимались многие -авторы. Отметим, прежде всего, рабо­
ты П. И. .Лизоркина 111], Л. Н. Слободецкого [12], С. В. Успенского 
[13]. Более подробное изложение истории вопроса и соответствующую 
библиографию можно найти в монографиях [14—’17]. В .работе [18]. 
А. Р. Волевича и Б. П. Панеяха описаны следы из достаточно общих гиль­
бертовых пространств (содержащих в частности лиувиллевские гильберто- 
вые пространства).

В настоящей заметке вводятся некоторые банаховые пространства 
функций, совпадающие при р = 2 с изученными в [18] пространствами. 
В отличие от случая гильбертовых пространств, когда следы функций из 
этих пространств описываются терминами пространств такого же типа (с 
иной весовой функцией), в нашем случае для достижения этой цели, как 
и в классическом случае, возникает необходимость введения более общих 
пространств типа Бесова. В частности при п = 2 следы функций из этих 
пространств совпадают со следами функций из обычных пространств Со­
болева.
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Как самостоятельное направление исследований' теЪрия интерполяции 
в банаховых пространствах сложилась в 1958—1961 годах в работах 
Ж. Л. Лионса, Э. Гальярдо, А. П. Кальдерона, С. Г. Крейна и других. Су­
щественную роль в ее развитии сыграли работы Я. Петре, который, в част­
ности, в работе [19] получил результаты об интерполяции изотропных: 
пространств Соболева и Бесова. X. Трибелем в работе [20] были распро­
странены эти результаты для обобщенно-однородных пространств. Здесь- 
мы доказываем теорему об интерполяции некоторых пространств типа Со­
болева—Лиувилля. В изложении мы будем придерживаться схем, предло­
женных Трибелем в [17, 21], Бергом и Лефстрёмом в [22], при этом бу­
дем пользоваться методами и результатами как перечисленных, так и мно­
гих других авторов. В дальнейшем мы намерены применить полученные 
здесь результаты при доказательстве априорных оценок для одного клас­
са дифференциальных операторов, являющегося подклассом регулярных 
операторов, введенных С. М. Никольским в [23].,

1°. Будем пользоваться следующими обозначениями: — п-мерное 
эвклидово пространство, Zn — множество мультииндексов, т. е. век­
торов «=(«։,•••, а„) с целыми, неотрицательными компонентами. Если:

то положим: |а| =£а/, ç’ = £՛ D* = D? • • • Dâ"..
I "1

Пусть А = {а,---, aJ Ç ZÏ (/=1, 2,-., А).
Определение 1. Характеристическим многогранником множа 

ства А назовем наименьший выпуклый многогранник N = N(A) в Rn, 
содержащий все точки А.

Определение 2 . Непустой многограник N с вершинами из- 
Z^ назовем полным, если начало координат Zn՜ является вершиной N 
и N имеет вершины на каждой оси координат Z„ , отличные от начала 
координат. Полный многогранник N назовем вполне правильным, если, 
внешние нормали (п—1)-мерных некоординатных граней N имеют только 
положительные координаты. Пусть N—полный многогранник с верши­
нами а°, а1,---, ап, Р1,---, ?л’» при этом вершина а7находится на /-той. 
координатной оси (/=1,2,- • •, п) и а°= (0,-• «.О). Сопоставим мйогогран- 
нику N функцию

/ n „ N „о,\ 1/2

\/-1 1-1^ /

и многогранник SR (s, N) с вершинами (0,• • •, 0), sa7, s 0'(/=1,2,• • •, и;, 
z = 1, 2,--, N).

Определение 3. Пусть — oo<s<o°, l<^p<a>, S'—прост-։- 
ранство медленно растущих распределений.

Положим

ЛДр; /?„) = (/; f£S',|/|я,= р-1{(1 + РГЯ/7}1 <«)..
. I pu . 1гР h*  -

Определение 4. Пусть s—натуральное число и следовательно» 
вершины многогранника ^принадлежат Z*.  Положим-
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«?<•։ Ä)-{/; /€5'. ։».>)’’<■»} •

При |a;| = |ß'|-= т (j—l, ?, / = 1, 2,•••, N) определенные выше
пространства Нр, Wp совпадают с обычными пространствами Лиувил,. 
ля и Соболева, соответственно. Здесь, как и в классическом случае 
можно доказать, что при натуральном s Нр (р; Rn) = Wsp(р; Rn). Пусть. 
Мр — пространство всех мультипликаторов Фурье типа(р,<7), т. е. обоб­
щенных функций р из S' таких, что (F՜1 p)*g  £ Lq для всех g £ 5 и ко­
нечна следующая норма:

И ^supo^-'p)*  4 .•
р

Определение 5. Пусть функция р. (£) определена формулой (1). 
Через Ф (g; R-n) обозначим множество систем функций обла;-
дающих следующими свойствами:

а) ?€5(/? я), (/?)(?)>  О, 4 = 0, 1,...,* *

б) supp Л?4а{В; 8 е Rn, 2՜'  < Р (В) < 2й՜’b 

suppF?oc|8; р(8) < 2), (2?

*

в) £ (/?)(;)>  С| > 0, yltRn, 
t=o

*

1 т) существует сг > 0 такое, что 
к/Ч)Г < с։, л-i, г,- -.

МР О)'

Приведем примеры таких систем функций.
Пример 1. Пусть со (/) — несколько видоизмененное ядро Соболе­

ва, т. е. бесконечно дифференцируемая, неотрицательная функция одной 
1

переменной с носителем в [0, 1] такая, гто | ш(<) Л = 1. Положим далее- 

о
для к = 0, 1, 2, • • •

(«) = (f; 2*<  р (?) + 24՜1 i < 2‘+11 •

Покажем, что система (?*]*_(;,  где

{F <fk) (В) = |՝ш (0 dt, к = 1, 2, • • ■ (4)7

и функция <р0 (В) выбрана подходящим образом, удовлетворяет усло­
виям а)— г). Свойство а) следует из(1) и (4). Докажем свойство б),. 
Если точка 80 такова, что р(?п)>2А4՜’ или р(с0) < 2*՜ ’, то 4—2-(А֊1)р(В0)< 
< 0 или 2—2 (А р(80)>1. В обоих случаях по формуле (4) (F®4)(Eo)=- 
~ 0. Для доказательства свойства в) убедимся, что для любого Ео?֊
4-473
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•р (?о) >3/2 существует номер к0 такой, что С». (?0) = т. е. од­

новременно 2—2 1’р(?о)4^ ~՜ и 1<4— 2 ” (*(%)•  Поскольку
2 I

)[3/2; оо) = II [3-2*՜ 2; 3-2*՜ 1], то хотя бы для одного натурального ка 

3-2*"- ’ <р(Е0) <3-2>м.

Теперь, если выбрана подходящая функция фо (5), то свойство в) стано­
вится очевидным. ' •

Для доказательства свойства г) применим теорему П. И. Лизоркина 
о мультипликаторах типа (р, р) (см. [24]). Представим произвольно взя­
тый мультииндекс а в виде суммы ненулевых мультииндексов; а = 
= Р’-г • • • +-рМ и обозначим через А (а) множество всех таких пред­
ставлений, т. е. множество всевозможных наборов мультииндексов 
{?',•••> И таких, что р'Ч—■+ рм=а. При этом очевидно число М 

принимает значения М=1, 2,- • •, |а|. Тогда производные <р*  (к = 1, 
2,-՛-) представляются в вида

(Я‘/^)(В)= % СИР1,---, ₽Ж;ы,ш\...,<о(|*|։)£>ур(5>,..., Р?Ир(5), 
А(«)

(5) 
1где сумма распространяется по всевозможным наборам (£’,•■•, £

£ А (а), а для коэффициентов С к справедливо неравенство

|С*(Р ’,-.., Рж; ш, ш',՜..., ш(|։1>)|<С|.2-ж‘ (6)

.с некоторой постоянной с։ — С1 (а) > 0.
Теперь из представления (5) имеем

г’(^<р*)Ю  = 2
А 1«)

Так как N (ц) является вполне правильным многогранником, то (см. 
[25]) существует постоянная сг = сг (у) такая, что

Г«1 О р (5)1 < С։ р (5). -г е #, 5 е /?«• (7)

Пользуясь доказанным свойством 6) и неравенствами (6), (7), из пред­
ставления (5) получим для любого 2Г+

(5)|<с, А = 1; 2,-.-.

Пример 2. Пусть I <р*  ]Г=о (р; /?,). Положим

(/г'ЫО)=(^«р*)(о|  2 (^ ?/)(?) Г. *=о,1,2.---.
I 7-0 1 -

Получим систему !'!'*) ^_0 £ Ф (р; /?«), для которой справедливо тож­
дество

. £ (/=ф*)(6)=1.  (8)
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Определение 6. Пусть —со<'з<6эо> 1<^р<^оо, 1<д^со. 
Положим

#.«(н; ЯЛ =4/; /б.т, =[ 2 Л*  Н
.1 р, ч I *—о • ■ £р <яя։ I •

/#л(1Ч Яя) = (/;/С5',|/|1 = 17 £ 2^’|/ *<р я|’Г^]1Д<оо|,.
I р. а О \ *-о  I I

йя

^. -(7Яя) = {/;/£$. _=зир2^ .<р4р()?л)<-}. •

При этом в определении Р* Р։ ч будем считать, что 1<д<ОО. Пусть 
/65' (Яя), положим I3/ = Я՜1 ((1 + р’)5,2//). Всюду в дальнейшем, если 
это не вызывает путаницы, через с мы обозначаем (вообще говоря) 
разные постоянные.

2°. Лемма. Пусть/6 5'(Яя), для системы (<р*)^_ 0 С $ (К Яя) вы­
полняется тождество (8), / * фл (/?я), & = 1, 2,---. Тогда для лю­
бого р; 1 < р <6 °°» талое, что ՛ ' ' •' '

Гъ *Л,(Ля)<с2‘Ч/ *фЖ,с^> • *=о, ь.-.-. , -

Доказательство. Будем считать, что фл = О при & < 0. 
Из условий (2), (8) следует, что для всех к

2 '
• / *Ф* = £ (фл+г *фл */.)> . (9>

г- -2
поэтому

2-“Г?*  */1 £р(Ля) = ^։’я'21^_Ч(1+>Г^т*.^/-2-Ч р(Ля) < •

2
< 2 *ф* */)2 _л')и,(Ля) =

г— —2

= (2«)в/2 £ |Г-1!2-‘Ч1 + |^Лг*̂ +г/-(фл */Ь яГ„ )< • 
г— —2 и

СсИ *®»!кр (>?„).

Последнее неравенство следует из того, что функции

2-* ’(1 + Н։Г'2^?*+г.  г=-2, --, 2; Л = 0,1,-..

является элементом пространства Мрр, причем

зир |Л"։ {(1+1х։),/2/??»+г-Гя)1 <с, й = 0,1,-• 
1Й«дя“1 £Р

Проверка этого факта легко осуществляется с помощью теоремы П. И. Лн- 
зоркина, при этом свойства (2) и (3) обеспечивают выполнение условий 
этой теоремы. Лемма доказана.

Наша ближайшая цель — доказательство интерполяционной теоремы 
для пространств №р (ц; /?п). Приведенная выше лемма будет играть ос­
новную роль в этом вопросе. Пусть Ао и — два комплексных банаховых
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пространства, линейно и непрерывно вложенных в комплексное топологи­
ческое пространство A :AoCzA, AiC.A. Два таких пространства будем 
называть интерполяционной парой {До. Д։}. Для интерполяционной 
пары (До, Д,} и всякого/, определим в До+Д1 функционал
К следующим образом:

К{1, а; Ао, Д։) = inf (|ац1| + tlaj ). а—а,+а, Д, А,

Определение 7a. Пусть (До. ДИ— интерполяционная пара, 0< 
1. При 1< оо положим

(До. ДО». <r= (а; а 6 До + А „ ЦЛ Л, 
I q *=

'/ “г . 1
= ( [Г*  K(t, а]’—) <ео ,

и
три 9= оо

(До. Д1)о, - = (а; а£ До 4֊ Д։, |а|(Л<в Л )։ _=sup г՜’ K(t, а)< оэ|.

Дадим другое определение пространства (Ди, Д։)։. ?, эквивалентное 
■определение 7а (см. (17]). Для интерполяционной пары (До, Д,| и / 
՝0<^/<оо введем функционал, определенный в Д0ЛД։:

/(/, а; До. Д։) = тах{Ца||д։, /На.}-
Для сокращения записи положим

- о

1/р
, при 1 -С р <

Hvrai тах . . . = |v(/)|, при р=оо.
~ 0 < t<^ оо

Определение 7б. Пусть {До. А{}-—интерполяционная пара,
•О 0 < 1, l<ç«^oo. Через (До, Д։)։, q, обозначим множество 
элементов а, а £ До 4՜ Д։ для которых существует непрерыв­
ная Д0ПД । — значная функция u(i) с конечной нормой Jf՜8 J {t, u)[ 

՝ Lp-t

-такая, что а = ы(/) —• Введем в (До, Д։)б, q норму следующим
о

образом:
Ha а>. =infllf։/(t и)8 . 

р 
где нижняя грань -берется по всем представлениям элемента а описанного 
типа.

Теорема 1. Пусть 1<р<^<х։, 0<՜ 6 1, sn ¥= s։,
тогда 

(^;°(н. Rn).Hsp՝^-, = Rn),
.где s =(1 — S) s0 4- 0sv
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Доказательство. Пусть € ф (w #1), £ (/ <pt) (с) н= 1 и

f£(Hp, Нр)ь, q. Представим функцию / в виде суммы /=/о + /։. где 
fa^Hp, Ji^Hp. В силу доказанной леммы имеем

J/ * тЛ, < I < l/о • 'Pjip +J/i ♦ <

< с ULf + 2-Ji V/iM

Беря нижнюю грань по всем разложениям функции f, получим

И*  иЛр<с2-^/С(2*̂~ г,), f; Н3р', Нр').

Это неравенство вместе с леммой 3.1.3 из [22] приводит к оценке

1Л„ -( S(2“l/„...«-1. •
Р- Я \ 4-0 ₽ / I Р Р }•. я

ж
.Докажем обратную оценку. Пусть / /?я). На основании дока*
занной леммы имеем

г“*-*»  нр, я;-х

Сс2‘и“',)тах(2*'"к*  *Д Р, 2*4?*  *Л Р) = с 2‘%*  */Up-

Из полученного неравенства и леммы 3.2.3 из [22] будет следовать 

нужная оценка, если мы докажем, что f= /*  ?*•  в Hp'+ Нр'.
Л-0

Пусть s0 < s։, тогда Нр' + Нр' = Нр и

Теперь уже условие (/г«р*)  (?) =1 обеспечивает нужную сходимость 

в Нр- Теорема доказана.
3°. Определим оператор следа соотношением

(Гг/) (И=/(-Л 0), х' = (х1։..., хл֊1), /€5(ЛЯ).
Следы остальных функций определяем с помощью предельного перехода. 

В настоящем пункте мы опишем следы функций из определенных весовых 
классов (определение весовой функции см. в [18]). В качестве таких весов 
будем использовать в частности функции (1 + н')4 2> где функции р(5) 
и ?(£) определяются следующим образом:

/ Л / Аг п ^2н(?)=(У« +Х(И ) . (10)
\;-1 7-1 /

— (11)
Ч;)=(1+на(։/)) (1 + Р(Ш -

Расширим несколько определение 3.
Определение 8. Для 1 <р < =» и весовой функции >֊ (£) поло­

жим
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Нр.хля=1/; .^и՜1 ։м^л^я)<«>1.

Теорема 2. Пусть So, $1 — натуральные числа, причем Si < «о.
Т огда для р, 1 < р < сю 

■ • f V
4։՜^ (12)՝

Тг: НР. ,(R„) - Вр.р (и(Г); /?„-,). 
Т • В

где m = |ап|.
Доказательство. По соборажениям плотности (см. [18]) доста­

точно рассмотреть лишь функции из S.
Пусть R^՜— полупространство хЛ >0 и

. («) - (л /e S՛. W ; - (s fD' л; -}, 
( • WP »* ՝ЛЛ I \ • I

i »
где B = B(v)— многогранник, отвечающий функции v(5), т. е. много­
гранник с вершинами (О,---, 0), soa'(/== 1, • п — 1), (so(0')։ > 0) 

= (s։ «y, s,m) (/=!,• •'•, n —1), (s։ (£')*> s։m) (f =1,-• N),.
(0,՛՛«, s։m) из Za. Обозначим через R оператор сужения на R+.

Так как Trf = Tr Rf, то соотношение (12) будет установлено^ 
если мы докажем, что 

• г . ■ * г “ •«*  ' ՛ • Z !
Ь-------рт

Tr: IF,.,(/?+)-► В,,р (МН;
Из теоремы 1 следует, что для любого s։, s։ =#= s0 ։ ՝. ■

------ !-------. р 
рт (а,—«,)

(1---------- i------ U+--------i— . • ' .՛ ,.-Д
I рт(а։-а,)7 рт(ао-а,> . о / /ем о х

— Вр.р ((*(£)»  Rn-\) — Вр։Р (р. (5); Rn—i).

Пусть положим u(t)=f(x‘, t) при f]>0. Тогда n(f)—‘Тг/ в-
jHp՝ (Р (V); Rn-i) при t -»О. Теперь следствие 3.12.3 из [22] дает 

tTr/U J Ccmax[|?*M(fj| . , PV’՛ (f)| 1
■ Lpwy LP^ •

p. p l J
Правая часть полученного неравенства эквивалентна норме пространства 
Wp, Теорема доказана.

Пусть система функций {<рд]“_0^ф (p; Rn) такая, что имеет 
место неравенство

|&]|а1| (D՛ FTk) (5)1 < с, к = 1, 2, • • •, а e zt, (13)

где с = с(а)]>0. Условие (13) обеспечивает выполнение оценки (3) 
(см. [26]).

Теорема 3. Пусть р(;) — функция, определенная в (10), 
—=°<[s<[ao. Тогда какова бы ни была функция /(х')€ 

6^ Г (р(5')՛, R.i-i) существует функция g(x)^Hp (p; Rn) такая,- 

что Tr g{x)-f(x՛).
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Доказательство. Обозначим преобразование Фурье на Ri 
»(/=1, п—]•) и его обращение соответственно через Fi и /}-1. Пусть 
|?*| а=о^Ф(н(С);^я֊։), %(0 £5(7?։), Ф (0 £S(Rt), при этом supp Л։фос 

■<= (- 1, 1) supp F, фс= (1, 2), ф0 (Oj = Ф (0) = 1.

* Недавни П. И. Лиэоркин доказал теорему (см. признак В из [27]) о мультипли­
каторах Фурье для /.^-пространств со значениями в гильбертовых пространствах. При­
меняя при доказательстве теоремы 3 этот признак вместо теоремы 2.2.4 из [17], мож­
но в качестве рассматриваемой здесь системы (։Р*)*1==оС Ф (р; /?Л) брать систему, 
.приведенную в примере 2.

*
Положим (F։4*)  (0 = ф (2 т t) при 4 = 1, 2,---, тогда

-J- /
= «М)(2 mO}(y)ly_o=2m+(2VU=2m- (И)

Пусть /•£ В* р, р (р (£'); Л„_1), положим еще
к 

g(x',x„)=£2 п Ф*  (хя) /)(х')- 
*-0

Тогда из (14) имеем g(x', х„) = f(x'), т. е. f(x') — след функции
т+ —

_g(x', хЛ). Докажем сначала, что g^.Fp,iP • Пусть система (<?*)£  
£ Ф (р; Rn] такова, что для нее выполняется неравенство (13). Тогда 

•из (2), (13) следует, что матрица K;i~= <fj-при j=0, 1, 2,-• • и Kjj=G 
’удовлетворяет условиям теоремы 2.2.4 из [17J*.  Применяя ее получаем

£ -Я m фл (хл) 2 ""'(Ъ*/)  | dxn<
ni ‘-“I . . ֊ 1 ^^я-1)

Г/“ “(,+ 3s) . \рП

<Cj(aÄ2 1-А(Хл)1’՜2 1Т‘*/|։4р («„_!)) dXn- (15)

«I

Представим .последний интеграл в виде

| • • • dxn = | • • • dxn + V J • • • dx„, (16)

. x, l ~ Lk

.где L = (—ao; —1) U(1; «=) и
_ * -*-l  — A—l _ A

Lk=<-2 ;2 )U(2 ;2 )•



362 А. Г. Багдасарян

Согласно (14) имеем

2 (17)

где о — произвольное положительное число, с = с '(а) >0. Если ст выбра­
но достаточно большим, то

Чтобы оценить соответствующие интегралы Ь), снова воспользуемся (17). 
Получим

- Г “ . , 2*>+֊Ч  чр/2
У " £2 'к •«’!.«._,>) +

/—О /и,0 , \ £—о у
ч

+ с22 ( 2 2 рт>.2 =£,+ £,.
7=0 \*-ух1 Я * /

(19)՝
При 0 < е < 1 имеем

> Л'0՜-*’ пкР 
у 2 .2

,-о (я ,)*։р '^л—1/

т
= с£2

*=0
К <4 (Я !) 

ьр 1*л —1)

- с' Ё 2‘">; • л' г .. 
*-0 1-п (лп-0

(20)-

Далее, если ст достаточно велико, то

у. 2

/Г
*—0 £л л—1)

-(*-»  (—։)֊•
•2 к*/г

- -(*-/>( ’-։)-5֊ + ^
«—• л тт

*=о ^п—т)

Теперь (15), (16), (18)—-(21) дают

(21)'

тр 
рР.2 вг
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Для завершения доказательства нам остается показать вложение 
Fpt 2(1*;  Rn)czHp(^’, Rn), т. е. неравенство

։«!՛ < с и
Я' Fs W)

Р р, 2

для всех g£ Fp,z ((*;  Rn)-
Пусть Fp, г(н Rn), системаl4>t}*_o  £ Ф(р; Rn) такая, что выпол­

няется неравенство (13).
Далее предположим, что для системы верно тождество

(2՜)՞'2 У - ------ --- ---- То (^Т,) (0=1А(1 + Н’(х)),2к

(см. пример 2). Далее выберем вторую систему(ф/| До £ Ф (н; Rn) так, 
чтобы (F<oj) (;) =1 при supp Fp}։. Тогда для // — 2tJ g * sj при 
/ = 0,1,2, ••• и fj — 0 в остальных случаях, и для матрицы Ао,/(*)  = 
=i j(x) при j = 0, 1, 2, • • • и Kjj = Q — в остальных случаях выпол­
нены условия теоремы 2. 2. 4 из [17]. На основании этой теоремы 
имеем

)~0 Lp '°п> р, 2

Далее
i (2sjg *?,•  *՝?j=(2^) ,'2i]2v/:’-i(/7/-/r<p;) = 
J-0

. [ 2 (2«)” • />,(!+!*■  (x)>’Vg|;=

Д"։1(1 + (х’(х)Г2^|.

•Отсюда немедленно следует (22). Теорема доказана.
Пусть теперь А.(£) такая функция, что

Н? (к Rn՝^ с НР. >.(/?„) с Нр. , (R,,), (23)

где р(?) и V (?) определены формулами (10), (11). во, з — натуральные 
числа; з0Д>з։. Условие (23) эквивалентно условиям

9 + е мрр, ЬШ е мрР 
МО МО

>(см. [18]). В частности, Нр, х (£„) может совпадать с //р'(н ^п) или 
с Нр, 7 №п). Из теорем 2 и 3 и из условия (23) немедленно следует 

Теорема 4. Пусть величины з0, $։, Ь՜*,  X, определены как вы­
ше и справедливо соотношение (23), тогда

а) при 1 < р оо оператор следа действует следующим обра­
зом՝.

1 SQ-----рт 
Тг : Нр, х (/?„) ч֊ Вр. р (и (£'); Яд-1).



364 А. Г. Багдасарян

է
** Р՛"

б) для любой функции / (')  £ Вр, р (|А ($'); R„-i) существует՝, 
функция g{x)^Hlt,\{Rn) такая, что g(x', O)=f(x'),

*
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Ա. Դ. ԲԱՂԴԱՍԱՐՅԱՆ. Որոշ անիզոտրոպ ֆունկցիոնալ «արագությունների նետքերի և ինաեր-■ 
պՈԱայյիայի մասին (ամփոփում)

Հողվածում դիտարկվում են H* p(p՝, Rո) անիզոտրոպ ֆունկցիոնալ տարածությունները ևւ 

մտցվում լն B‘ q (թ; Rn) Բեսովի տիպի տարածսւթյուններրւ Ապա՛ցուցվում է ինտերպոԱա- 

ցիոն թեորեմ և թեորեմ Hp տարածության ֆունկցիաների հետքերի մասին,

A. G. BAGD AS ASIAN. On interpolation aud function trace» tome from anUotropic 
functional »pace» (summary)

In the article anisotropic functional Hsp (p; /?„) spaces are considered as well) 

as spaces B? ց (p; Rn) of Besov type. Interpolation theorem and the theorem on fun­

ction traces from Hsp (p.; Rn) space are proved.
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