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А. М. АРАМЯН

О ПРОДОЛЖЕНИИ НУЛЕМ ФУНКЦИИ ИЗ ПРОСТРАНСТВ
С '(2) и 1^(2)

Проблеме продолжения на все пространство и плотности гладких или 
гладких финитных функций в различных функциональных пространствах 
посвящены работы многих авторов. В частности, для пространства С. Л. Со
болева (Я) плотность гладких или гладких финитных в Я функций 
при различных предположениях на характер области Я доказана С. Л. Со
болевым [1], Е. Гальярдо [2] и В. П. Ильиным [3]. Для пространства 

№1 (2), где I — вектор, Я — выпуклая ограниченная область, плотность 
гладких финитных в Я функций доказана С. М. Никольским в [4]. Для 
этого же пространства, когда область допускает «локальный сдвиг», эта 
плотность установлена Г. Г. Казаряном в [5]; В. И. Буренковым в [6], [7] 
получены условия, при которых функции из Сг (2) и (2) можно про
должить нулем вне 2 и приблизить функциями из Со (2) для произ
вольного открытого множества 2. Г. Г. Казаряном установлена плот
ность множества бесконечно дифференцируемых финитных в 2 функ
ций (С“ (2)) в более общих функциональных пространствах ЗК0 ($)» 
порожденных дифференциальными выражениями (см., например, [8]). 
Отметим также работы В. И. Буренкова [9] — [11], Б. Л. Файна [12], 
[13] и С. М. Никольского о продолжении дифференцируемых функций. 
Подробную историю вопроса и более полную литературу можно найти в 
монографиях [15—17].

В настоящей работе результаты, полученные различными авторам:։ 
для изотропных функциональных пространств, переносятся на анизотроп
ные пространства. Мы будем пользоваться результатами и методами этих 
авторов и прежде всего методами, развитыми в работах В. И. Буренкова 
(см. [6-7], [9-11]).

Будем пользоваться следующими обозначениями: Еа — п-мерное 
евклидово пространство точек х = (хи-՛-, хя) и 2с£„— произволь
ное открытое множество с границей Г. ТУ” — множество мультиин
дексов, т. е. векторов а = (а։,---, а„) с целыми неотрицательными 

п 
компонентами. Если х^Еп, то положим: |я|= X «у, ха=Х1՛---

7-1 
. . . ’п Хц •

Пусть А = [а1,՛ • ал|, а £ (у = 1,- • •, М).
Определение 1. Характеристическим многогранником (х. м.) 

или многогранником Ньютона множества мультииндексоз А назовем
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!
наименьший выпуклый многогранник И =14 (А) в Еп, содержащий все 
токии А.

Определение 2. Многогранник Ы назовем полным, если на
чало координат Л/1 является вершиной ГЧ и Ы имеет вершины на каж
дой оси координат /V՞, отличные от начала координат.

Определение 3. Полный многогранник N назовем правильным, 
если внешние нормали (м—1)-мерных некоординатных граней Н имеют 
только неотрицательные координаты.

Пусть Ы—правильный многогранник с вершинами из А+.
Будем говорить, что функция / £ С1* (2), если в - существуют и

(4)
К,(х. 8) = К(х, S)n(2֊2„ «».

Пусть 2 для любого вектора |*=(р։, р„) с положитель
ными компонентами и числа 3 > 0 обозначим

2 t

Ри (х> з) = — у Г У р*1 Сх*г)= ^Р“ (•*» уЪ

непрерывны частные производные Е) —--------- — / для всех a(NՈ
дх\- • -0хпл

П А" и конечна норма

(1)

Функция /£С (2), если /£С‘Ч(2) и для любых х£Г(2), 

Нш 1)'}(у) = 0. (2)

Будем говорить, что функция (2), если в 2 существуют обоб
щенные по С. Л. Соболеву производные £)’/, а£1ЧГ|Л/+, принадле
жащие Ар (2) и конечна норма

И,,,., =Е |0’А„и. (3)

При М = {а: |а : /| ֊< I}, где I £ /V՞ — выше определенные функ

циональные пространства Сх(2) и й^р (2), будут обозначены С?(2) и

W։p (2)> соответственно.
Пусть х£2, положим

Р(х, Г(2))= inf |х-у|, S։ = {x62;p(x, Г(2))>3}.
>erw

Обозначим через К(х, 3) открытый шар с центром в точке х и ра
диусом 3. Для каждого / = !.•••, п введем следующие обозначения:

2/, а = inf |х/ —yi |> о},
>ег

• ’г*}
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W, ix(x. Г) = inf |xz—gj ‘, '-?••= (х^2; ри(х, Г) > 8}г 
УЕГ 
>7-х/ 
/*/

Ку. (х, ь) — {у Q £я; р» (х, у) < 8}.

Пусть v-^N", положим

1 a = {^Nn+; ₽, <az, 1 = 1,-п}.

Теорема 1. Пусть а£ /V", 2с.Еп, J(2). Тогда для лю-

I
-j|a|—a, II «ча.

֊֊--------;/ <֊|0VI
<)Х1- • -dxn" Jcc.'-'J). 6) а1! C(2-2j,։)

Доказательство. Пусть у £ 2 — 2Л, ։• Тогда существует тот- 
ка х£Г(2), для которой х; — у. j — 1, • • •, п — 1 и |хЛ-^дД -< о. Возь. 
мем произвольную точку х' такую, что x'j = Xj, j — 1, п —1 и 
min (хп, уп) <_ хЛ max (х;1, дя). Так как функция / на 2 имеет по 
п-ой переменной непрерывные производные до порядка ал включи
тельно, то рассматривая ее как функцию одной переменной хЛ, можно 
функцию f (х) разлагать по формуле Тейлора в окрестности точки х’ 

f(y)=f(x')+fXn(x') (уп —х'„) --------h ---- 1-Гл/ЛЛ ’ <Х')(УЛ—+
(®л —1)։

(6)
•’л

- 1 г
(“л—1)!J dxnn

X'n

/(^) (Уп - 1 dzn՝ ZJ=X'p j n-

Перейдем в равенстве (6) к пределу при х'п -> хд. Так как по условию 
теоремы С* (2), то из (6) имеем

Ул «
/(у) 1 1Н ’ I

(ал—1)։ 3 дх„л 
Хд

Следовательно
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|*л

откуда имеем

|/lc։s-e„, ։) <
ял || С (а-еЯ։ 4)

Пусть у £ 2 — 2(Л-1),«. Существует точка х£Г(2), для которой 
x. = yl,j^n — '\. и |хл_1—ул_1| 3. Возьмем произвольную точку х'
такую, что х; = х/։ /=£п—1 и min (x„_։, у„_։)<хЛ_։< max (хп_„ yn_t).

(Г"
Так как функция —- / на 2 имеет по (л — 1)-ой переменной непрерыв- 

ОХЯ"
ные производные до порядка ая֊1 включительно, то рассматривая ее 
как функцию одной переменной хя-1 и, поступая как и выше, получим 
второе из неравенств (5). Продолжая этот процесс, мы придем к доказа
тельству всех неравенств (5)- Теорема 1 доказана.

Следствие. Пусть выполняются условия теоремы 1, тогда для 
произвольной точки х£Г

в/|с (К„ IX. «» <---— /
’«‘рхл՞ |с (Кл (х. «л,

д'я J о‘‘я-|| о8'»4՜**-» |
дх„п |c(Kn_i(x, ։)| «Л-11 <?х’л [с'Кд.лСх.М))’

<?>•!-•« II б’՛
~---- ГТ Л < -7 В/1с (К, (х. 2«)>. (7)
дхг---дхпп ||ссаг,(х.։» а։1

Лемма 1. Пусть выполнены условия теоремы 1 и

Ф(։)_(/Ы,х^ • 
I О,

тогда для всех 8 £ “] а
£>9ФеС(Ел). (8)

Доказательство. Если х £ 2 или х£ 2, то существование и не
прерывность производных £>3Ф очевидно. Пусть х £ Г, тогда Ф (х)=0 и

— Ф(х)= Jim Ф'*՛■•••■ Хд-1. х„ + Дхп)-Ф(х)
дхп АХл’О Дхя

Рассмотрим следующие два взаимоисключающих случая:

1) хе=(х։,---, Хл-ь хя+Лхл) £2, 2) х£2. .

В первом случае очевидно, что ф(х)=0, а во втором слу- 
дхп

чае, в силу (7) при 8==2ДхЛ, Дхя — О

Ф(Х!---, Хл-1, Хл+ Дх„)=/(х։,- • Хл-1, Х„+ Дхя) = О (о°л).
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И следовательно на Г существуют производные -7-5-Ф и , 4Ф|г=0» 
ихп ОХц

к =!,-••, «л.
Имеем

л«я+1 д ( А'п—°---- _ф(х)=------- _Е_ф(л) =
дх„-\дхпп охп-т\ дх'пп )

д'‘п д1՞
—— Ф (х։, • • •, хд-։ 1' Дхл-ь хя) — — Ф (х) г)-П Ог.п

= 1։т -Хл------------------------------------------------~------------
А*л-1-0 Дхл-1

Рассмотрим теперь следующие два возможных случая:

1) х&(х։,-՛-, Хл֊1 + Ахл-1, хп) £2, 2) х £ 2. В первом случае

очевидно, что----------- — Ф (х)=0, во втором случае при 3=2 ДхЛ_1,
дхл-1 дхпп

-Дхл_|-»0, в силу неравенства (7)

<?’я
-------Ф (х։>- • •, хл-1+ Дхл_։, х„) = 
дх՝п"

= ----------/(«I.-"» ХЛ֊1+ ДХл-b Хл) = О (3“п ’).

dxn"
<Гл+*

И следовательно, на Г существуют производные —----------- Ф, при
dxn-i дхпп

этом
д՝п+к 

—--------- ф|г = 0, к = 1,- • •, а„_1.
<?хЛ_1 дхпп

Продолжая эти рассуждения, мы докажем существование производ
ных /Уф?£Та на Г и тот факт, что /Уф|г = 0. Докажем, что функ
ции /УФ?£ “|а непрерывны на Г. На самом деле, при х£Г, из (2) и 
■из доказанного выше факта следует, что

lira /Уф(у) = 0 = /Уф(х) = 11т£Уф(г?). 
у-х у-х
362 У62

Последнее равенство завершает доказательство леммы.

Следствие. Пусть /^CN(2), где 2 — произвольное откры- 
:тое множество

ФМ = [/М.«еа 
I О,

Тогда
Ф£С”(Еп). (9)

Будем говорить, что множество 2 удовлетворяет условию ( *), если 
•существует число а>0, такое, что для любой точки .с £ 2 существует* 
֊индекс z‘o: 1 г0 -С п, так что

рДх, Г)>ар<։, и(х, Г). ( *)
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Теорема 2. Пусть I П'+, f С1 где Q— открытое множе- 
t \ 1 / 1 . , \ство, удовлетворяющее условию ( ») при Н=—I Н = - г=1,- • •, n 1, 

/ \ 0 /
Тогда для любого числа 8>0 существует число с>0 такое, что-

I/! <со maxOD’/J • (10).
с('---вн) I*՛*1՜1 c(>j֊'4)

Д оказате л ьство. Обозначим

Ai={x£& — Qi, рц(х. Г)>ар/,и(х, Г)).
Из условия ( •) следует, что

2֊2? = и Аг. 
1-1

Пусть y^Ai, тогда из условия ( *) следует существование точ
ки х£Г(2), для которой Ху=у ,, j =/= i, ) — п. Возьмем произ
вольную точку х' такую, что xj = x, j=/=i и min (х р у^^х'^ 
<тах (хр yt). Так как функция/на 2 имеет по. f-ой переменной непре
рывные производные до порядка Z/ включительно, то рассматривая ее 
как функцию одной переменной х/, можно функцию- /(х) разложить 
по формуле Тейлора в окрестности точки х'

f(y)=f(.x,)+fx^x')(yl — xi) +----- 1- /х/ %') (yt — х'гУ1 ' +

(ПУ
+ -/J՜ Л?՝ («) — УгУ‘> = х'р J * L

Перейдем в равенстве (11) к пределу при х'-*֊х с учетом того, что՛ 
/£CZ(2), получим

f(y) =77 /х‘(0 (х,— у У1, 
h I

Следовательно, имея в виду еще условие (. *) на 2, получим

И(у)1<А max l£>VU)H*/—yil'‘= max P’/L

z62-o£
х р< и.(7у) < ֊֊т тах г)

ZJ ah! I«- Hi-1 с (£-։$).

•СсЗ max ||О“/||

Таким образом, получаем неравенство

Ц/ll < с8 max ||Da/j , 
С(а-а£) ЫЧ-1 C(a-uf) 

что и требовалось доказать.
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Следствие. Пусть выполняются условия теоремы 2, тогда при 
6-»֊0

ДО = о(5). (12)
С 2?)

Теорема 3. Пусть Й—открытое множество, удовлетворяющее 

- ~1
условию ( * ), / £ Л'՞, Тогда для того, чтобы существо
вала последовательность £ G” (2) такая, что

<р»| =0, (13).

3 J 
необходимо и достаточно, чтобы f£C (2) и в случае неограничен
ного открытого множества Q

lim D1 f(y) = 0, |а:7|<1. (14)

Доказательство. Необходимость. Пусть для функции

/ £ С‘ (2) существует последовательность {։[>$) из Со (^)> удовлетво
ряющая соотношению (13). Для заданного s^>0 выберем функцию

так, чтобы — »j.ilr? (о) < =, тогда для у £ 2, |а : /I 1

֊ ^а<р,Лу)| + |/)։?,и(у)|<8+р’Тл.(у)|.

Пусть х £ Г и у — х| < р, где р — расстояние от х до носителя функ
ции <?Ja(x). Тогда (у)=0. Следовательно |£>в/(^)| <е, т. е. при 

|а : /| -С 1 Н"о f (у) — 0՛ Это значит, что C՛ (2).
>;ва

Если 2 — неограниченное открытое множество, то выберем число 
?? ]> О так, чтобы шар Кр радиуса R с центром в начале координат 
содержал носитель функции : Aj?zjsupp Тогда

W՝' < 8?^—/fc'(2)< е»

откуда следует (14).
Достаточность. Пусть сначала й ограничена. Положим

Л (х) = -֊j j Ш / (»)
ОН 
-26?

2 
ш!п p.f 

где о։ (л) £ C՝ (Еп), w (г) ~ 0, если |z р. 1, ( ш (г) di—1„ Ь — 2՛ 2 Л.

Функции (х) Со (2). Докажем, что 
limi]/ — 7 =0.
։-о с (а)
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Прежде всего
1/-Л17 ՝<1/-/П7+|/|7 „ч + 1/^7 "со» с («5«) с («-^.) с ('֊•֊'■&)

где </= (2 6-{-1) Ь. Так как для справедливо равенство /б(х) =

= [Ф(х)]« и в силу следствия леммы 1 Ф£С‘ (Еп), то при 8 -»֊ 0 в си
лу свойств усреднений функции

!ф ֊ [фН,7( „.у < 1ф֊ (фйс7,։„ -о.
«Очевидно, что при б —*-0

Так как

°՛ А «=։-йЛт?| У ‘‘я.

то, учитывая, что и» 

.ДЛЯ X (- я — 2^6

= о при У^=1Х Л>1. получим

Р’ Л (*)1 < 8“Р / (у^ [р* ю
,С°2М 
|։-У|ц г |х-/ц<«

4у =

՝Т аким образом

г1’-|11^с(с^։х (х.») ] Р 'и(г)</г < ^'й.^с^сх.«))-

(15)

где т = Ь </.
Из (15) и следствия теоремы 2 вытекает, что при бО

1/ЧЛ. 1 < Цг -°-
с (с-ал) '■> с (— -те) о

Тем самым соотношение (13) для ограниченных й доказано.
Если й неограничена, то рассмотрим сначала последовательность

Функций/,(х) = /(х)V где 4 6 С* (£’|), й(у) = 1 для |у|< 1, 
\ 5 /

'Иу) =0 для |у| >2.

Нетрудно убедиться в том, что /,(х) г С1 (2^) и что из (14 
■следует равенство

ИтН-УЛ? =0-
а-»- С (2)
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Ютсюда и из доказанной выше части теоремы для ограниченных множеств 
следует справедливость теоремы и в общем случае. Теорема 3 доказана.

Замечание. Необходимость условий теоремы можно доказать для 
произвольного открытого множества О.

Теорема 4. Пусть й—произвольное ограниченное открытое мно
жество, удовлетворяющее условиям (*) и условию

Г(Й) = Г(2), (16)

/ £С' (2). Тогда для того, чтобы существовала последователь
ность {»Д из С” (2) такая, что

lim [/ — <pj| _ = О 
С (2) 

необходимо и достаточно, чтобы

Ф£С‘(Еп),
где

фм-1,м‘ *ейко,

Доказательство. Пусть соотношение (13) выполняется, тогда 
при S, t —>֊■ оо

к—-о- 
с' (Вп) С1 (2)

Из полноты пространства С‘ (Еп) следует существование функции 

F£Cl(En) такой, что — тЛ - -»-0 при s-»■<». Если х£2, то из
С'(ЯЛ|

(13) вытекает, что F(x)=f(x). Если х 6 2, то /г(х) = 0, так как для 
любого s (х) = 0 и при s ֊>• СО

\F (х)| = |Г(х) - (x)i < [F— <f J _ ֊> 0.
с' (гЛ)

Таким образом, F(x) = Ф (х).
Достаточность. Известно (см. [6]), что условие (16) эквива

лентно следующему условию: для любой точки x£T(S) и любой окрест
ности Ux точки х существует шар К такой, что KczUx и /^Г>2 = 0. 

Пусть выполнено (9) и х£Г(2)=Г(2). Тогда существует пос
ледовательность уп -*■ х такая, что /УФ(уЛ)=0. Следовательно, при

I« : Л<1

lim Daf(y') — lira О“Ф (у) = Um D* Ф (у ) =0, 
у-»х у-х Л--

т. е. <6^(2). Теперь достаточно воспользоваться теоремой 3.
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Теорема 5. Пусть й— произвольное ограниченное открытое мно- 

жество, удовлетворяющее условию (*) и / £С (2). Для того, чтобы 
выполнялось условие (13), необходимо и достаточно, чтобы для 

любого |а : /| < 1
Ф.(х)6С(Е„), (17)<

ме

I О , х£2.

Доказательство. Необходимость была доказана в предыдущей 
теореме. Из (17) следует, что для х£ Г

й ‘/(у) = 0, ;а:/|<1. 
у-х 
ле-՛

Таким образом из теоремы 3 следует, что условие (17) достаточно для 
выполнения условия (13). Теорема 5 доказана.

—*
Теорема 6. Пусть / £ №р (2), 1 < р <оо. Если для любого- 

компакта 5 при 8 -> О

Ш - =0(3). (18)
4, |5

ТО

Ф€«№). (19).

где как обычно Ф—продолжение нулем вне й функции 
Доказательство. Достаточно показать существование обобщен

ных производных £>“Ф при |а:/|<$1, где

1 о , х£2.

Пусть <р £ Со՜ (Е„), причем ® (х) = 0 вне компакта 5.
Нужно доказать, что

( Ф бх = (— I)1’1 С £>’ ф <Р бх,

'Еп Еп
«г

т. е. что

р£>а<рЛс = (-1)|։1 |'о’/ф«/х. (20)-

Пусть 5 — произвольный компакт из Е„- Если 2П֊$=0 или 2 П 5=5, 
то равенство (20) очевидно.

Пусть - Г) ■$ #= 0 и 2п5^=5. Через обозначим р-усредне-
ние характер истической функции множества 2-։« с радиусом усредне-
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2 
гп1п 
1</^Л / 1 \

ния 3, где Ь = 2 ( р։ = -у-, / = !,•••, п ]. Имеем £ Со (2), при-
X '< /

чем •/$ (х) = 0 вне О- и у* (х) =1 в 25«, где </ = (26 + 1) Ь. Ясно, 
что

I /£)’? </х = I (<? х<) </х + С /£>’ [ф (1 — #)] </х.

я
Так как <р /о € Со (2), то

У/£>’ (<р X?) </х =֊- (— 1)Ь' | £*/ <? 7Д Лх. 

ЯЗ 35
Учитывая, что

-х?)]=(1-у.^)£>а?- X с՝ я’Л^х*.
|*|>о

имеем

С5

Г£)’Ф </х = (-1)и

•_5

Ф х’- + X?) Лх -

С-:-е5։)«

‘ ® /)‘ X? Лх. (21)
1*15-0

(а-2д4)

Перейдем в равенстве (21) к пределу при о-»0. Так как

С ’0,
35

то при 3 —• 0

Так же доказывается, что при 3 0

| ^։ф(1 —х?) — 0,

при этом с некоторой постоянной с( > 0

У /£>’-*? £>* </х < с։ | |/ Ок х?| <1х.

а и. • |х и.

Из к < а следует, что |£:2| >1. Следовательно в силу условия (18), 
при 3 —» 0 имеем
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у ]՜ |/|</х֊>0.

(в'тг-“5։) •’ <°!п4-“л) 5
Таким образом, из (21) при 3-»֊ 0 следует (20), что и требовалось дока
зать. Теорема 6 доказана.

Лемма 2. Пусть 2 —любое открытое множество в Еп, 
1^р<^оо, (2), где И — произвольный, полный многогранник.
Если существует последовательность <р4 такая, что

<Р,еСо"(2). Пт „ = 0, (22).

то Ф^; №р (Еп), где Ф — продолжение нулем вне 2 функции
Доказательство. Прежде всего имеем при з, I -* со

- <?4^Я(|) = К - *<1гм(в) < к-+ И— •* °-

Из полноты пространства И^р (Еп) следует существование функции 
/• £ У7р (Еп) такой, ЧТО

Пт , = °-

В частности
1йпИ-^£р(Яп)=о,

откуда следует, что

Ид, (Еа-Я) = ~ДрС_>) = 0»

т. е. Р(х)=Ф(х) почти всюду. Лемма доказана.
Лемма 3. Пусть 2—открытое множество, удовлетворяющее 

условию (*). Для любой функции /^Сох(2) справедливо неравенство

Доказательство проводятся аналогично теореме 2.
Теорема 7. Пусть й — открытое множество, удовлетворяющее

условию ( *),/£ 1^р(2), 1 Для того, чтобы существовала
последовательность удовлстворяющая соотношению (22), необ
ходимо и достаточно, чтобы при о ->■ 0

(с_а«=Ч5). (23)

Доказательство. Необходимость следует из леммы 3.
Достаточность. Пусть сначала й — ограниченное открытое мно

жество. Положим

Л ш ( *8цУ )/(у) <У’
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min

где функция о՛ выбрана как при доказательстве теоремы 3 и Ь— 2
Ясно, что /££С”(2). Докажем, что при выполнении условия (23)

_ =0. 
“° r/։u,

Прежде всего имеем

У-Ю , <i/֊?J .. + 1/1 - + 1Я1 _
w'Orfi) w'(2-“So)

где d = (26 т 1) 6.
Так как /*(х) = [/(х) ]? = [Ф (x)]? при x £ SJi и в силу теоремы 6՛

Ф£ i^p(£n), то при о -» О

1/-Л1 _ =|Ф֊[Ф]'й _ <=Иф֊[фДО , -о.
«•''А՝ *'(*Я)

Очевидно, что при 3->0

W _ -0.
W'' C-’-Stfo)

Применяя рассуждения, проведенные при доказательстве теоремы 3, по-

л>чим для всех а, |а : /| 1

ip <=֊srf4)

_С« 
ջHl

ipm, 21

где т = b -|- d.
Отсюда в силу (23) имеем при 8-»-О

1ЛЗ .
Հ (’-•-•Հշ)

С 
jmax |а. р| տ

1р( ,Н ւ чп1 >
8

Это доказывает теорему для ограниченных й. Если область 2 неог- 
раничена, то вместо функции /£(х) рассмотрим функцию Д(х) *։(х), 
где >6 (х) = ч(5х), м С“ (£,։), у(п) = 1 при |и|<1, * (и) = 0 при/и|>2.

Замечание. Часть теоремы, относящейся к достаточности можно 
доказать для произвольного открытого множества £2.

Ереванский государственный
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՛!

Ա. Մ. ԱՐԱՄՅԱՆ. СZ (Զ) i Wp (Զ) տարածությունների ֆունկցիաների զրոյով շարունակող- 

PJU1U մասին (ամփոփում)

[ 1 ]—[7] և ջատ ուրիշ Հեղինակների աշխատանրներում ուսումնասիրված է Սոբոլևի աա- 
րաձություններում ֆունկցիաների շարունակության և այդպիսի ֆունկցիաների ողորկ ֆինիտ 
ֆունկցիաներով մոտարկման հարցերըւ Այս աշխատանքում ուսումնասիրվում է նույնատիպ»
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խնդիրը ավելի ընդհանուր անիզոտրոպ ֆունկցիոնալ տարածու[1յունների համար, տվյալ ֆոլնկ. 
ցիայի համար գտնվում են անհրաժեշտ և րավարար պայմաններ այն րանի համար, որպեսզի 
նրան հնարավոր լինի զրոյով շարունակել ամրոդշ տարածով!յան վրա և մոտարկել հարի) 
ֆինիս) ֆունկցիաներով)

A. M. ARAMIAN. On zero continuation of functions from the spaces c'(Q) and

Wp (Զ) (summary)

The problem of continuation of functions in Sobolev spaces and of approxima
tion of such functions by smooth finite functions have been considered by many aut
hors. In the presents paper a similar problem is investigated for more general anisot
ropic functional spaces. Necessary and sufficient conditions are found enabling a fun
ction to have a zero continuation in the whole spacte and for the possibility of appro
ximation by finite smooth functions.
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