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ПОЛУПЛОСКОСТИ

Введение

1°. В своей давней работе [1] (см. также [2]) М. М. Джрбашяв 
открыл весьма общий класс формул типа Иенсена-Неванлинна, зави
сящих от непрерывного параметра а (0<^а<^-{-со) и совпадающих С 
классической формулой Иенсена-Неванлинна при а=0. Эти формулы, 
связывая значения мероморфной в единичном круге D = [г; |zK 1} 
функции f (z) с ее нулями (а.х) и полюсами (6,), как и в классическом 
случае порождали некие факторы — аналоги известных факторов 
Бляшке, зависящие от параметра а (0 < + со).

Факторы, введенные в работе [1], имеют вид

A(z;C)=fl-----ехр {-£/« (я; С)}, (1)‘
\ *•  /

где функция

U. (z; С) = Г -~-<)а Л—
J *
!:։•

։:i*
— У —Г-^-+ а + / J.Y С (1— А*  ft-i (2у

Й Г(1+а)Г(1 + пД U Г1 °
о

при любых а (0 а <-[-со) и D аналитична в единичном круге D.
Там же было установлено, что в единичном круге D, кроме от

резка Z(C) = {z; |C|<|z|<l, argz = arg С} фактор (г; С) допускает 
также представление

1
А. (г; С)=ехр | — С ——'' i (0<х< + ео). (3)՛

“'• (։’Т‘)

Далее, было доказано, что для сходимости бесконечного произ
ведения

(z)= П (*'>  0< а< + со (4)'

необходимо и достаточно, чтобы последовательность (zt)”c£) удов
летворяла условию
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V (I- |24|)1+< < + оо.
4=1

(5)

В частности, когда ։ -» 0, предел произведения (г) отличался 
от известной функции Бляшке лишь постоянным множителем

«о («)== со П - г — > Со՜ П 1**1-  (6)
4=1 1֊*4  2 24 *_ ։

На дальнейших результатах, полученных в работах [1] и [2], а 
также на родственных окончательных результатах (см. [3], гл. IX, а 
также [4]) М. М. Джрбашяна мы останавливаться не будем.

2°. В канонической факторизации функций класса Ир, а также 
функций ограниченного вида в полуплоскости = {г; 1т =>0} су
щественную роль играют две функции, нули [г«)Г которых лежат в 
(?+> и которые также принято называть функциями Бляшке:

п ы - п г֊=г «в п . р) 

4—12—24 1 + г*  4—11__ Д.

24

Первая из этих функций пепосредственно может быть получена 
из функции Бляшке для единичного круга О путем отображения его 
на полуплоскость С(+). Это бесконечное произведение сходится в том 
и только в том случае, если сходится ряд

1т гк
1 + №'

произведения достаточно выполнения

Л 1т —. < + оо 
4-1 **1

(а если точки последовательности [24]“ лежат вне некоторой 
окрестности начала координат, последнее условие будет также необ
ходимо). Это произведение в свое время было введено Р. Неванлин- 
ной, оно играет важную роль, например, в теории целых функций так 
называемого класса А (см. [5], гл. 5).

Заметим, что при отображении ш=2-1 (®4 = г^1), переводящим 
верхнюю полуплоскость в нижнюю — = 1тш<^0], произ
ведение В (г) принимает вид

В(И,)=П՛^^, •_ (9)

4-1 И» — Шк ♦
причем (014)“ с: и для сходимости последнего произведения в
С(՜ > достаточно выполнения условия

Л=1

Для сходимости второго 
условия

” 1т гк _ 
2; I—.12 —
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2 |Im ад*]  < -г °°- 
*=1

(10)

3'. На основании указанных выше фактов и в связи со специаль
ной аналогией, наблюдаемой между классическими теориями фактори
зации функций, мероморфных в круге и в полуплоскости, было есте
ственно попытаться построить аналог функции 54 (к) для полуплоско
сти Причем такой аналог, который сходился при «выполнении 
условия

2 |Im w*| ’+։< + со 
*-1

и в каком-то естественном смысле обладал свойствами, аналогичными 
свойствам функции 54 (z).

Указанная задача представлялась тем более естественной еще и 
потому, что первым из соавторов в работе [6] был построен полу- 
плоскостной аналог более совершенной, чем «а (z) функции типа Бляш
ке, введенной также М. М. Джрбашяном (см., например, [3], гл. IX).

Данное исследование проводится методами, разработанными впер
вые в работе [6]. Приводимые в настоящей статье результаты во 
многом аналогичны результатам этой работы. При этом, факторы 
построенного в статье произведения примечательны тем, что для це
лочисленных значений параметра а(—1<Са<С+°°) они, как и факто
ры (г), имеют структуру классических факторов Вейерштрасса.

4е. В настоящей статье, как и в работе [6], для достижения по
ставленной цели был применен подход, основанный по существу на 
правдоподобном рассуждении. Суть этого рассуждения заключается в 
следующем.

Как нетрудно заметить, факторы A*(z;  С) (0 а <-]-со), а так
же подынтегральные функции в их представлении (3) инвариантны от
носительно переменных г и С при вращении единичного круга D во
круг начала координат. Одновременно, относительно переменных w и 
Wk при параллельном вещественной оси перемещении полуплоскости 
С(_) инвариантны факторы произведения (9).

Запишем фактор произведения (9) в виде интегрсла с инвариант
ной относительно w и w*  при параллельном перемещении подын
тегральной функцией

2 Im
t \ _W — Wb ff 1 ,,, va0 (w; w*)  =-------= exp — -------- ------------- • (11)

w — wa ( J -t i (w — tot) J
0

Определим теперь искомые факторы по аналогии с представле- 
.нием (3) факторов Л։ (z; С) следующим образом:

2 Im

Oa(w; w*)  = exp<!— | ——----------- —4, — i< a< + ». (12)
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В приводимых ниже теоремах устанавливается, что предположе
ние (12) относительно вида искомых факторов не только правдопо
добно, но и вполне оправдано.

§ 1. Простейшие свойства функций a« (w; w*)

1.1. Пусть ш*  = и*  +любая фиксированная точка. За
пишем функцию (11) в виде

а0 (w; Wk) = exp {— ш0 (w; w*)},

% («»; «»*)=  I ———--------- •
J (w— w>) 
0

(1.1>

(1.1')

Легко видеть, что при этом

“о (Ш; wi,) = log [2 |v*|  + i (w - wt)j — log [z (w - w*)]=  (1.2)

. W — wk 
w — Wk

и, следовательно, мы имеем 
. . W --  V)!,а0 (иг, и1к) =------- •

10 --- Wk

Далее, в предположении, что а (— 1 < а < + со) произвольное, 
введем в рассмотрение также функции

ал (w; w*)  = exp {— (w; w*)},
2|»4I

(1.3)

<ua (w; Wk)= I 
о

т» ______
(w—w*)]1+։

d.3')

Легко видеть, что при а > 0 интегрированием по частям мы получим

t. e.

H-i (w— Wk)

d~
[t + г (w — fflt)]1+*

2|v*l(ш; Wk)=^-i (w; Wk)----- — ni . ,
a. L2 |u*|  + i(w — Wk

Таким образом, мы пришли к рекуррентной формуле

«>։ (ш; Wk)= “а—1 (w; Wk)-----— |
a L

2ivk
W — Wk

со. (1.4)

В случае, когда а = р^-1—целое числе, из этой формулы не
трудно получить представление
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о>р (то; то*)  = 1о£ —----- —

• Область С\[п» = пй4-<Л; 0<Л<Г+оо] содержит в себе нижнюю полу 
плоскость Отметим, однако, что аналитичность функции аа (то; »*) (—1 <»< 
< 4֊ оо) в не очевидна, так как все представлении (1.3), (1.3՛) подынтегральная 

■функция разветвляется на полупрямой [о» = п»4 + <Л; 0 < Л < 4՜ 00 ]> частично содер
жащейся в С(~).

Ш — ТО*

2/^*
ТУ — Шк

Отсюда и из (1.31) мы приходим к формуле

ар (то; то*)  = ■ш — Шк
т — Шк

ехр 2/у*
ТО — Юк

(1.5)

справедливой при любом р > 1 целом.
1.2. Из формул (1.1), (1.1՜) и (1.3), (КЗ'), как нетрудно убедить

ся, следует, что при любом а ( — 1<а<+ со) справедлива формула

а, (то; шк) = а0 (а»; то*)  ехр (то; то*) —п» (то; то*)].  (1.6)
На основании этой формулы доказывается следующая
Теорема "1.1." При $ любых Ха (— 1 *\  <։ < + °°) и то*  = ы*4՜  

-4֊ /и*  £ С1՜1 функция а։ (то; то*)  аналитична ’в разрезанной, плоско
сти С\{то=и*  +/А; 0 < Л 4՜ °°) $и имеет нуль, притом первою 
порядка, только в точке то*  £

Доказательство. При то £[то*;  то*]  (т. е. то нз принадле
жащем замкнутому отрезку, соединяющему точки то*  и то*)  из фор
мул (1.1), (1.1') и (1.3), (1.3') мы придем к разложению вида

ш« (то; то*) — ш0 (а)>‘ и,к) =

——Г-4—- ----Т-1- г (то— то*)  ] ]х+։(то—то*)

՛ т______г 1 <& =
т-Н՛ (то—то*)]  ]т4֊/(то— то*)

= /х(то; то*)  4- /։ (то; то*),  (1.7)
где последние два интервала сходятся, поскольку при т ֊» 4-со

“ , Г ■։ . 1 . то-то*— 1~ а I-----------------------1 = — 1а --------------- ---------
1x4-։ (то—то*)  ] < -г / (то — то*)

21”*|

т
Т-Ь I (то-то*)

Заметим, что подынтегральная функция в /2 1 аналитична в раз*  
резанной плоскости С\{то=и*  4՜/Л; 0-СА<4՜ °°}. Одновременно, в 
силу последнего соотношения этот интеграл равномерно сходится в 
той же области, и, таким образом, функция /2 (то; то*)  аналитична в 
разрезанной плоскости С\{то=и*4-г"А;  0-СА 4՜
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Далее, мы убедимся, что интеграл Д в разложении (1.7)— посто
янная, и в силу (1.6) и (1.7) теорема будет доказана.

Повторяя 'рассуждения, проведенные для 1г для интеграла Д 
нетрудно установить аналитичность функции Д(и»; ги») в разрезанной 
плоскости СХ{«>*  + /А; 0А < + со}. Одновременно, на полупрямой 
{ш = то* — /А; 0 < А <+ со} мы имеем

1.3. Для дальнейшего изложения важна следующая
Лемма 1.1. При любых а(—1 + со) и $£(—оо; 4֊ оо)

справедливо соотношение

1о?а«(ш; ? — /')) 2 ՛’ е1Ш1 -------------------------- --- ----------------------------
Ч’-Ю 1-{-։(ш — 5),+а (1-8)

Доказательство. В силу формул (1.3) и (1.3') заменой пере
менной т = 2т}х при т)^>0 мы получим представление

1о£ а« (ш; 5— гц) 21+«г։чч Г_______ (1— х)а</х______ _
‘ 3 [т( (1 + 2 х)+ т(ш-$)]1+а

Отсюда соотношение (1.8) леммы следует непосредственно.
На основании теоремы 1.1 и предыдущей леммы доказывается 

следующая основная
Теорема 1.2. Пусть последовательность точек 

при некотором а (—1 а < оо) удовлетворяет условию

2-|1тшл|1+в=2 |1,4’+«<+со.
*=։ *=1

Тогда бесконечное произведение

Аа («՛) = 2 а, (ш; ш*)

(1.9)

(1.Ю)

абсолютно и равномерно сходится вн}три полуплоскости и 
представляет аналитическую в функцию, обращающуюся в 
нуль лишь в точках последовательности {то*} “. Причем в каждой 
точке ш/£ (ш«)Г функция Аа (ш) имеет нуль кратности, равной 
кратности появления точки Ш] в последовательности (ш*)Г.

Доказательство. Пусть — какой-либо компакт и
ш^К. Тогда в силу соотношения (1.8) леммы 1 при г, -»֊ -|- 0 мы, оче
видно, имеем

ш£С~\
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QI4T

[log a, (w; 5 —/т;)| <О(т(։+«)-------  [min [w — ;|]՜’-*  4-о ('i'* ’) =
1 -г а _®6Л^

= 0(7/+«) 4-о (7,'+’). (1.11)

Из этой оценки следует, что ряд
ж •

2 [log а, (to; ш)|,  
*=!

*

кроме конечного числа своих первых членов (для которых
|v*|  min |Im и>| и, следовательно, возможно включение Wk^K), рав- 

w£*
номерно сходится на компакте ÆcG<_).

Аналитичность произведения (1.10) и утверждения теоремы отно- 
сительно его нулей следуют из его равномерной сходимости и утверж
дения теоремы 1.1. ,

Замечание. При |$|<Л/<^4-°° из соотношения (1.8) нетрудно 
вывести оценку, обратную (1.11). А именно, в этом случае при. 
т} —♦ ֊1՜ 0 справедлива оценка

oi+«
|log а« (to; ; — nj)| ^Сч1՜*՜«  ------- [max |w— +

1 + а
|'|<М

-j-O (т/+։) =Cj7)1 + « + О (т/+в)

(С и Сх — положительные постоянные), при помощи которой доказы
вается, что если

sup |u*|  = М+ ж> 
*>1

то условие (1.9) одновременно и необходимо для сходимости произ
ведения (1.10)

§ 2. Свойства функций log [ах (w; ш»)| и log \Аг (to)|, 
выраженные посредством оператора 

интегродифференцировання в смысле Г. Вейля

В этом параграфе мы к функциям log a, (to; to*)  и log Аа (w\ 
(—1<^а<^4"со) применим оператор IF՜« интегродифференцирования 
в смысле Вейля, а затем установим основные свойства функций

1Г՜« |аа (го; го*)|  и 1Г՜« \А„ (го)| (—1 <С« 4՜ °°)«
2.1. Определим оператор 5Г՜« интегродифференцирования в 

смысле Г. Вейля.
Пусть го = и +• гг? £ С—любая точка, и функция / (о>) определена 

почти всюду на полупрямой Г (го; со) = (ш; ш = го— /о; 0 <|о < 4՜ °°1- 
Формально мы считаем, что

1206—4
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v
IF- / (w) = ֊4֊ С (и- /)«֊’ f (и + it) dt =

* (a) _J

+ -

= р j э’—։/ (w —,0) О “С а *С 4՜ °°> (2-1)
и

В70 / (w)= / (w), (2.2)

HZ-/(«,) = JJZ-(p-) .(4— / (“ + ю)Ь (2-3) 
I ovp j

p—целое, 0< p— 1 a p 4֊ °o. Для дальнейшего изложения важ 
на следующая

Лемма 2.1. При любых а (— 1<а<^4-оо)и
1° интеграл W~*  log aa (w; w*)  сладится вне полупрямой, 

{w, w = wt-\- ih; 0 < A < 4՜ co} и пргдс тавляет аналитическую 
вне՜прямолинейного отрезка [w*;  ич] функцию.

2° при [wi; w,] справедливы представления

2 lO*l
IF՜’ log а, (w; w*)  = — ------ -------- f ~--------------> (2.4)

* V ' Г (1 4՜ a) J •c+Hw-w»)

HZ— log |a։ (w; tu*)|  = Re HZ՜’ log a, (w; w*)  =

= — 1 f (t — о + Vk) d-
Г (1 + a) J (t ֊ v + «*) ’ + (a ֊ u*) ։ ' 1 1

0

Доказательство. В силу формул (1.3), (1.3') и (2.2) в слу
чае а — 0 утверждения леммы очевидны. Для доказательства леммы 
в случае а=т^0 рассмотрим по отдельности случаи 0 < а <^ + оо и 
- 1<а<0.

Предварительно приведем одну формулу, которая нам понадо
бится в доказательстве леммы.

Пусть 0<<а<^-|-со, тогда, как нетрудно убедиться, при z =И= 
=/= — Л(0-<А<^-г со) справедлива формула

(2.в)
J (z + я)“+։ az

а) Пусть 0<5<-|- «>. Тогда в силу формул (1.3), (1.3'), (2.1) и 
(2.6) при ш У= ш  4֊ г’А (0 Л 4՜ °°) мы будем иметь*

lF_*logaa(w; «>*) = —
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Таким образом, справедлива формула (2.4).
б) Пусть —1<а<0. Тогда в силу формул (1.3), (1.3х), (2.3),.

(2.1) и (2.6) при w =/= wk +/А (0^СЛ<+ =») мы будем иметь

W~*  log а« (и + iv; w*)  = W~ log а« (а 4֊ iv; и>*)  = 
dv

2|о4| +-
__ 1 + я Г _։ ^ Г _________ °я d?________ __  

Г(1+я)3 J ['+ i(w — wk) +’12+в
и о

„ 2J°«'
- _ 1 Г T'dz .

r(l+“)J " + ։(w — Wk) 
О

Таким образом, при любых я(—1<^я< + со) и w =/= w*  + iff 
(0-#^А<^ + оо) нами доказана формула (2.4). Из анализа этой форму
лы становится очевидным утверждение 1° нашей леммы.

Что касается равенств (2.5), то левое равенство очевидно в силу 
определений (2.1) и (2.3) оператора W՜1, а правое непосредственно 
следует из формулы (2.4).

Следующая теорема устанавливает одно интегральное свойство 
функции IF՜“ log аа (w; w4).

Теорема 2.2. При любых а (—1<а<^4-со), Wk = ил + ivh£G^~ 
и v 0 справедлива оценка

+ «©
Л О1+«

|IF- log |а. (и + iv; wk)\\du<r. (2.7)
J г (2+а)
— a*

Доказательство. Из формул (1.3), (1.3՜) и (2.5) мы полу
чаем, что

J | W~*  log |ав (и + iv; w*)|  | du •«£ 

— co

+ ~ 2|v*|
1 f j Г Iх — w + v*|  T*<----------- | du I -----------------------------  </t =

r(l+«)J J ("—v+v*) ։+(u—u*) ։
-- 0
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1 2 Г ** • Г՞
=----------  Г ■։“ |т— «4՜ v*i  cfc | ,------------—--------------

г (1+а) J J (~--v+v*) 8-|-(h—UkY
о — *

_(С՜ , * _ . w.«_
r<H-«)\J I+x'/J Г(2+а) *

— - 0

2.2. В этом пункте мы будем полагать, что {«,} “= (и4-։и ։) “а 
■-С Gl~> — произвольная последовательность комплексных чисел, удов
летворяющая условию

* *

00 св

2 |Im w*| ’+« = 2 |о*|Ч- ’ <4-00 (2.8)
л-։ k=i •

при наперед заданном числе а (—1<^а<^4՜ °°)-
Через G<~> будем обозначать полуплоскость, лежащую ниже ве

щественной оси, удаленную от нее на расстояние |р|— 0<-։= [w; Im w<^ 
<р<^0). А через G(p_) будем обозначать соответствующую замкну, 
тую полуплоскость — G£_)={w; Im w-<p<^0}.

Заметим, что в силу условия (2.8) |и*|  -» 0 при к. -> 4՜ 00 и, 
следовательно, выбором числа N = N (р) 1 можно добиться того,
чтобы

w*̂G (՜։ при k^-N (р).

Далее, введем в рассмотрение функцию
NM

<p« (w)=log |Л« (w)| — 2 log |a« (w; w*)|=
*—i

00

= 2 log |a« (w; w*)|;  — l<a<’4-to. (2.9)
*-N(p)+l

Справедлива следующая
Лемма 2.2. При любом a (— 1 a 4՜ 00) ряд

00

2 ' log \а, (w; w*)|  (2.10)
ft-ЛГ (p)+l

абсолютно и равномерно сходится в замкнутой полуплоскости

Доказательство. Опираясь на формулу (2.5), учитывая, 
что при (р) мы имеем [и*«  |р|, при любых /V (р) и ш=и4г 
6 С'~) мы получаем неравенства

2lv I

|IF “log |a« (w; w*|| < |t — t> 4՜ t“ d* 
(■։—v4-v*)։4- (a—и*)։
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11%1 2 1^*|<֊^֊С -<-- -г (l-r«)J jot —v+"l г (1-т-а)(|р|—о) J 
о о

21+> м14՜*  
Г (2 + аХЫ ֊

где о = max |и*|.
*>,V(p)+l

Утверждение леммы очевидно в силу условия (2.8).
Для доказательства аналога теоремы 2.2 для произведения 

Л,(ш) (—1 + со) нам необходима также следующая
Лемма 2.3. При любых а (—1<^а< + со) и т интеграл 

У7՜՜“ •]»« (то) сходится, причем справедливо равенство
СК

(Г՜* ’Ь, (ш)= 2 1Г՜*  1о£ |а« (го; и»*)|.  (2-11)
*-лг(р)+։

Доказательство леммы основано на следующих двух неравен
ствах, справедливых при любых а (— 1*С а<С+ °°)> w= и 4՜ й’€6р-) и 
*>/V(p) + h

Ilog |а. (и + iv; w*)|  | < « (2.12)
(|v|—8)1 +

Id I о։+а
- log |аа («+«,; w*)|  < (1 + «) ֊ , g > (2.13)
(iv | (|w|— 8)2+

где 8 = max |v*|.
*>лг(р)+։'

Предварительно докажем эти два неравенства.
Поскольку при w = и + iv £ и к ~>N (р) + 1

Iх — v + Vk + i (u — uA)| > |՜ — v + v4| > |u — v*|  > [v|— |v*|  > |v| — S, 

воспользовавшись определением (1.3), (1.3’) функции a,(w; wk) мы 
будем иметь:

|log|a„ (w; w*)l|  <1 log a« (w; w*)l<

F“ к i >
J |x— V + ( и — Ui)|1 + ։ (M — o)1 + °J
и 0

Таким образом, оценка (2.12) доказана.
Для доказательства оценки (2.13) воспользуемся опять определе

нием (1.3), (1.3’) функции Иа (го; гик). Мы будем иметь
д 

dv
log |a։ (u + iv; wt)| — log a« (и + iv; w*)  

dv

[՝—v 4՜ Vk + г (и— и*)] ։+“



472 A. M. Джрбашян. Г. В. Микаелян

2 1»*1<(1+.;Г ------ ---------- +
3 |" - »+ V. + > (и- и,)|"' (|»|- 8?«
о

Заметим, что в случае а = 0 лемма по существу уже доказана (см. 
лемму 2.2). Для доказательства же леммы при а 0 целесообразно 
рассмотреть в отдельности два случая — 0 а < -}- ֊° и — 1 < а <^0.

а) Пусть 0< а< + оо, тогда из оценки (2.13) следует, что при 
любом ш С Ср-> интеграл

If
/(«»)= 77-7 I S (у—О’՜1 |log |а. (и + it՛, w*)|  dt 

сходится.
Действительно, воспользовавшись условием (2.8) и оценкой 

(2.12), мы будем иметь

(у-0-1
(id-8)1+։

Отсюда, в силу теоремы Фубини, мы легко получаем требуемое 
утверждение.

а) Пусть —1<а<^0, тогда, воспользовавшись оценкой (2.13), 
мы получим сходимость интеграла

V
У(^)= аУ [ (у—0’ 3 I|а։ (и + Я; ш*)|  |

при любом ш А отсюда, как и в предыдущем случае а), сле
дует формула (2.11).

При помощи лемм 2.2 и 2.3 устанавливается интегральное свой
ство произведения (1.10).

Теорема 2.3. При выполнении условия (2.8) при любом о<^0 
справедлива оценка

+ *•  05
Г 2։+®117-’ 1ог |Д„ (в + го)| I би < к ֊4—2 1У*р-ь»;  (2.14)

г (2+а)£1

— 1 а + оо.
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Доказательство. В силу теоремы 1.2 и формул (2-9) и 
(2.11) при ս>£ճ(՜՜յ мы имеем

|.4։ (го)|=1Г՜’
УМ 

փ,(ա)+2 1о£ խ» (го; го*)|
*=1

= 2 1Г՜’ 1О£ |а» (го; го*)|  .

Далее, воспользовавшись оценкой (2.7), в силу условия (2.8), мы 
придем к утверждению нашей теоремы

“ +Г ’ 2։+в “
= 2 I ^՜° 1о£ |а. (и 4- IV, гол) | I մս О շ խ*| 1+։.

л—1 ս * (^+а/* —1
— •о
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Ա. Մ. ՋՐՐԱՇՅԱՆ, Գ. Վ. ՄԻՔԱՅԵԼՅԱՆ. Կիսահարթության նամա г ^լյաշկեյի տիպի ար
տադրյալների մի ընտանիքի կառուցումը և հիմնական հատկությունները (ամփոփում)

Հողվածում հեղինակակիցներից մեկի [6] աշխատանքում զարգացված մեթոդով 
Շ(~՜) — (այ 1ա էԾ<0] կիսահ ա բթության համար կառուցված է (Լ {—1<*  ճ<Հ-ք՜°°) անընդհատ 
պարամետրից կախված Ըլյաջկեյի տիպի արտադրյալների մի ընտանիք։

Սառուցված արտադրյալները հանդիսանում են Մ. Մ. Ջրբաշյանի կողմից [1] հայտնա
բերված շրջանի համար Բլյաշկեյի տիպի (շ) արտադրյալների անալոգները և զուգամի
տում ևն

շ |1ա ա*| ։+* < 4֊ օօ; խէ) (=. ճ(_) 
(

պայմանի բավարարման դեպքում։ Միաժամանակ, ըլ պարամետրի ամբողջ արժեքների համար 
կառուցված արտադրյալի արտադրիչները, ինչպես և -ի արտադրիչները ունեն Վե~
յերշտրասի դասական արտադրիչների կառուցվածք։
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A. M. JERBASHIAN, G. V. MIKAELIAN. Comtractlon and main properties 
of a family of Blatchke typo functioni for a half-plane (summary)

In the paper a family of Blaschke type functions for the half-plane G^՜*  — 
= (w; lmw<0] is constructed by the method developed in [6]. These functions 
depend on a continuous parameter «(— 1 < a "Z 4֊ oo) and converge if |

2|Im w.|։+«< 4֊ °=; (w*)  c (j^֊).

These Blaschke type functions are analogues of the functions s (z) introduced 
by M. M. Djrbashian [1] for the disk. In particular for the integer values of a both 
the factors in our paper and the factors of r.a (z) have the structure of classical 
Weierstrass factors.
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