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Мирениями.

Ю. М АРЛИНСКИЙ

РЕГУЛЯРНЫЕ ( * )-РАСШИРЕНИЯ КВАЗИЭРМИТОВЫХ 
ОПЕРАТОРОВ В ОСНАЩЕННЫХ ГИЛЬБЕРТОВЫХ 

ПРОСТРАНСТВАХ

Бирасширения эрмитовых и неэрмитовых операторов возникли в 
связи с построением теории характеристических оператор-функций 
неограниченных операторов (близких к самосопряженным). Самосо­
пряженные бирасширечия неплотно заданного эрмитова оператора с 
выходом в оснащенное гильбертово пространство были предметом 
изучения в [1]՝.

Настоящая статья посвящена изучению чрезвычайно важных для 
теории характеристических оператор-функций регулярных ( * )-расши- 
рений квазиэрмитовых операторов (все определения даны ниже). От­
метим, что такие ( * )-расширения для операторов с конечным рангом 
<еэрмитовости были введены Э. Р. Цекановским в [2], [3].

Мы выделяем класс неограниченных квазиэрмитовых операторов.
допускающих регулярные расширения, даем описание всех регулярных 
( + )-расширепий данного оператора и приводим критерий регулярности 
данного ( * )-расширения.

Часть результатов настоящей работы анонсирована в [4|. Гам 
же регулярные ( ♦ )-расширения были применены для исследования 
аналитических свойств характеристических оператор-функций неогра. 
пяченных операторных узлов. Автор благодарен Э. Р. Цекановскому 
за полезные обсуждения полученных результатов.

Пусть Но — сепарабельное гильбертово пространство, А — замк­
нутый эрмитов оператор в 7/0. Пусть Н=О[А}, Н' — На Н, Р 
ортопроектор в Но на Н.

Оператор А мы будем называть регулярным, если РА замк­
нутый эрмитов оператор в Н [5|.

Замкнутый плотно заданный оператор Т будем называть квази- 
эрмитовым расширением А, если Т о А, А.

Определение 
отнесем к классу -л, если

класса Квазиэрмитово расширение

1) /4֊-максимальная общая эрмитова часть Г, 7 ,  т. е.*

О(А)~ Г/ = 7’*/}.

2) РТ, РТ  - замкнутые операторы в Но,*



298 Ю. М. Арлннскмй

3) У— регулярная точка оператора Т.

Будем рассматривать А как оператор из Н в Пуст» 
Л*:  /7о — Н ֊его сопряженный, при этом [) (А ) —

Обозначим Н — /)(А*),  превратим Н в гильбертово пр<| 
странство, введя в нем скалярное произведение

(/» g)+ = (/• 8>о + (A*  f, А *) 0.
Как известно [1], имеет место (4֊) ортогональное разложение 

н. = щл)е Мелеем
где

Ы = (Л Л*  -Ь /)-՛ Я', А\ = Н (РА ± //) В) (А)

(/V , называются полудефектными подпространствами оператора Л|. 
Введем в /А эквивалентное скалярное произведение

где Ру — ортопроектор в Я+ на А.
Легко видеть, что О (А), М ։, (т-1) ортогональны. Введем о

значения: U7— А А_, /V, Р — Рх -\-Р\՝ ; = Р — Р^- (Р*,
‘i -I ' I * -i 'i

ортопроекторы в Н на N .).
Пусть Н+ с Яо с: Н՜ — оснащенное гильбертово п] 

] — естественно возникающая изометрия Н- и Н, 16]. 
Через [Н , будем обозначать совокупность линейных 
ных операторов, заданных на Н со значениями в Н...

Если В^[Н>, Н.], то Вх£ \Н., Н 
оператор, т. e. (Ви, v)0 = (и, B՝ и)0 уч, 

Определение. Оператор А(;|Я

сопряженный к

+• » Н | называется бирас
рением оператора Л, если А => Л, А1 о Л. Если А — 
зывается самосопряженным бирасширением оператора Л.

Оказывается [7], что всякое бирасширение имеет вид

где Р^{ЛГ Рл — ортопроекторы в Н на £) (Л), \Г. 1Г'], при
чем А = А՛ тогда и только тогда, когда .

Пусть А — самосопряженное бирасширение Л,

оператор А называется 
АД А

если А - А *,  где Л /

оператора А.

сильным самосопряженным бир
А

• , т. е. Л самосопряженное
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Определение. Оператор А£[//к. Н | называется ( * )-рас- 
ширением оператора Т класса если А Т, А о Т* .

Как известно ([7]), всякому оператору Т класса отвечает 
оператор М со свойствами:

а) мь\л\ IV, -м /V; /V],

б)— 1 точка регулярного типа для М и М*,

в) £>(Л = £>(Л) (Л7+/)(А/ И),

О(Т*)-=  О(А)®(М*  -г /)(<¥_, И),

г) существуют (ММ—и (М*М —/) ’ .

Если А—( * )-расширение оператора Т класса '2д, то А—бирас­
ширение оператора А, поэтому всякое ( * )—расширение А оператора 
Т имеет нид (2), где оператор С? удовлетворяет соотношениям ([7])

' <2<лг-(-/)/= /елг к

0*(М*+1) 8=^~(М>-Г)й, я.
’ 2

(3)

Лемма I. Пусть £ | 1Г7, 1Г] удовлетворяет соотношениям 
(3), тогда

Кег = Кег (4)

Доказательство. В силу (3)

(Л/Ь/)(А Л)= О,

(ЛР-г/)(^ /V)

-—■У' \(М ■ /)(Л', ЛГ)+(М*  г/)(Л'1 ЛО) =

=р -—^-[(Л/4-/)(л: &ло+(ле+/)<лг.( Л)]- 
2/

Из обратимости операторов ММ^ — / и М*М —/ следует плотность в- 
линеала (М 4֊ Г}(П\ ~ 4֊ (М: + /)(А 4 Н), поэтому

(2-С*

и вытекает (4).

2/
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Т еорема 1. Пусть S֊[IF, U^j, Л = 5*.  Для moto чтобы с а 
мосопр я жен ное би расширение

О (А)

было сильным, необходимо и достаточно, чтобы

Кег = А (^-ь /)/vP

1Ле U — (4֊ 1) изометрическое отображение N'{ на N_t.
Доказательство. Необходимость. Пусть А-АР.

ние оператора А, тогда [1], [5]

сильное самосопряженное би расти ре

D (А) = D (Д) (И /)(А< А),

где И (4-1) изометрическое отображение А( N на N ( А, при 
чем (I/ 4֊ 1) ? =^= 0, э^О

S(Z+/J ? (/֊ И) «, ? А'.

Из этого получим, что

5 ֊֊ / J (I/ 4- /) ? = — i У г,

где Go=( И 4՜Пусть Go l/0G’o. Так как 
пряженный в W оператор, то

— самосо-

значит

откуда
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Кроме того

) ?*° в‘։

5 993

I г

Зададим оператор (/֊ [Л//, Л/_>]:

В силу сказанного выше оператор И корректно определен и отобра­
жает на Л^_։- Таким образом

R =.<и + /) М.

Следовательно

Кег + -֊-/*  =Л?(Г*  -/ОУ.( .

текает, что

^֊1 , тогда 3/=— ^2 И3 эрмитовости 5 вы- 

- р; , р. ,• Это означает, что оператор И*(-г1)

изометричен. Обозначим и — — И, 
Сражает /V’ на Nпричем

тогда I/ (4՜!) изометричен и ото-

Кег ЗР*  г
2

Достаточность. Пусть

}(£/ + /)

где

= (£/֊/)

Это означает , ^что

2
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Если А не сильно самосопряженное бирасширение, то всегда найдет 
ся И7 (| 1]), что либо

либо

«•;(5՜ 7 ')°՛а р"'-+7 1)7°՜
В этих случаях не выполняется ( * ), значит А — сильное самосопря­
женное бирасширение. Теорема доказана.

Определение. ( *)-расн  прение А оператора Т класса -д на­

зовем регулярным, если А,?= — (А А ) сильное самосопряженное 

бирасширение оператора А.
Определение. Оператор Т класса -д будем относить к клас­

су \д, если он допускает регулярные ( * )-расширения.
Теорема 2. Для того чтобы оператор Т класса ~д принад­

лежал классу Ад, необходимо и достаточно, чтобы существовало 
(т 1) изометрическое отображение и /V на /V , такое, что

|О(Л + +
1о(Г») + (У+ /)Л՛; - н..

Доказательство. Необходимость. Пусть А = Д/?щд)-:

Т класса ~д, 

Так как Ад՛

Р* х регулярное ( * )-расширение операто­

ра при этом выполняются равенства (3).

и

сильное самосопряженное бирасширение оператора А, то по теореме 1

и и = [и/и

Из формулы (4) следует, что

О-Ц*Кег = ([/+/)/V;.

Значит у/, £

(и г /) /( 1. (и-1) /,; (£/(-/)/, = 0.
2 2 2.1

/)/. = (<»• (О+ /) /, = ֊- (и-/) /<•



Поскольку
(^- -֊ 7՜ )(ЛЛ-/)? = -Д /э;.(/-л/) ь е Л։ 
\ ^ / 2

то
(СГ + /) л*,  п (V + /)< л/, ; Ы) = {0}. 

Аналогично
(^ + /) л; п (М*  + /) (лг_, з /V) = (0).

Пусть А (+1) ортогонален (4/+/) М+(ЛГ+/)(Л6 г. Д'), тогда лег 
ко видеть, что

К ~ (и— ]) е։ + ел., е, £ /V,, е„£ /V, Л = г - м*  г>

где Р„ (М*  4՜ I) г = 0, значит

е/ — Р՜' М*  г

^е‘ ~ г>

(У 4՜ /) е/ — Р* ‘ М*  г + Р:А . г — (ЛУ*  4- /) г.
Так как

(4/+/) д; п (М* + /) (/V., д'» =о, г =о, ,, = о,
то Л — 0. Поэтому

(Л/+/)(Л/, Л?)+((/□-/) дг, и аналогично

(ЛГ* -4-/) .(ЛГ_, Д^)+(У + /)М всюду плотно в 1Г.

Пусть/<’՛ = (4/+/)•»՛'.> +(Л/о = 1, 2,... (+1) сходящаяся 
последовательность.

Гак как С? (4-1) непрерывен, то последовательность (2/'" ” 
сходящаяся

(?/(я,= ֊֊ (^—/)ф(п,4֊2 (/֊Л/)Л<Я\ 

• ч
^<2+у ' |/՛” =+'А'”՛

и, ортогональности Д' и 3 Д вытекает, что {(/т1”}՜., и ’Л”') - ։ 

сходящиеся последовательности, поэтому сходится, и значит

(6’ + /) М +■ (Л/ + /)(Д, ?• Л/)- и՛՛.
Аналогично (и 4- /) М + (Л/*  /) (/V’-, 1Г.

Вследствие И ( Г) = I) (Л) (М 4֊ /) (

ь>(Г*)  =Р(Л)Э(М*  +1)(1У_1 /V) 
Ролучаем

(£/4֊/)М = Р(7’*)4  (и+1)М = Нт.
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■ИвЬ«ИвИИ=-=Яв»**г»=Я1  I. 1 ' Г- =-=

Достаточность. Пусть и такое изометрическое отображение, 
что выполнены равенства (5).

Определим [ К7, 1Г'] следующим образом:

/=(£/+/) в| -И/И (֊/)?,

(7/ = —{У — /) е< 4՜ -֊- (/— М) ?, е/ £ /V՝, г £ /V, Э IV.

Простой проверкой можно убедиться в том, что оператор (2*  задает­
ся следующим образом:

А =(4/ + /) 81 + (М*  4-/) ф, 

Л £

& 6 /V,, > К.

Отсюда ясно, что оператор

п (/) 1

( * )-расширение оператора Т класса ~д.
Так как

Кет - /V ((7 4՜ /I Л/р и Ы\ = /V՛

то по теореме 1

о (Д)

— сильное самосопряжен.юе бирасширение оператора .4, значит

о (Д)

— регулярное ( * )-расширение оператора Т, поэтому Т - Лл.
Теорема 3. Если у замкнутою эрмитова оператора А ин­

дексы дефекта конечны и равны, то класс 2д совпадает с клас­
сом Ад.

Доказательство. В [8] показано, что если у замкнутого 
эрмитова оператора конечные и равные деректные числа, то равны * 
полудефектные числа. В [5} показано, что замкнутый эрмитов опера՜ 
тор с конечными дефектными числами регулярен. Легко видеть, что 
если оператор удовлетворяет условиям 7ЪД, Г*  о А, то РТ и Р1 '*  4 
замкнутые операторы. /7 / — 7/0 (Д±/7) О (А).

Пусть Т 12д, 4։гп Л'±/ — г, б։т /V = р, г оо, тогда Зат « 
— б НВ /V { = г — р.

Пусть М — отвечающий Т в пространстве оператор
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Ö(T> Ü(A) (М IHN-, N)

L>(T-) = D(A) (,W*4  IHN , N).

Из плотности D ( Т) и D ( 7**)  в Нп вытекает, что

Р„ (М + l)(N, ' N) - Рх (М*  + 1)(N_, N) = N. 
Обозначим

N = Ker [P.v (М + />]; Л/. = Ker (/>’ (Af*  + /)].
*** 

Из сказанного выше следует, что dim N — dim N*  — г — р. Обозна- 

чим через F, G, L следукшие подпространства в Л'

F= ¥Ltr[P^t I]; G=Ker[P^lj Л/k]; L=NQ(Ft G], 
N Л'

Отметим, что /՝ П G = {0} вытекает из равенства (Af4 /)/- L f 4֊

4֊ Px_t Mf, j£ TV и обратимости оператора М 4- /.

Пусть К~ N-c֊) | Py_i Ml 4՜ Ру-.( ML\. Так как dim TV dim Л' , , 

то dim К = dim G.
Зададим изометрическое отображение подпространства Р\ G 

4 P/v, L на Л С Л\-_, ML и продолжим его до отображения И про­
странства N'. на 1\1'^г

Рассмотрим на Л՛ уравнение относительно / 

VP^f-tP^Mf, (6)

а — комплексный параметр.
Пусть /, =£0— решение этого уравнения, тогда 

g = а Р«, мЛ С Pn^MF-y PN_t ML, 

g = VPkJ^ VkP^G+P^L). 
Отсюда 

g € I Pv-1 ML 4- Pn_(ML] П (K -՛ Ps_t ML\.

Из определения подпростргестеа К вытекает, что g^rML, т. е 
Л€СФ£.

Допустим, что уравнение (6) разрешимо при любом ։. Выберем 
последовательность !a«i7-i таК։ что$ы ^П1 а,։ ^Усть /я>1ЛИ+։ =К 

п -• •
п=1, 2,-..; решение уравнения (6) при а՜ оя. Последовательность 

компактна. Будем считать, что !/л)7=1 сходится к /, [j/ ։ = 1, 

так как f*̂L  G, /(; Л G. Поскольку "Лу_։ Mfn\ < |Mfn^ <1 |М1, то 
lim ая р*  • М/п-0. Значит lim I/ Р*  /я = 0, Р; /=0. Поэтому

F, вопреки / £ L у G и / 0.
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Получили противоречие, значит существует лишь конечное мно­
жество чисел а, при которых уравнение (7) имеет нетривиальное ре­
шение. Это множество обозначим через «, если а0^՜ а и !а0| = 1, то

оператор ։0 V Р.\\—Р> М отображает взаимно однозначно У на М

Покажем, что оператор — 30 У'Р^1 М՝ отображает взаимно
— . -*•

однозначно на А_/ . Допустим, что 6 ПРИ котором

РХ-։* = \У Р». М*

тогда при любом / N имеем

0= (/, а0 И՜’ (Psifg—«о V'P.vJ M*g)  + i =;

=(/. ч Г-՛ рЦ_, г),, - (/, м*  g)+1 = '

= («,и Py,f. ?)н ֊(/. м*  g)tl г (/, Р.у ЛГг),։ =

= (։0И PnJ, g) + t — (Mf, g),i —(/, P-NgU\ =

= (% VP*J.  g}^֊(Mf, g)t, + (Р+/, g)T1 = 

= (*„  vp„, f, - (Mf, g)tl 4- (P-. Mf, g)tl =

= и^/- Р.г, М{,

Значит а ( + 1) ортогонален подпространству ЛГ_г так к։к .V .V 

то g £ М, поэтому Рл', Л/' % — 0. (Л/*  4֊ /) g= 0. Отсюда g =0-

Следовательно, уравнение Р.\__^ = ^ У Рх, М*  g имеет только 

тривиальное решение, поэтому • — а0 И Рщ М*  отображает /V*  на 

№-1. Обозначим 4/=а0 И Покажем, что (17/) Л// П (Л/+֊ /)(Л^ /V) — 
= 0 . Пусть(6/4՜/) Л = (Л/4-/) Э /V. Из этого равенства

следует, что Л/ и иР\\ £ — Р^_( М^ = 0, но как мы уже показали 
это уравнение имеет только тривиальное решение, поэтому £ == 0

(6/4֊/) (Л/4-/)(М Л/)=1Г.

Аналогично (U -|֊ /) Ni 4֊ (М*  4"/)( A i /V) — It՜. По теореме 2 опера՜ 
тор Т (- Ад.

Приведем пример оператора 7՝^2д, но Рассмотрим слу­
чай плотно заданного оператора А, тогда

N = 0 и Н. = £>(Д) ' N .1 Ъ N

Пусть dim A/_j dim /V, = х. Мы построим такой оператор Л/0А/,. 
A i ], что Л/*  М — / и ММ — I обратимы и для любого изометриче­
ского отображения U Ni на А_/ не выполняются равенства (5).
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Прежде всего отметим, что если выполняются равенства (5), то 
оператор М — U— изоморфизм Ni и N-t . В самом деле, для любого 
e-i С N-I однозначно найдутся //, £ /V/ , такие, что е_/ (U ֊ /) /, 4-

(М 4֊ /) gi, но тогда gi =■ —fi и (Л/ — С) /, = е , т. е. уравнение 
(М - ) // = е_| однозначно разрешимо при любом е_.£Л ։.

Пусть В — вполне непрерывный оператор в /V, \ff^.Nt{Bf,f).
> —е (/, /)+, 0<в<1, причем число 0 не является собственным 

значением оператора В. Пусть V— изометрический оператор, отобра­
жающий Ni в N-i и dim Кег[И*|  — г.

Положим М = V (В ф /), тогда М*  =■- (В -/) И*,

М*М-1  = (В 4- /) (В 4֊ /)֊ / = В (Я 4֊ 2/).
Поскольку — 2 — регулярная точка для В, а R (В) плотно я /V, , то 
М М • / обратим

Л/Л/*  -/ = V (В 4-/)֊' V*  - Г.

Если (ММ * — /) / == 0, то | (В 4՜ /)։ — /] И*  / — 0, поэтому I ’ / = 0, 
значит /= 1/(В+ /)2 /*/  = 0, т. е. ММ*  — 1 также обратим.

Отметим, что оператор Л/Л/*  — / — В( В 4՜ 2/) вполне непрерывен. 
Допустим, что существует I/, А.|] такой, что выполняются 
равенства (5), значит М -С/ - изоморфизм М и Л/-< , а следонатель- 
но, М*  — С*  изоморфизм и М.

Пусть С такое подпространство в /V/ , что

(Л/ U) G = Ker I И*],  dim G

При любом g£G и любом fiÇ^ Ni имеем {(М — С) g, Mf ) 0, 
тогда M'Mg =֊ M*Ug.  Так как М*  — U*  изоморфизм N , и N,. то 
Зс>0!|(ЛР//—/)/1+> c|l/ju V/ClM, н частности
- h gk > с + и поскольку M*Ug  ֊ M'Mg, то ,( М*М —!) ? ► с ; • 
но это неравенство невозможно, потому что М՝М—1 вполне непре­
рывен. a dim G = со.

Поэтому не существует изометрического оператора I со свин­
ством (5). Положим D (Г) = D (/1) (Л/ 4- /) ЛА

Tf » Д*л  fzD(T).

Получим Т 2д, но Лл.
Дадим описание всех регулярных ( * )-расширений оператора Т 

класса Ад. Как следует из доказательства теоремы 2 всякому регу­
лярному ( * )-расширению А оператора 1 класса Ад отвечает (4՜О 
изометрическое отображение С/ А на N_| такое, что выполняются 
равенства (5), и наоборот, причем, если (? оператор, задающий А,
то

L /А (U + /) f.: = (<?•֊ ֊֊ /’ ) Ш + /) /. =

— i (U — I) fi, fi £ л* ..
'аким образом, мы имеем взаимно-однозначное соответствие между 
операторами (] со свойством (5) и регулярными ( )-расширениями А .
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Пусть Р IРД — оператор проектирования в Н+ на £> ( Т)(Г> ( Г*)>  
параллельно (6/ 4՜ /) тогда

Л։(/-Р)/=(/' (/- Р) /,

/У+ (/-р.|/,Л‘(/ Р.)/=.

Имеем

|Ар ГР Р)
А'= Г РФ- /(/֊ }֊>)/> (/-Р. ).

Приведем критерий регулярности ( * )-расширения оператора Т клас՜ 
са 2д.

Мы будем использовать одно соотношение, имеющееся в |1|.
Пусть /V = Н. ՛. (А /7) £) (Д) — дефектные подпространства 

оператора А, тогда

Л / = (А И) (А . /V). <8»

Теорема 4. Для тою чтобы ( * )-расширение А было регу­
лярным, необходимо и достаточно, чтобы выполнялись одновре­
менно включения:

(А + /7) АС, > /? (А ֊ А'Х 

(А' - г/) М > R (А - А г)

Доказательство. Необходимость. Пусть А — регуляр­
ное ( • )-расширение оператора Т, тогда найдется изометрическое ото­
бражение II на такое, что

(£/ + /)Л,+(Л/+ /)(М А0 = Г,
{и 4֊ Л (ЛУ*  4֊ П (Л/1/ Ф 1Г.

Пусть

А-Л/’г;м, + |л*  гГ= />„֊..

Поскольку

О«/+ /)/, = <2’(й+/)/,= 4 (//-/)/,,/, ем ,

то

£ / £ /
Так как

л/ (и 1)^,
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= ( U — / ) N ։ = (о--֊ J )({/ + /) М.

Найдется вектор h = (U -|֊ /) et, е< £ Nt такой, что

Легко видеть, что вектор

р = h 4՜ ( T il) ։ g — (Л* 4 .7) Л

является решением уравнения (А 4 7) ф = /. Так как - £ /V , то (А
7) ЛТ.< Э R (А — А). Аналогично (А*  7' 7У> R (А—А*).

Достаточность. Пусть

1> (Д»

(А -Ь 7) N-i = R (А֊֊АГ)> (А' — 7) М Р /?(А ֊֊ А').

Из того, что Q удовлетворяет соотношениям (3) и плотности линеала 
{М 4֊ I)(N1 /V) -г (М*  + /)(Л N) в 1Г легко следует, что

(9>

Пусть fi £ Ni, тогда из (8)

ft ' А * + 7) Л/р

(Д'- (AAf + /)=л J ՝р -г?л)

+ J՜' P* N I <2’֊4^ )(т‘ +’-v) = J ' 4?х Р' Q‘ (т'+?х) 
\ 2

+J-՛47*  
\ *

(Здесь использовано то, что А i®p A j\c.D(A),
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(ЛЛ*  /) ?

Отсюда и из (А — И) R (А — А ) следует, что

сравнивая с (9), получим

Кег

Аналогично

Кег (2*Р+4֊ = Кег

Из эрмитовости — вытекает, что существует подпростран-

А
ство А, с: Л'/ , изометрический оператор

А •
И: М) ֊ такие, что

Кег = А (Г+/)М.

Рассуждая так же как при доказательстве теоремы 2, получим, по

(Кч л а,+(л/ +/)(А, А)

— подпространство н
Так как

Кег Р

И”.

= (М* 4- /)(А1, А).

Г Кег

где А = Кег [Рл (М + /)].

Пусть ? р А, тогда (Л/ р/) р£А/ А / и

(о + 4/4 <л/+/>
£ /

Л/]?.
-/

Это означает, что

R

Пусть

^ + ֊֊ = (/-֊ Р;/ л/) а .

/е -/]А 4֊ {м р/хм ая

тогда 3? А, что
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Поэтому

/= (М+ /) ? + (И+ /I т< 4-?ЛР ?/ £ д;, фл. Г Л’.

Так хак (/, (М ֊4֊ /) ф)+1 = (/, ( V 4֊ /) ©,) + , =-. О, то

</. <М+> = (®л-, /)-1 = !?„£., =м։+|.

Отсюда / = фу, значит /£Л. Но так как /)։Л' /V), то

(/— РЛ/ Л/*)  г, где Рл. (Л/*  4- /) г ֊ 0.

Если / ՝- IV, то (Л/*  4 • /) г = 0, т. е. г — 0, / = 0. Таким образом

(V 4֊ /) А 4-՜ (М • /V) __ V/. (10)
Из леммы 1

Кег = /V (И+/)М.

Из (10)

0-0
27

(1'4-/) к=-֊(И֊/)^.

Из равенства

Кег

получаем

R 1ГеКег

Поэтому
1Г=(И-/)М (ИЕ/)Л /V.

Значит М =
По теореме 1

Ад> = А Е

—сильное самосопряженное бирасширение оператора А, поэтому А — 
регулярное ( * )-расширение оператора Г.

•Донецкий ।ссударсгнекиый 
университет Поступила 16ЛМ977
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Յռ. Մ. ԱՌ1ՒՆՍԿՒ.օսյե riuiiiiirGLr |» nbqni|juir

Հանդերձված հի/ր երտ (ան տ ա ր ա ծ nt թ յ ունն եր ու մ( < ) «րքւղլայնումքւԼրբ (ամփոփում)
pt/ш դիԼր մ իտ յան

ՀՈ1քւյտծր նվիրված Լ հանդերձված հիյրերտյան տարածության մԼ< եքրով քվադ/Վրմ իտյա*  
օպերատորների ոեդոցյար ( « ընդլայնումների ուսումնասիրությանը։ Այդ րնդլայնումներր 
սկզբունքային նշանակոլթ յուն ունեն ոչ սահմանափակ օպերատորային հանգույցների բնու­

թագրիչ օպերատոր- ֆունկցիաների տեսության համտրւ
Մտցված I օպերատորների մի դաս, որոնք թո']1 են տաքիս ոեգուքյար ( # ) ֊րնդլայն!!ւմէ 

բերվում է օպերատորը այդ դասին պ ատ կանեք ու հայտանիշը» Տրված են անհրամեչտ և բա- 
վարար պտ յմ աններ, որպեսզի տվյալ րն դլայնու մր / ին ի ոեգուլյարւ

Yu. M. ARLINSKY. Regular ( * )-extensujns of quusihermitian operators 
in the equipped Hilh^rt spaces (summiry)

The paper deals with the ( • )-cx tensions of quasihermit ian operators, which 
are applied to the theory of characteristic operator-function of unbounded operator 
nots.
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