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НУЛЯХ АНАЛИТИЧЕСКИХ ПУНКЦИИ НЕКОТОРЫХ
КЛАССОВ

1°. Пусть Н3 (я), 1<^։<^оо, пространство аналитических в
единичном круге, |г| < 1, функций /(г), для которых

г)’ dr dl
о о

Эти классы были введены и исследованы М. М. Джрбашяном (см. [3], 
[5]). Им, в частности, было установлено, что функции из Н,(т) допу
скают параметрическое представление

(П

где § (/) — произвольная функция из Л . (О, 2՜).
В работах Л. Карлесона [1] и Г. Шапиро, А. Шилдса [2] был 

дан исчерпывающий ответ на вопрос о распределении модулей нулей 
функции, производная которых принадлежит Н, (։), 0 ։ С 1- В на՜
стоящей заметке, опираясь на интегральное представление (1), уста
навливается критерий для распределения нулей нетривиальных функ
ций /(г), для которых /'(г)£//ф), 0<а<1, которые учитывают не 
только модули, но и аргументы этих нулей.

2 . С этой целью введем функцию р7 (;, А), с помощью которой 
будут сформулированы наши критерии. Пусть \ = [гк ’’ 1 некоторая 
последовательность точек из единичного круга и 0 ® 1 неко
торый параметр. Обозначим

л) = т( (11^*1)- (1=1 = 1). (2)

Заметим, что в случае, когда s — О, р0(;, А) просто означае։ рассто
яние точек ; от множества А։ а в случае з=1 имеет место неравен
ство

Pi (՝» А) > 1,

Основным результатом настоящей заметки является следующая
Теорема. Пусть /' (г) 6 ^4 (а)» О -С-' ® < 1» и А гк к ։ мн о 

жестао нулей функции /(г) 0. Тогда
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о

Доказательство. Как отмечалось выше, функция / |х)^Л/2(а) 
допускает представление

2г.

где ^(/)££2 (0, 2^). Имеет место неравенство

Заметим, 
и 2

1ч-« 
14- а 2г ֊2֊

I/՛ (г)| (1 - И)2 < ( п |г (01 Л. • (3)

|еП — г 

имеют место оценки 1 — г| и

для любого 0<а<^2 имеем

что при 0 |г| < 1

2|e՜, —Поэтому

1 -»• 
2 X 4* о 3|֊а 14-е 2 3 4* •

I -1-՜ -՜1 I? (01 л < ~ Г 1г (01 л+2~(1 - Н՜ Ь ~<*х 
г— 1—2*֊ — х ։*’ I V

* I И I * X - 6[ен —г]

х + I х 4-6 2х 34-е 1 + «

х Г (О I </- < Л 1՜ I? (01Л + [ 11? (-•)! Л + -- 2 2 (1 - И)2 X
1—и| и и 2

л—/ X—й О

где argz = х. Подставляя в полученное неравенство о ՛-■ 1 — |г|, имеем

с

3 I а

X зир 
/>1-к!

|£ (01^

В силу известной теоремы Харди и Литтлвуда (см. [4], стр. 15) 
правая часть неравенства, которую мы обозначим 'р(х), принадлежит 
пространству /^(О, 2"). Из (3) и (4) окончательно получим неравен
ство

5ир |/'(ге")р(1 —г)։^<4г(х).
0<Г<1
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сть 0 </?< 1 ֊ некоторое число. В силу упомянутой выше теоре- 
Харди и Литтлвуда имеем

Бир <Н

О

р

о

Бир
о л

Эта сценка означает, 
такая, что

Бир

БПр
л

I (Л + о)

(1-г) 
о|

о

|8|

что существует функция ф(х)££р(0, 2~),

I

а 1 имеем

(1г

9 (*)• (5)

Из полученной оценки следует, что существует функция * (х) £ Ц (0,2к) 
такая, что

2
(6)
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Следовательно, в силу (5) и (6) имеем

1

(К (х) + <р2(х)).

Отсюда получаем

WAM

|/(е")1 = 1/(е")-/(«)!<

2< i

A) dx + j log(k(x) 4- ф2 (х)) dx.

О

Так как последний интеграл сходится, то
2г.

A) dx — оо.

Те орема доказана.
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Ա. Ա. ՎԱ/ԷԱՐՇԱԿՅԱՆ. 11.նա||ւտիկ ֆունկցիաների որոշ պասերի զերոների մւսււին (ամփ՚ւ- 
էիում )

հերկա ողվաձում բերվում են պայմաններ այնպիսի ք (z) ֆունկցիաների զերոների բաշի* 

ման վրա, որոնց համար ք' (z) Hշ («), 0 < 2 < 1;

A. A. VAGARSH AKI AN. On the zeros of some classes of anal yt ic functions 
(summary)

The paper considers distributions of zeros of functions f (z) with /'(z) 
0 < i < 1.
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