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ОБ ОБРАЗЕ ЛОКАЛЬНО БИКОМПАКТНОГО 
ПРОСТРАНСТВА ПРИ НЕПРЕРЫВНОМ И ОТКРЫТОМ 

ОТОБРАЖЕНИИ

Как известно, непрерывный образ бикомпактного пространства би
компактен также и без предположения хаусдорфовости.

Известно также, что в классе хаусдорфовых пространств, образ ло
кально бикомпактного пространства при непрерывном и открытом отобра
жении локально бикомпактен.

Приводимый ниже простой пример показывает, что в более широких 
классах топологических пространств последний факт может не иметь места. 
Это обусловлено тем, что нижеследующие два свойства топологического 
пространства:

(О каждая точка обладает окрестностью, замыкание которой биком
пактно;

(и) каждая точка обладает бикомпактной окрестностью;
будучи эквивалентными для хаусдорфовых пространств, могут не быть 

эквивалентными для нехаусдорфовых пространств, так как, хотя из (0 
всегда следует (и), но из (и) не всегда следует (0.

Далее очевидно, что свойство (и) произвольного топологического про
странства всегда сохраняется при непрерывном и открытом отображении. 
Однако, как показывает приведенный ниже пример, этого нельзя утвер
ждать относительно свойства (0.

Поводом для построения этого примера послужило сделанное в кни
ге [11 неверное заключение (см. стр. 199), утверждающее, что образ про
извольного локально бикомпактного пространства при непрерывном и от
крытом отображении является локально бикомпактным, причем, как обыч
но, локально бикомпактное пространство определяется как произвольное 
топологическое пространство, обладающее свойством (0.

Пусть У — топологическое пространство, образованное множеством 
всех точек единичного замкнутого круга В с центром в начале координат и 
топологией на этом множестве, имеющей предбазу, состоящую из всех ра
диусов этого круга.

Легко видеть, что пространство У обладает свойством (и) и не обла
дает свойством (0. В самом деле, каждая точка этого пространства содер
жится в некотором радиусе круга В, служащем для нее бикомпактной от
крытой окрестностью. С другой стороны, так как одноточечное подмноже
ство, состоящее из центра круга В всюду плотно в пространстве У, то за
мыкание каждой окрестности произвольной точки пространства У совпадает 
со всем пространством У, которое небикомпактно (покрытие пространства 
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У, состоящее из указанной предбазы топологии не содержит истинного под
покрытия).

Таким образом, У не является локально бикомпактным пространством, 
обладает свойством (։0, но не обладает свойством (0, следовательно, эти 
свойства в этом пространстве неэквивалентны.

Рассмотрим также топологическое пространство X, образованное мно
жеством всех точек замкнутого концентрического кольца с центром в нача
ле координат, с радиусами 2 и 3 и топологией на этом множестве, имеющей 
в качестве базы все одноточечные подмножества внутренней окружности и 
все замкнутые отрезки (отрезки [а, 5], см. рис. 1), являющиеся следами

Рис. 1.

радиусов внешней окружности на это кольцо. Так как каждая точка про
странства X содержится в некотором отрезке [а, 6], принадлежащем ука
занной базе, и, служащем для нее открыто-замкнутой, бикомпактной окре
стностью, то пространство X локально бикомпактно.

Рассмотрим отображение ք : X—>֊У, которое произвольной точке про
странства X с координатами (р, ф) в полярной системе координат, полю
сом в начале координат, сопоставляет точку пространства У, имеющую 
координаты (р-2, ф) в той же системе координат.

Непосредственной проверкой легко убедиться, что ք—непрерывное и 
открытое отображение.

Таким образом, пространство У, которое не является локально би
компактным, является образом локально бикомпактного пространства X 
при непрерывном и открытом отображении ք.
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Ս. Գ. 211ՎՍհՓՅԱՆ. Անբնդնատ և բաց արտապատկերման դեպքում լոկալ բիկոմպակտ տարա
ծության պատկերի մասին (ամփոփում)

Հոդվածում կառուցվում է լլրինակ, որը ց„լյց է տալիւ. որ լոկալ բիկոմպակտ տարած.լ֊ 
քյան պատկերն անընդհատ և րաց արտապատկերման դեպքում կարող է լոկսՀ բիկոմպակտ
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Սիներ Օրինակի կաոոլցման աոիթր Հանդիսացել է [1] դրրոսէ տրվաք ոչ ճիշտ եգրակացու- 
քհունր, որր պնդում / /7* չոկալ րիկոմպակտ տարաքության պատկերն անընդհատ և plug ար- 
տապատկերման դեպրսւմ միշտ ր>կաչ րիկոմ պակտ է,

S. G. HOVSEPIAN. On the Image of locally bicompact epace under 
contlnuoue and open mapping (summary)

An example is constructed, which proves that the image of a locally bicompact 
space needs not he locally incompact under continuous and open mapping. This exam
ple is constructed in connection with a wrong assertion contained in [If. which states 
that the image of a locally bicompact space under continuous and open mapping is 
necessari by locally Incompact.
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