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ТЕОРЕМА О ДВУХ ПОСТОЯННЫХ ДЛЯ 
ФУНКЦИЙ КЛАССА НР

Хорошо известно, что ограниченная в правой полуплоскости ана
литическая функция, непрерывная вплоть до границы, обладает сле
дующим свойством: если

|/(Փ>| -Տ |/(—й/)|<ЛГ։<+оо (у>0),

то в каждой точке г = ге^ (|փ1<՜շ ) справедливо неравенство

>__ ?_ Լ х լ

ւ/(ր^)| ր'м, '•

Пусть Нр — класс функций, аналитических в правой полуплоско
сти Еег > 0 и удовлетворяющих условию

տսբ 
х > о

+ 00 (р>0).

Известно, что если / то почти всюду существуют гра
ничные значения / (гу) (— °с<у<С + ос) и / (ф)£Д» (— °°> + =°)-

Цель настоящей заметки — доказать, что функции класса Нр об
ладают свойством, аналогичным вышеприведенному. А именно, спра
ведлива следующая

Теорема. Пусть ք (г) £НР (р > 0) и

I/ (ф)? Л/ < < + °0,
О 

4-
У 1/(— ф) р <1у < Мг < + ОО, 

О
тогда

Е_х. Е — 1. 2 г о г. / т՜
\Цг&№<1г<М М3՜ (|®1<у

Приведем доказательство сначала для случая р = 2.
Пусть р = 2 и / (г) £Н3, т. е. / (г) аналитична в полуплоскости

Ее г > 0 и удовлетворяет условию

зир
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Известно [1], что этот класс и класс Н2 функций, аналитических 
в полуплоскости Ые г > 0 и удовлетворяющих условию

sup
1<Г о

совпадают.
Пределы в среднем

L nu f (re1^) =f (ir),

1. i. m./(ге'т), =/(—/r)

существуют почти всюду и /( + ir) £ (0, + со).
Пусть 

+ ~ 

и

|/ (—jr)|։ dr C М2 < 4- со-

Обозначим через F^(s) и F (s; ÿ) преобразования՜ Меллина. 
функций f ( ± ir) и f (ré1*) в смысле 

а
/(±) (s) = I. L ш. ( f (± ir) г5՜1 dr; Res = — 

l'a

F (s; !р) = J. î. т. f f (re'?) ր։՜լ dr, Res =— flrl<C— 
a- + « J 2 \ 2

I/o
Известно ([2], [3, гл. VIII, стр. 508]), что

֊"H) 1 / к\
F(s;<p) = e F(->(s), Re s — — f|»| < — ).

2 \ 2 J
Из (1) имеем

(1>
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м (~ т)= } '* (1г М1>

О
+ 00

М (у) = ’ I/(։>)!’л-<лга. (3)

и

Пусть теперь и ф2 произвольные значения, удовлетворяющие ус

ловию; — — -С <2 ?։ -^ — •2 1 2
По неравенству Буняковского имеем

Таким образом, log^(p)— выпуклая функция на отрезке
2 ’

. Следовательно, принимая во внимание (3), имеем

— — (р ср -4- —
9 т т 9

log м(•?) с---------- log л/. н--------------log лг,тс тс
т. е.

L _ L + X.
АГ(ф) < АГ M2

Утверждение теоремы при р = 2 установлено.
Пусть /Г>0—произвольное число и f (z) £НР. Известно, что / (z) 

допускает представление
/(z)=B(z)?(z),

где В (z) — произведение Бляшке нулей функции/fz), а ф (z) £ hp и не 
имеет нулей в полуплоскости Rez>0. Очевидно, что функция 

g (z) — [? (z)Jpl’ но тогда [1] g(z)^H2. Так как |B(z)| Cl, то имеем 
l/(z)^C,<p(z)|^.

Поэтому 4֊ ОО 4֊ 30 ОС
J l/(re'¥)|prfr< J |?(re'f)p’dr=j|f (re'T)|։rfrJ (4)

о и и
т. е.
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Кроме того

1?(Л/)Р’4У = | 'f (Ч)\рdyМг<_+ со, 

о О
4-00 +<х

f I? (— ։у)\р dy = J |/(— iy)\p dy Ма < + ос. 

о о
Но для функции [?(xJ]/’ 2C^4 по доказанному имеем 

+ «■ ।____Ջ. S.
у ^ге'^^Г^Му Г'М, \ 

О

Принимая во внимание (4), получим утверждение теоремы.
Выражаю благодарность М. М. Джрбашяну за постановку задачи 

и ценные замечания.
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Ս. Ա. ՀԱԿՈԲՅԱՆ

H ԴԱՍԻ ՖՈՒՆԿՑԻԱՆԵՐԻ 2ԱՄԱՐ ԵՐԿՈՒ 2ԱՍՏԱՏՈԻՆՆԵՐԻ ԹԵՈՐԵՄ 

Ամփոփում

ներկա աշխատանքում ապացուցվում է հետևյալ թեորեմը' դիցուք 
Rez^>0u/£ կիսահ արթության մեշ Hp (p ^>0) դասի ֆունկցիան բավարարում է 

4֊co 4֊«

j \f {iy)\pdy < <Լ + °o, ji/(—։y)P’c&<A/։<+ co

U 0
պայմաններին, այդ դեպքում ճիշտ է նաև հետևյալ անհավասարությունը 

4-« 1 փ 1 գ
y \f (r^)\P dr< My ' M2 ' (j?| < -0. 

o

S. A. HAKOPIAN

TWO CONSTANTS THEOREM FOR THE FUNCTIONS 
BELONGING TO HP

Summary
In this paper we prove following theorem: if f (z) £HP (p 0) in 

the right half-plane and the conditions
•o oc

(* 1/ dy < My, ( 1/ (— iy)]f> dy < M2, 

0 u
are satisfied, then the inequality
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