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Пусть О—строго псевдовыпуклая область с регулярной грани
цей в пространстве Сп, т. е.

2)={гСС":р(г)<0},
где вещественнозначная бесконечно дифференцируемая функция р(г) 
определена в некоторой окрестности замыкания области О и комп
лексный гессиан

Л д2р(г) ֊
П=1 дг1дгк

положительно определен при всех г£дО. Обозначим через А*(П) 
класс функций, голоморфных в И, у которых все производные до 
А-го порядка непрерывны на О. Подмногообразие М на границе дИ 
области называется многообразием пика для Ак(О), если для каждо
го компактаКсдА! существует функция (функция пика) та
кая, что /(г) = 1 при и |/(г)|<С1 при г^О\К. Очевидно, это ус
ловие можно заменить на

/(г)=0 при и£К и Ке/(з)>0 при г£О\К. (1)
В работе Г. М. Хенкина и А. Е. Туманова (։) показано, что 

многообразие пика М для А(И) = А°(£)) в каждой точке х£М долж
но удовлетворять условию

ГДМ)С^(<?Р). (2)
Здесь Тг(М)—пространство, касательное к М в точке г, Тс(дО)— 
комплексное касательное пространство к дО в точке г, т. е.

7'^)=Ьс": 2 :м^£1=о).
I " дг„ )

В той же работе доказано, что если М. принадлежит классу гладкос
ти С3, то условие (2) является и достаточным, чтобы М было много
образием пика для А(О). Впоследствии в работе У. Рудина (’) усло
вие на М было ослаблено: достаточно, чтобы М принадлежало С1. 
Случай А“-(Д) исследован в (3) и (4).

Настоящая работа посвящена исследованию многообразий пика 
для А*(2)), 24$А<Ъо. Доказано следующее утверждение: 
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Теорема 1. Если, подмногообразие /И класса С'(А^-З) на 
границе строго псевдовыпукдой области D в каждой точке z£M 
удовлетворяет условию (2), то М является многообразием пика 
для Ah~՝(D).

При доказательстве используется схема, примененная в (։) и (’). 
Для заданного компакта KdM сперва строится так называемая 
„почти аналитическая* функция пика F(z).

Теорема 2 (см. (։), а также (*)). Пусть М—то же, что в 
теореме 1, К—компакт на М. Тогда в некоторой окрестности Q 
этого компакта существует функция F(z), F£Ck(Q), такая, что 

а) Л(г)=0 тогда и только тогда, когда
б) dF = 0 на М, более того, dF(z)=o(d(z, Ж)*՜1), где d(z, М)— 

расстояние между z и М-,
в) Re F(z).^.cd(z, М)г при z^DQQ. Здесь с—константа, зави

сящая только от области D-,
г) gradRef(z) = --^-, gradImF(z) = —где Zz=gradp(z), 

IW IW

Пусть функция Цг^С՞ (Q) финитна в Q, k(z) = l в некоторой ок

рестности компакта К и 0^3.(z)<l. Рассмотрим форму g(z) =
F(z)

Лемма. Уравнение du=g в области D имеет решение u{z), 
бесконечно дифференцируемое на множестве D\M и удовлетворя
ющее оценке

Dpu(z) = o(d(z, ,И)*֊1₽1-3). (3)
2 л

Здесь р=(рг,..., Pin) — целочисленный вектор, |p|=2Ph и
*-i

„„ , \ d'P^ulz)Dpu(z) ---------------------- .
dz^...dzpn • дг?п+1...дгРгп 1/11 n

Решение a(z), допускающее оценку (3), выписывается явной форму
лой, полученной в (5):

(2iu)n I J J \ / I
dOX|0.1] D

n
где ш'(т;) = (-l)*-։W»hA А^-'Л^-нЛ ■ • • Ad?b

шр^А-.А^. ^=(i֊o’֊֊+^ 444 
|,—z|։ Ф(;, z)

п
ФС, z) — ядро Хенкина — Рамиреца и 2 (ч*—zft)P*('„ z) = 1. Оценка

(3) основана на том, что форма
-з '՝ 1 , dFg=d-— = — д).—}.—

бесконечно дифференцируема на D\M, а при подходе к М имеет
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степенной рост. А именно, Из б)—г) следует, что £(?)=о(</(2,/И)*֊®) 
прн .и вдоль комплексного касательного направления и 4Г(г) = 
= 0(^(2, Л!)*֊3) прн 2->Л1 вдоль комплексной нормали, т. е. плоскос
ти векторов ■/. и ".

Доказательство теоремы 1. Пусть КС.И, функции Г(г) 
и и(г) те же, что в теореме 2 и лемме. Рассмотрим функцию 

т'(2)=^--«(г)-
^(г)

Имеем дт=д-^-—дп = ё—ди = О, т. е. г>(г) голоморфна в области 

£). Далее,
Ре/-՜՝

Ре«=Х—--Рея. (4)
к Г

Из (3) при £>3 и р = 0 следует, что «(г) = о(£/(г, М)), т. е. и(г) 
ограничена на О. Поэтому с учетом в) и (4) имеем

Ре г>(г)>>—гпах Ре ?г(г)>—оо.

Добавив в случае необходимости к функции //(г) соответствующую 
константу, можно предположить, что

Ре«(я)>0, г^1)\К. (5)
Покажем, что функция 

/(г)
1

■0(2)

^(2) 

Цг)-п(г)Е(г) (6)

является искомой функцией пика для компакта К. Прежде всего, 
/(г) голоморфна в О и, как следует из (5), Ре/(г)>0 при г£2)\/<. 
Из (6) следует, что нули /(г) совпадают с нулями Е(г), т. е. с мно
жеством К (см. а)). Таким образом, / удовлетворяет условиям (1). 
Остается показать, что '(£)). Функция / на множестве Г)\/< 
принадлежит классу С*, поэтому проверять непрерывность (|/>|<

—1) следует лишь в окрестности /(, где имеем

1-«(2)^(2) •

Взяв для простоты случай р = (1г —1,0, ..., 0), получаем
к-1 т I — 1)»։+1т|

»/֊2 2 , ' • /)/„. (7)
т Оу- О (1 —ИГ )т и

Из оценок (3) следует, что при —2 £>у« непрерывны на Ё>. А те 
слагаемые в (7), которые содержат или имеют соответ
ствующие сомножители Е и Ег, которые „гасят“ рост этих производ
ных.
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Ա. 1'. Պ1ւՏՐ11ՍՅՍ.Ն
Պիկի բազմությունները խիստ պսևղոուոուցիկ տիրույթում ողորկ 

ֆունկցիաների ղասերի ճամար

Դիցաք !)-ն խիսս։ պսևդոո։ ռուցիկ տիրոլլթ է Շո տարածության մեր 
/14 ֊թ նրա ձ!) եդրի վրա ենթաբաղմ աձևութլուն է, որը /ուրաքանչլուր շ£/1ք 
կետում բավարարում է պալմանին։

Ալստեղ րշ^)-ր րազմա ձև ութլան շոշափող տ ա րածութ լունն է,
իսկ 7^(ծ/))^ն ՕՕ֊ի կոմպլեքս շոշափող տարած ութլունն է 2 կետում։

Օ)֊սվ նշանակվում է Ռ-ում հոլոմորֆ և Ը֊ում մինչև և-րդ կարգի ան
ընդհատ ածանցլայներ ունեցող ֆունկցիաների դասը։

Հոդվածո։ մ ապացուցվում է, որ եթե \1^ը պատկանում է (2^ դասին., 
ապա կամաչական կոմպակտ բազմություն հանդիսանում է պիկի բազ
մաթին /1*՜1(/Չ)֊/ր համար։
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